ع اوک اک لار ی اک از د 


> - ے ے > کے : 


گے تر تیب العمكيات على ا(اعداد الحقيقي 


تعرفنا سااً على مجموعةااعداد ا حقيقية وتقس م الى :- 

© خموعةااعداد الطبيعية ومر ها دارم N‏ وهی } ...... ,5 1,2,34{ = N‏ 

@ حموعةالاعداد الڪلية وس من ها الرمن ۷ وهی ( WwW > {0, 1, 2 3, 4 5, sn‏ 

@ محموعةالاعداد الصحيحة ومن طا بالرمن 2 وهی [ FI, FA FS, FO a‏ ,0{ =7 


@ ججموعةااعداد السبية وم طا ارمز © وهى NCWCZC AQ‏ 


وتقسم الى 
ر © بموعةا¥اعداد الدومريةمثل 161616 .1 و 0.33333 
0ط ° 25781 ومحموعةا¥اعداد المنتهيةمثل 5 .1 


ت س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س س سک 
1 


© مجموعةاعداد العمشربة الغ دومربة ويجموعة الأعداد العشرة الخ 2 مجموعة ا لاعداد ال ی۷ ڪن ايجاد جذوم ها مباشرتاً ثل 
منتهية مثل الثاىت 3.1415926535897 = 7 V2, 03,5, VT VV1‏ 


gE «3 
2 الجتاور التربيعية‎ 8R 


 ۲- 


Ke CS 


عض امجحذوم الترسعية المباشرة : 


O Va x b = Va x Nb 10 © 16 = 8 × 2 = ¥8 x 2 = 22 
3 la _ a 1127_27 3 

DP#0 | 0‏ , % ر2 

© %/a x Vaz = Na3 = a |0 3< ¥9 = E O 
3 ٠ = 0 

E -a lov N8 

© Va" = a3 GE کک‎ 


باسره 


مض المذور الكيية الباشرة ‏ “ج 


قاع اساسية ف تبر اتل العردية 

1 صرب عدد ي ممدار جبري باستخدام خاصة الوزع FSS‏ 
V/2(N8 = 1/2) = (2 xX 8 - (2 </2 = (2< 8-2 = (16-2 = 4-2 =2‏ 

© ضرب مقدار جبري في مقدار جبري باستخدام خاصية الوزج 

(V5 + ¥/2)(V5 — ¥8) = 7/5 x V/5- V5 x V8 + V2 x V5 — 2 x< (8 


D7 - 5-5 X8+ ۷2 x 5 - ۷/2 x< 8 = 5 - 40 + (10 - 6 
- 5 - 210 + /10 - 4 = 1= N0 


© فح مرع حدانية (المرع الكامل ) باستخدام القانون (اني) (الا۵) 2 + )د ( = (a + b)*‏ 


(a + b)* = (a) + 2(a)(b) + (b)* 
(x — 4)* = (x) —- 2()(4) + (4) = xX = 8X +16 


۵ غل ا رمد E‏ 


ملاحظة / يجب ان تكون اشارة الحد 
الوسط سالبة وليس من الضروري 
a mM‏ الثاني 


x2 


- ۶ر‎ = )x- y()x + 7 ( 
x - 4 = )x- 2()x + 2( 


x -2 = )x- 2 ()x + /2( 


5 سط الجمل العددة الاية باستعمال ترتيب العمليات على الاعداد الحميقية 


0 (/12 - /18)(/12 + 18) = (12) - (18 
= 12-18 2 =6 


© (2 - (3)۷5 + 3 ( 
= 2 x V5 + ۷2 x V3 - ۷/3 x (5 - ۷3 xX (3 
= V2 X5+ 2 XxX 3 - 
= /10 + ۷6-15-3 


© (V5 - ¥/3)(V5 + ¥3) =.........H.W 
2 N VF Sa H.W 


۲ Ans22Y2— 23 2+16 


6 )/7 - /2( = 7(7 -2 ×7 x× 2 + (N2) 
= 7-217 x 2 + 29 11 


© (N3 + V5)(N3 + ¥5) = (N3 + ¥5) = (N3) +2 x3 x V5 + (NB) 


- 3 + 213 x 5 + SESS 


Ans=11 ٣ 2۷ 30 : 


1 خارج | 

Tg hM r > الجذر‎ © 1 25 ¦ 

ُ5 5چ داخل ١ا‏ ارا a‏ 

ئ دإ 122 خارج | 

ِ_ 1 ر 

1 الجذر‎ TT 1125ا‎ 5۷5 
1 ا‎ TL, Hmm 4 

327[ 3 خارج / /ر_2۷5= 20__ 

! الجذر‎ © 3j9 

3 |د چس یں ! 

ُ1 الجذر إ 

J‏ 3/3 = 27 أ 


| 


تيب العمليات على الاعداد الحقيقية 
o (T8 - (20) $) = (5V8 - 2۷8(4) =2‏ 


0 


| | | 1 1 1 : N 
N N 


تیب العملیات واک الات لأقرب عشرة 


ھ سمط ال جمل العددىة التالية باستعمال ترة 


6 = -4 6 = -4 x 2.46 


کک ص س س س س 


| 
دن 


٠‏ 7> داخل 


0 /12)/3 - (8) - 6 = 12 x ۷/3 - 
= 213 x 3 - 
= 2x3 - 4/3 x2 - 
= 6-4۷6 - 


© /7(/28 - 2) =......H.W 


© (27) (V7 - 2/28) = V-27 (2/7 - (2۷7) ) 


@ )-3 V3 - 212) = ^ 


1 
(-125(3 = /-125 = -5 


ml 


` ر خارج/‎ 2 ]2 |١ 
ر خار۔‎ 5 ]5 | 125١| چ‎ 
| الجدر 1 25 لي‎ 2 |2 
I1 ` 1 2 ا‎ 6 
' ا 3)3 2 5 ® یں‎ 
1 1 ', 1 
5 5۷5 1 7 ل‎ 
ا‎ = J _ 
ارے_ 26 = 2 5 4 ٌ > چ اد + س‎ 
sss > ھچ‎ 
fT سط الجمل العددبة التالية باستعمال تدسيب المقام وترتيب العمليات على الاعداد الحفيفية‎ 
کے کا ے ا‎ | Sx =5 
0 E NB * E e V5 x V5 =5 اذا كان مقام الكسر يحتوي على جذر‎ 


نتخلص من الجذر بضرب البسط 
والمقام بنفس الجذر (العامل المنسب ) 


ت سط الجمل العددية الثالية باستعمال تنسيب المعّام وترتيب العمليات على الاعداد الحقيقية 
| ) 


ے 
ت“ 


0 “21 3x7 
2/3-7 23-7 
_ 13×7 « 237 
` 23-7 23+7 


مرافق المقدار الجبري 
7 ھر ۷/7 EE 6N 7+73 N‏ _ 
47 7(- )23( 


_ 67+3 


127 


7-35 _ 7-3۷5 J 7-3 _ (7-3۷5) 
7+35 7+35 7-35 (7) (3۷) 
(7) -2x/ 7x3 5+ (3۷5) __ 7-6/7×5+9)5( 
5 7-9)5( 7-45 


_ 7-6/35+45_ 52-5 _ 426-335) 5 
5 -38 ` 38g 193G 


سے تة ت 


فارج | 
| الجن | 
1 1 ذد ٣‏ 6 ہے 106 _ 8ا ے 5۷23 _ 10-۷6 _ 6٥-۷3‏ ی 
و ¥50=52 | 6 V3 N6‏ 23 26 2/3 
ٌ - س 10/6-6 5/6-3 _ 5/2x/3-/3x۷3 _ 10x</6-¥6x<¥6‏ 5 
f3 | 99 1‏ 3 کر A‏ ر (2)6 )2)3 2/616 23x13‏ 
| 33 | 13 ڪڪ الجذر ُ1 30 212 چ 0 68 5/6-3 __ )25۷6-3 _ 5/6-3 __ 
¦ 11 | 11> داخل 1 | 5 | 5 6 6 7H‏ 6 
ُ1 الجذر 1إ 3 3چ 
1 - 215-5 11/-3</11/ _ 60-5 33-11“ 
W111 5/15 \ 60 =2۷/15 / 995 311‏ 515 ن 
3-1 _ 23-1 3-1 _ )5(2/3-1/ر )1(/3-1 
3 5/3 3 5xN/N3ل5‏ 311 
23x>¥/3-1x>¥3 _ 3-1 2)33 _ 3-1‏ 3-1 _ 
5/3x/3 3 5(3)‏ 3 


ا -5/3-5 _ (¥3-6)-(5()/3-1 _ 
15 


aa | 


© اذا تساوت الاساسات عند الضرب بجمع الاسس 7 = ° ر227 , "ي = "ی a" x‏ 

© اذا تساوت الاساسات عند القسمة تطرح الاسس و م ae,‏ ک 

© عند الرفع تضرب الاسس 86 = 23*2 = )23( , (a")" = q"*"‏ 

© اذا كان المدد في البسط واسة سالب ننزلة الى المقام ليصبح اسة موجبا 232 , 2ں 

= ا ا 2 تھ‎ 
O O O O Py ARS 


0 97 = )32(7 = 3*7 = 33 = 
@ (¥7) =........H.W 


9 2 3-— 1 ات 
2i x 25X22 = 255 2 =2 2 2 = 2 1‏ 0 
=.......H.W‏ 52 + 52 @ 


o) +3 -- ) 


استعمل تریب السلیات واب الاقم مقر الى مرتبتين عشرين مستعما؟ الحاسبة 


1 1 
0 83 - (-8(° + 32 x× 32 = 8 - 1+9 × 3 : 
= 2-1 +93 = 1 + 9)1.73( = 1 + 15.57|= 16.57 ا‎ 


يساوي واحد فی © 


هنا محركت القارزةالاليسار مرتبة واحدة 


@ )27(3 - )- 9)٥ + 32 x 52 = e H.W FAn§ 22121 


©) - )- 9 + 2 × (= 


0 7.6 x10 * - 0,4135 x 1073 = 7.6 × 10*^ - 4.135 x 10 


= (76 4,135 > x10“ =3.47 X10 


© 6. ٠ Xx e er 25 x1073 =......H.W An 1.57x103 1 
© 0.052 x 10* + 7.13 × 107 = 5.2 x 107 + 7.13 × 102 


= (5.2 + 7.13) x 107 = 12.33 x 10 E233 IO 
(7.83) x (107°) = 61.3089 x 10 ° E6 13089 X10 2 


E H.W ~8. 832) x1073 


@ (7.83 x 107°) 
© )9.23 × 107(2 


4.86<102 4.86x<102x10 7° 
0.55x105 0.55 


@ 6.25 x 103 + 0.015 x 10° =.......H.W "AnSZ27 16x10" 


© 4.86 x 107 + 0. 55 x 103 = 


4 
اعراد ال ری 77 3 


3١ 

۱ 

1 

. المياه‎ 0 (E te و بحسب‎ 
I 

ر 


ما سرعة التسونامي التقربية اذا كان عمق المياه 1000 متر ؟ E O‏ 
Sol) yv = ۷/9.64 d= 00‏ 
v= 9.6 x 1000 = 9600 = 98 / sec‏ ” 


n mm n mg n mmm n mnDGg n Dg DG I Dg ST DG SG DG SGD DDG SD MD I1 mm mm @‏ کک 


mm mmm mmm mS mS mS mS mS mS mS mS mS mS mS mS mS mS mS mS mS mS mS mS mS mS mS mS mS mS mS mS mS mS mS mS mS mS SS SS SS SSS SS ==> 


^8 6 قار 6 ية : تعمل القمر الصناعي دصفة اساسية فى الاتصالات مثل اشارات ا / 
وا لمكا مات الماتفية فى جميع انحاء العام والتنبؤفي الطقس وتعقب الاعاصير ‏ اذ تدور هذه الاقمار سرعات | 


حددة فى مدارات خاصة بها حول الارض؛ وبحسب سرعة القمر المداربة بالعلاقة ة الثالية 


4x1014 


. ) ا و اذ ۲ مَل نصف قطر المدار (بعد القمر عن مركز الارض‎ = ——— m/sec 


E E E E E “© 


= | x 108 = 8 x 10* 


1 
¥ 108= (108(2 =-104 
v > 3.65 x 10° m\sec 


اعراد الم ایی 87 


3 © ما فهة 6 لور ايق : حسب سرعة تدفق الماء الذي صخ من سيارات الحربق مانون 
,/2hg foot/sec‏ = ا حیث 1 مَل اقصى ارتقاع للماء و 9 مَل اللتعجيل الارضى 
(*٤عء/0٠/32)‏ لإطفاء الحرين في الغابات تناج ادارة مكافحة الحرائق في الدفاع المدني الى مضخة 


1 ۱ 
1 1 
1 1 
1 1 
1 1 
1 1 
1 1 
1 1 
1 1 
1 1 
1 1 
۱ | 


التضخ الماء الى ارتقاع (80f oot)‏ . فهل تفي مجاجتها مضخة تقذف الماء سرعة کک 


٣ n 2‏ ک٣‏ کک جک کک کک اک اک س ج کک کک جک اک ج س اک اک اک ج س اک اک اک اک اک ج ج ا ا اک ا LTT TTT TT TT TT TT E O O‏ 


سوف نحل السؤا سل تیا لر غاد اس وسل یاد ا۷ تناع 
/2hg Ov = /2hg 3572 = 1۷2 x< h x< 32‏ = 0 
x Bec 3245120 N 72 BVA‏ 2 
h = 81m‏ ا N SEITE‏ اذن المضخة التي سرعلا )72f 00٤/5€٤(‏ تکني لإخاد الحرق 
0 
م - 0 س 
Sm h “< ruma Ui RSS GS "a‏ 


4 جد مساحة المثلث الذي علو واجهة ابیت اذا کان ارتتاعةُ 3 - ۷/18 


DEEDS 
ساحة الك‎ = 2)32 + 3)18 - ¥3 ( 
= 3۷2 + 3)32 - ¥3 ( 
= 2))3۷2( - )/3( ( 
= < )9)2( - 3( 
= 2)18 - 3( = < )15( = 7.577 مساحة المثلك‎ 


نربع الحد الاول ونضع 
اشارة سالبة في الوسط 
ثم نربع الحد الثاني 


ا چ 


(5) = 7% st = 7-5 =2 


(7 53) (7 4 7353 3 53( = 2 = E 
3 


- (73) = (53 + 7553 + 73) (53 - 73) =| بردب © 
2 طرف الابن 


0 = e 


O @ @‏ : كلب شاكر ناتج جمع العددين كالاتي : *7 10 × 1.36 = ˆ 10 × 0.52 + * 10 × 8.4 


حدد خطاً شاکر ٹم صححۀ )€ 


8.4 x 107° + 0.52 x 1077 = 0.84 x 10772 + 0.52 x 107 


1.36 x× 103 Oi 1.36 x 10-2 / 


م = .0 


© حس عددي : هل ان العدد 5 مقع بين العددين 11.228,10.28 ؟ 
8 11 = (5)2.23 = 5/5 = 125/ 


3 : 3 خارج الجذر 
6۷6 = ۷/216 __» 


- 10.28 , 11.18 , 11.28 ا‎ 
e pT a 
3 3 

62 + 52 = >.٠ SAZ. د‎ ( 
ORE /216 + 1125 = 6۷6 + 55 E === 5 
م 2 خارج الجذر | £ 1125 + 14.4 = (5)2.2 + (6)2.4 ~ س‎ | 216 | 
I > | 108 
| 2ع 6 داخل الجذر‎ | 54 | 
1 چ‎ 27 ١ 
I I 
1 9 | 
I 1 
| [ 
J 


الدرس [1-1] ترتيب العمليات في الأعداد الحقيقية 
Ordering Operations in Real Numbers‏ 


اختر الإجابة الصحيحة لكل مما يأتى: 
بسّط الجمل العددية التالية باستعمال ترتيب العمليات في الأعداد الحقيقية: 


DD (2+7 N2 +17) =.... a 2+97 )ا‎ 2+9 N2 +2113 d) 2+9 /14 


CR -2 3‏ : 
E‏ ن دي 3 ر ...= E (18-8) GH)‏ 
2 2 و 5- _ 214 , 6.50 
ن کر( (ا کي ا کا + 0 E)‏ 
E NS 2 N3) -N6 =... 5-46 b)5+4N6  gf4-5N6 d)4+56‏ 
ak C1 48 N2 2‏ : 
=( چ ا ج ...=2 BE 7 02-F‏ 
بط الجمل العددية التالية باستعمال تنسيب المقام وترتيب العمليات في الأعداد الحقيقية: 
1= ا _ 5 : 
e) 1 1‏ (ط Ez a)‏ 
(3- 2/) 9 
b)5-6.2 /6-5 d26 +5‏ 5+62 ۹ 
a) 5+ ) 5 )‏ و 
استعمل ترتيب العمليات واكتب الناتج مقرباً إلى مرتبتين عشريتين مستعملاً الحاسبة لكل مما يأتي: 
3 
a)-18.11 b)18.11  c)11.18 1.18‏ ر( 37 E‏ 
Ds - 7° + x 4 43 x... 6 b)- 0.17 c)0.16 d) 0.17‏ 


استعمل الحاسبة لتكتب الناتج بالصورة العلمية للعدد مقرباً لأقرب مرتبتين عشريتين: 


[Û (7.46 x 10 =... a) 5.56105 b) 5:5710“ c5 56R10* ك‎ 5.57< 1073 


تعر فنا ساءقاً على العلاقات التق تڪون من ا جوعة × الى الجموعة ۷ عن رون رامال ریا .)X,¥(‏ 
سيه هذا الدمرس سنتعرف على العلاقات الى ثل تطبيقا وحسب التعرف التالي 
ET‏ ¥ +¬ × : 8 (علاقةمن الى /[) تكون هذه الملاقة تطبيق اذا ڪان ڪل عنصم س2 × تبط تصومرة واحد ةفقط ي2 ۷ 
مرج عاص اورا . 
a‏ 


هومجموعة كل الصو سيا جال المقابل مى كل عنص من < له صورة في ل[ هذه الصور تسمى مدى التطبين) 


هي القاعدة التي تنقّل العنصر من ال جال الى صورته في ا لجال المقابل ؛ ورمز نما بالرمز 
RA)=y , f(%)=y , g(%)=y‏ 


ملاحظات 
س نار 


ص 


© الملاقة ثل تطبيقا اذا وجد عنصم ك الحال ٨‏ تبط ماي عنصم من ا جال المقابل ر » 
اووجد عنص 2 × ربط عنصرن او اگل نے ۷ 
© المدى مجموعةجربية من ا جال المقابل . 
© شر طالتطبیق :- کل عنص من ا لجال × تبط عنصم واحد فقط من ال جال المقابل ل[ . 
4 الروجالمرتب b)‏ @( المسقط اول تمي للمجال × والمسقط الثاني تمي للمجال المقابل ل 


\ مسقط اني ق 


> 


مثا 2 اذاڪانت ۷ د × :۴ مثل تطبیق اعد ةا ۷اقتران - = J‏ من‌اجموعة [4,6,8) = × الىالجموعة [2,3,4,5) = ۲ 


اڪتب التطبيق على شڪل جموعة اواج مرتبة 2 مثل التطبيق :عخطط سهمي © اکڪتب امجال @ جدالمدى 


0 Y = f)( =× 2 


1 


f(4) =4) =2 
f(6) = (6) = 3 


f(8) = 2(8) = 4 
F = {(4,2), (6,3), (8,40) 
© الى‎ = RF = {2,3,4 


1 ım 
> 


ل امجحدول التالي يشل العلاقة بين ونرن السمك بالڪيلوغم|م وسعم السمك بالدينام > هل ثل الملاقة تطبيعا ؟ اذا ڪات تطيعا فاڪتب 


قأاعدة الاقتران وحدد الجال والمدى 

- کک کک N r aa aaa a a TT‏ 
الس /دتام ۲ إ النرن اڪن × ٠‏ را 
E :‏ کر 1 ٣ e EC‏ نمم مَل تطبیق لان کل عنصر فی × برتبط عنصر واحد فی ۲ س 
4 2 

2X 0۲ f)×( = 2× 1‏ = ( قاعرة‌الاقران 
WAV‏ (1,2,3,4] = 2 = جال 


R = 2,4, 6,8‏ = الى 


اكب قاعدة الاقتران للتطبيق ومتله بخطط سهمي ٹم اکب لجال والمدى لللطبين 
OF = {(1,3), (2, 5), (3, 7), (4,9)}‏ . 


Sol) f(x) = 2x +1 


` جال‎ = DF = {1,2,34 


3 


RF = {3, 5, 7, 9}‏ > المدى 
g3 = (1,2), (2,3), (3,4), (4, 5)}‏ © 
اکب قاعدة الاقتران للتطبيمات الالية ومتلها بالمستوي الاحداثي واكنب الجال والمدى 


O F = {(1,0), (2, 0), (3, 0), (4, 0)} ۷ 
f(x) =0 
لجال‎ = DF = 1,2,3, 4} 2 


2 
— 


RF = {3, 5,7,9} 0‏ = الدی 


© g = {(0, 0), (1, e (2, ك‎ (3, -3(( 


اللطبيق الشامل ‏ کون التطبیق ۲ + × :۴ شامل اذا کان كل عنصر من عناصر ۲ هو صورة لعنصر واحد او 


کون التطبیق ۷ + × :۴ تطبيقا منباتاً نا اذا کان کل عنصرین با لجال مما ص ا 


5 


: ES 


Vx1,X2 € X; X1 # X2 ¬3 f (X1) #* f (%2). ا المقاىل‎ 


- 
4 


Mak 0 5 ۹ ۰ : | X e NY 0 2 e ۰‏ ۱ 1 2 1 
¿ تمیق غير تباین إذا ود هران نلان بن عباعمر | جال ک مما نهس إلهورة في إ جال الج 


< 


اعرار الم ارییںن 7 


کے 


| ا 


ن بکون التطبیی متقابل اذا کان تطبیقا شاما؟ ومتبادنا نی ا واحد . 


غ متباین وغ شامل 


ذا کان ۸۷ ¬ N‏ :۴ وکانت 2 + ×3 = () گ ؛ بین ھل التطبیق شامل ام لا . 


o)» = 2.3.4... 


— )x( = 3x +2 
f(1) = 3(1) +2 = 3+2 =5 
f(2) = 3(2) +2 =6 +2 =8 
/)3)( = 3)3) +2 = 9+2 = 11 


auلا=‎ RF = {5, 8,11, ........ 7 3 


المدى < الجال المقامل 


التطبيق غس شامل 


3 


نتفي ءأخذ ثلاث عناصم من اجموعة . 
2 ونعوضها اعد ةااقتران 


5 اذ اکان 7 ¬ ۸4۸ :۴ حیٹ × = (×) f‏ وکانت 0,1,2 ,1- ,2-) = A‏ ارسم المخطط السهمي 
سو اكب الازواج المرتبة للتطبيق ومثلة بيانيا في المستوي الاحداثي وبين هل التطبيق متباين او لا ؟ 


A = {-2, -1, 0,1, لجال إ2‎ 7 Y 


٠ 2= )0,71, 72,۴3, ....[ اال لقاب‎ ] 
f(x) = x 4 ٠ه. ۾‎ 
f)-2( = )-2(” = 4 -1 My 
f(-1) = (-1)* = 0 54 a 
f(0) = (0) = 0 a 
f(1) = (1) =1 2 
f(2) = (2) = 4 


I POURORERIDEEN, 


جر 
2 


اذاکان (1.2,3]) =4 و (4,5,6) = 8 وکات 8+ ۴:4 تطبیقا معرفا کالاتی 


})6 ,3( ,)2,5( ,)1,4( = ۴ مل العلييق يي الستري الاحدائي تم ارس الط الي وین وع 


نوع التطبينی 
التطبيق شامل 


© التطبيق تقال 


Z = {0, F1, F2,F3, .....} 


 f)x( = 27 - 3 
fګ)-2(‎ = 2)-2(2 -3 = 2)4) -3 = 8-3 =5 
fګ)-1(‎ = 2)-1(2 - 3 = 2)1( - 3 = 2-3 =1 
f(0) = 2(0)” -3 = 2(0) -3 = 0-3 = 3 
f )1() = 2)1(2 £3 =2)1( - 3 = 2 - 3 = 
f )2) = 2)22 -3 = 2)4) -3 = 8-3 =5 


اذا ان ( )9 f(x)‏ تطبيمًات معلومة > سوف تعلم كيفية احاد دالة جلدة د سمی ب اللطبين )وهي 


0 


ر الدالة )۴0g()×( = f )g)((‏ ورا f‏ ترکیب و 
o‏ () 9 اولاثم ایجاد صورتها فى الدالة f‏ 
ر“ ادالة ((۸) )و = (٭)(0۴و) وترا و رکب f‏ 


e GN SN وان‎ ۶ )8K= گر‎ ry ied 


(gO0f)(5) @ (g0f)(x) © (f0g)(2) © (f0g9)((x) ® جد‎ 


نعوض م الوس قاعدةاقتران (±) 4 


(3o (fOg)(»*) = f(g(x«)) = E = رټ‎ 1)۶ 


` @ )]0g9()2( = )3x + 1(7 = G2) 4 ۳12 = کک‎ 49 


وض ہے القوس قاعد ةاقتران () 


© (g0f)(x) = g(f(*)) =3( )+1= 302) + 


@ (g0f)(5) = 3x +1 = 3(5)” +1 = 3(25) +1 = 


عد اجاد قأعدةاقتران اكيب (×) ( f‏ 0 9 )نعوض العدد ّ 


المطلوب تعويضه 2 قأعد ة اقتران ركيب (5)( )g 0 f‏ 


حيث 1 + x‏ = ()9 جد @ )90f)))‏ ,)و0( @ )2),(g0F)(2()و£0(‏ ` 


َ 
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ے 


9)x*( = 2× + 5 حیٹ‎ 4: R ¬ ۴ وان‎ f )×( = 3× + 1 حیٹ‎ f: ¬ ۸ لیک‎ 3 


۰ هل ان ()(۴09) = )90f()×(‏ ؟ جد قیمة × اذا علمت‌ ان 28 = (×)(۴09) 


(fOg)(x) = 28 


6x +15 +1 = 28 


[1 1 
1 I 
I I 
1 1 
f(4)x)) = 28 ) 6x + 16 = 28 | 
3)) +1 = 28 ¦ 6x+16=28 1 
1 I 
1 I 
32x+5)(+1=28 ¦ 6%=28-16 
1 1 
3)2x+5)+1=28 ¦ 6x=12 1 


(g0f)(x) = g(f(x)) = 2(3x +1) +5 = 6x + 1+5 = 


“ (gOf)(x) + (fO9)(X) 
(fOg)(x) = f(g(%)) = 3(2x + 5) +1 = 6x +15 +1 = 6% ۲ 16 


اذا كانت الدالة 7 ¬ f:7‏ حيث 1 + ×3 = (×) f‏ 


والدالة 7 ¬ 4:7 حيث 5 + ×2 = (×) 9 حد قیمة × اذاکانت 28 = (×)(ع0 )f‏ 
اذا طلب فى السؤال ايجاد مدى التركيب () (9 0 )١‏ فأننا نموض جال الدالة الاقرب 


اى × فى قاعدة اقتران التركيب كما فى المثال الثالى . 
کک % % ٠‏ 


و 2 ,2 ان N + N‏ :9 حیثٹ 1 + × = (×)9 جد مدی )901(2( 


کک 


(gOf)(x) = g(f(%)) 3 CT 


- (+1 
a )+1 ل‎ e 
فقاعدةاتر‎ 


(g Of )(x) = 
(g0f)(1 Z4) +4 =4 + 4 = 8 
(g0f) (242) + 4 = 8 + 4 = 2 
(g0f()3( = 4)3( + 4 = 12 + 4 = [6 
المدى‎ = ۸ = )8,12,16( 


سەصىس 9¥ 


اذاکانت N‏ د f: N‏ حیث 2+ ×5 = f )x(‏ 
وان N ¬+ N‏ :و حيث 3 + × = (×) و اكب النطبيق 09 / بذكر الازواج المرتبة 
(fOg9)(x) = f(g())‏ 
s42 =2 3,....3 |‏ - ت 
5(x +3) +2‏ = 
Dx +15 +2‏ = 


(fO0g9)(x) 
(f0g)(1) = 5(1) + 17 = 5 + 17 = 
)f0g()2( = 5)2( + 17 = 10 + 17 
(F0g)(3) = 5(3) + 17 = 15 + 17 


fOg = {(,22), 2,27), (3,32), ss.) 


f )×( = 3× + 1 حیث‎ f: ۸ ¬ ۸ اذا کات الدالة‎ 
gOf © f0g @uız> g(x) = 2x +5 حيث‎ 
R= {........—1 0,1 .......} 
— 0 (f09) = f(9) 
=3) (+1 
= 3(2 +5) +1 
= 6x +15 +1 
(fOg)(x) = 6x + 16 
(f09)(-1)( = 6)-1( + 16 = -6 + 16 = 10 
(]0g))0( = 6)0( + 16 = 0 + 16 = 6 
(]09))1) = 6)1( + 16 = 6 + 16 = 22 
fOg = {.........., (~1, 10), (0,16), (1,22), ...........} 


g: FR ¬ R وکت‎ 


`5 


9 
۳ 21 4 
N 


¥ 


g:N +N یٹ‎ g(x) =x وکن‎ f:N د‎ N حیث‎ f )×( = 2× +1 اذاکان‎ ® 


)۴09()۸( = 33 مذا تلاحظ © جد قیمة × اذاکان‎ )g0۴()3( © )F0g()3( 
-— 0 (f09) = f) ( | @(g90f)) = g(f() 
=2()+1 1 = )( 
)F۴0g()x( = 2)2) +1 | (g0۴) = (2x+ 
(F0و))3(‎ = 2)3) +1 | (g08) = )2)3( + 
= 2(9) +1 = (6+ ۶ 
= 18+1 = 19 = (7(2 = 9 
(g0f)(3) + (f09)(3) 
© )f0و(‎ 0 =33 | 
242)+1=33 | 2 = 16 2 بقسمة الطرفين على‎ 
2x = 33 -1 ]إٍ‎ x=4 TAS 
2x2 = 32 ۱ ج‎ 


اذا كانت 3 ,1,2) = 4 وان 4 د f:4‏ و۸4د 9:4 معرفتان کالائي })3,3( ,)2,3( ,)1,3({ = f‏ 


جد ® ۲09 مع کر الجال والمدی لہ و})3,1),(1,2),(2,3({ = g‏ 
@ 90 مم ذکر الجال والمدىله © بنهلان گ90 = 09 


کچ 


A= {1,2,3} 
—0f0g(1) = f(g(1) = f(2)=3 '¦ @ g0f(1) = g(f(1)) = g(3) = 1 
f0g(2) = f(g(2)) = f(3) = Bã 1  g0f(2) = g(f(2)) = )3و‎ = 
f04) f(3) =f(D = 4ھ‎ | 90f(3) = g( f(3) = g3) = f 

| 

| 

1 

ا 


fOg = {(1,3), (2,3), (3,3)} gOf = {(1,1), (2,1), (3,1)}‏ 
;3 ,1,2) = ٣0و(‏ = الجال ;3 ,1,2) = وو( = الجال 


Rog = {1}‏ =المuی‏ (3) = ووم FR‏ =المدى 


لان المدى للتركيب الاول لاساوي المدى للتركيب الثاني فيكونان غير متساويين 90f‏ + 09 © 
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بالمستویالاحدائی انیا“ هل مثل العلافة ٤ a‏ 


1 
6 5( 
1 
کج‎ 
1 
o1 


0 ډ رجات قور رة : سجات درجات ا محرإ ةي احد امام الشتاء بالملاقةاالية[(5- ,15) ,(4-,12) ,(3-,9) ,(2-,6)) = ۴ 


اا حدان ياو ل(المسقط ا ول) الوقت بالساعة وا ااحداثي الثاني (المسقط الاني) دمر جة ا محرإ رة الد رجات السيليربة . مثل العلاقة جحد ول ومثلها 


kw a a mm mm ma ma mı a a mı mı mı a mm mı mı mı سا س س س س س سے س س س سے سا س س س س س س سد‎ mm mm mm mm mm Û 


درجات الحراره 


نم قثل نطب ق کان ڪل عنصم 2 ا لجال (المسقط اول) ربط 
تعنص واحد فقط من ا لجال المقابل (المسقط الثاني ) 


إحداثيات رواج ا مرتبة التق لها تقاط النطبيق سب2 البياني» اكتب قاعد ةاقتران النطبيقء 
هل التطبيق متبان أ 


Sol) f = ((1.1),(2.,2), (3,3), (4,40) 


f(x) = x 


اعرار الرارییں 


aun mı E ıı E E E E E 


0 o n mS mm mS mS mm N n N E E 


i‏ کم ٢ل‏ ازس اا 


1 

I 

خاص انقاص الونرن لد ة ثلائة اشھر فققد من ونه 9 ۸K‏ 6 ےے الشھر الول ٹہ Kg‏ 12 ي2 الشهم الثاني و k9‏ 12 2 الشهر الاك . ' 
I‏ 

/ 

| 


س س س س س 


۰ ڪڪ 
اڪتب جميع اګ مروا المرتبة للعلاقة بن ورن حساأن وون الماء ي2 جسمه ؛ هل نشل تطبيا ار ؟ 


mS mS mS mS mS mS mS mS mS GS mS mS GS mS mS GS mS u u n n n mn u u n un n n n n u u u n u u u mS u mS u mG E KS E E E E n mm mı mı mı PP 


50 
نت ا .“ 48 
49 = 6 - 150 کونرنالشھر عد انتاص ع 6k‏ 6 = (2(48 = ( 


40120 
) = 2(40) = 80 OEE E VE 


44 
ونرنالشھرافانی‎ = ۷W, = 2) ( = 2)44) = 8 ۸ HEE 


a» a 


ل تطبيق ا ن ڪل عنصس من عناصم | })80 ,120( ,)88 ,132( ,)96 ,144( ,)100 ,150({ = W,‏ 


أخال ر تبط عتص واحد فمط م اال العا 


@ حب اذا کانت [3 ,1,2) = 4 وکان 4 +¬ ۴:4 و4 + 9:4 معرفان کلائي 
f = {(1,3(, )2, 3), )373(‏ و[(2,3) ,(1,2) ,(3,1){) = و ينھلان g0f‏ = 0g9]؟¶‏ ؟ 


هذا الس ؤال لول ضمن مثال رقم 8 من امثلة تر ڪيب التطبيات 


اعرار الم ريون 2 
KS‏ 


حدد خط ناسین وصححۀ . 


9 خم اسين (الملاتة نشل تطبيا متباءا) 3 ... ,3+ ,2+ ,1+ ,0{ = Z‏ 


f (*) =‏ 
f(0) = (0)* = 0‏ 
f(1) = (1) =1‏ 
f(-1) = (-1)* = -1‏ 
O‏ حس عددي : حدد ما اذا ڪانت ڪل علاقةګ د × f:‏ فیما ل ثل تطبيقا ار ؟فسرذلك . 
و E TTTI TET TATET‏ 
aun uGEEET a‏ 


ی ی ی ی 09km‏ 


-» 
`© 


@ اكتب : قيمة × اذاكان ١N‏ ج :۴ تطبیتا حیٹ 3 - ×4 = (×) وان 33 = )]0f()×(‏ 
Sol) (fof) = 33‏ 
f)f( =3‏ — 
f(f(%)) = 33‏ 
33 = 3-)(4 


16x = 33 + 5 


4(4x- 3) - 3 = 33 
16x -12- 3 = 33 


۷ 


16x ¬ 15 = 33 


| 
| 
ل | 
| 


الدرس [1-2] التطبيقات 


اختر الإجابة الصحيحة لكل مما يأتي: 


[ إذا کان التطبیق 8 < ۸ :۴ معرف كالآتي 1 + × ج × : 
f: ۸¬ B‏ حيث [5 , 3 , 1) =۸ ۰ 8 , 4,6 , 2) = 8 . فإن مدى التطبيق هو: 


a) {2,4,8} b) {4,6,8}‏ 
d) {2,6,8}‏ 2.4.6 ي 
( إذا كانت [3-, 2- , 2 , 1) =۸ وکان Z‏ ح۸ :ع . فإن مدی التطبیق إذا کان 3 - ×5 = (×)ع ھو: 
a) {2,9,13,18} 0,7,1318‏ 
ec) {9,13,18,211} d {7,13,15,18}‏ 
6 إذا كانت R‏ ح7 :۴ إذ 2- ×3 = (»)] . فإن العدد 10 هو صورة للعدد: 
E d) 2‏ کل E‏ 


لیکن 8 <¬4:إذ }5 ,4, 2,3{ f= {2 ,4), G , 6), (4, 8), (5 , 8)} ils .B = {4 , 6 , 8} «A=‏ 
فان ۴ يمثل تطبيقاً شاملا لأن: 


f‏ تطبیق غیر متباین (ط المدى > المجال المقابل (ج 
المدى = المجال المقابل كي ای خر عة آي 

5 إذا كانت 7Z‏ ح7 :۴ إذ 3 - ×2 = (»)۴ و Z7‏ ح-7:ع إذ 1 + × = (»)ع . فإن التطبیق (×)(۴هع) هو: 
2x -2 b( 2x - 4 c( 2x +2 d) 2x +4‏ 6ي 
لیکن × < إ5 , 3 , ۴:2 إذ 1-×3 =(»)۴ وإن ×١‏ ح- N:ع‏ إذ 1+×=(×)ع فإن مدى fهع‏ هو المجموعة: 
a) {5,8,14} b) 156‏ 
6,9,15( کک }46,12,15 ce)‏ 


إذا کان التطبیق Q‏ ح Q‏ :۴ إذ 1 + ×4 = f)(‏ والتطبيق Q ¬< Q‏ :ع إذ 1 - 2× ج = (×)ع . 
جد قيمة × إذا كانت 45 = (×) (عه) . فإن قيمة × هي: 
Ene 6 ej E 7 d) ±8‏ 


اعرار ال۶ ارییں 


[1,2,3, ..... | ماما مجموعةااعداد الطبيعية ۷[ اوأي مجموعةجزيية مها مرتبة ااشڪل‎ f: N ¬+ R ھی‌دالة‎ EEN 


حيث تڪتب المتتاعة دصوممة انر واج ال مرتبة من المسقط ا و ل التي هي |الاعداد الطبيعية والمسقط الثاني صومةالدالة 
(n, f())}‏ ... ...... ,)3,3( ,( (2) £ ,2) ,( (1) £ ,1)) اوغوعةالصوسفقط 


Un}‏ ... ... ... ,3 ,12 ,1 حیث‌ان (70) f‏ = ,ا هواحد العام للمتتاعة الذي يشل المسقط الثاني فقط ان المسقط او ل معلوم هو 


R= (L2 3s) 


سے 


ر 
0 
ملاحظات 
4 حریے سے _ e‏ م 
سکرس 


© الدالة التق الما غ الاعداد الطبيعية اوغ مرتبة الشكل [ ..... ,3 ,2 ,۷)1 تسمى متتاعة 
وليس ازتيب[ ..... 6 ,5 ,3,4 ,1,2 = ۸ 
€ التکڪر|م مسموح د المتتاعة 


۸ 


0 المتتاعة الغ منتهية :- وهى المتتا عة الذي كون ماما كل ججموعة اعد اد الطبيعية ١‏ ورم طا الرمن 
{f(R)}n-1 gl {Un}n-1‏ . 
ا ايوم اماي رن جال مجوعة جزيية من مجموعةاعداد الطبیعة ۸ © ^١‏ مثل 
n= {1, 2, 3, 4}‏ ورمن طا دال رمن ha‏ او {f (J-1‏ 


9 
اعرار ال رب رین 7 
2 7 
ا 1 


n = {F256 FEY aî FE 1 277 SGOT 


ی 


Y= {4D (25,3,5940. 6, D,..) ا‎ 


© un = {n7} = {1,4,9,16,25, ....} 


GD r= {(1,1), (2,4), (3,9), (4,16),(5,25),..} | ا‎ 


LCSOSgŞĞŞĞۉۆSSSSGSgSgŞÈĞۉ‎ GSSSDSgŞÈŞۉg‎ DSSS SgOÛĞۈĞۈSS‎ SS o = ا هه‎ u 1 î E 2 EEE EEEEEEEÎ 
أ‎ 
5 1 1| 


نڪتب امع ةحد د لان 1 — Our = n2‏ 
ا : 8 = 4-1 = 1- 2(2( = 5“ 


, 
اعرار ال بوريس 7 


0 tn + 2) = (3,415, 67... 3 


. 


n= {1,2,3,4... 1 
Ou, = 10 —-4n 
u1 = 10 - 4)1( = 10 - 4 
"T> =10 - 4)2( = 10-8 = 2 
u = 10 - 4)3 ( = 10 - 12 = =2 
u, = 10 - 4)4) = 10 - 16 = -6 
=النرواجالمرتبة‎ ])1, 6(, )2, 2(, )3, -2(, )4, -6(, .. 


1 
T= 1 
1 1 
u = 
2 2ا‎ 
u = 
3 (3 
u = 
+4 (4 
u 
5 5ئ6‎ 


العدد (1-) اذارفع الى 1 1_ 1 
TTS‏ 4 1 < 


: 
i‏ 
1 
Gol)‏ 
Gol)‏ 
عدد زوجي فيکون اللناتج 1 | 
۳ ھ ح 1 = ت 
وو ر الى عد 7 6+1 u2 > > > ٍ E‏ 
1 
3 
1 
1 
1 
1 
1 
1 
1 


ا ر > 
فردي فيكون الناتج (1-) 1 3- _ 3= _ 
Ug = =‏ چچ چ ڪڪ U3‏ 
a= 9+1 10‏ 8 3+5 
1 3 ےد EC.‏ 
13 12+1 34+1" 4 .5 4 


E‏ ر 


هى المتتاممة الى بكون فيها الفرق بين كل حدين متتالين عددا تابنا وسمى اساس المتتاعة وبرمز له ارمز ل 


قانون اساس المتتابمة الحسابية @ :- را ¬ وبوا = ك أي انه | الحد الاول - الحد الثاني = 
کیاد موا :| u = a + )n ¬ 1()d(‏ | حیث 4d › n EN «< a= u‏ اساسامتاعة 


8 _- 
اکت ا لمر المسة Np‏ الحسابية الاتية ؟ 
d‏ 3 
© متابة حساية الد الول طا ق واساسپا 6 (Sol) u, = a+ (n¬—1)(d) n=1,2,3,4,5‏ 


اند الأول 3 3 = 0 +3 = (0()6) + 3 = (1()6 - 1( + 3 = u1‏ 


واساسها 6 = 1 وعدد الحدود 9 = 6 + 3 = ()1)(6( + 3 = )1)(6 ¬ 2( + 3 = u2‏ 
الخمسة5 ,3,4 ,1,2 =" في 5 = 12 + 3 = (2()6) + 3 = (1()6 - 3) + 3 = u‏ 
قانون الحد العام للمتابعة الحسابية 21 = 18 + 3 = (3()6) + 3 = (1()6 - 4( + 3 = u4‏ 
uş = 3 + )5 - 1()6( = 3 + )4()6( = 3 + 24 = 7 a‏ 
المحدود المخمسة للمتتاعة 27 ,21 ,15 ,9 ,3) 
mii mem Bimire: mr: 5: 0‏ 
© متاعة حساية الحد الاول 1 واساسها 3- Un = a+ (n ¬—1)(d) n=1,2,3,45‏ 
u = 1+ )1 - 1()-3( = 1 + )0()-3( = 1+0 = 1‏ 
ıı, = 1 + (2 -1()-3( = 1 + )1()-3( = 1-3 = -2 n ES‏ 
امحدود اخمسة للمتتاعة 5- = 1-6 = (3-)(2) + 1 = (3-)(1 - 3) + 1 = u‏ 


u4 = 1+ )4 -1()-3( = 1 + )3()-3( = 1 - 9 = -8 
uş = 1+ (5 - 1)(—-3) = 1 + )4()-3( = 1 - 12 = -11 


/ 297 


ی کک 


(1-2,5, -8,-11[ 


© متاعة حسابية الحد الاول طا 3- واساسها 4 - 


سوف نحل هذه ال مثال بطر ية اضافة ساس على ا لحد الاو ل #يجاد ا حد الثاني ونضيفة على ا لحد الثاني يعاد ا حد اثالث وهكڪذا 
١‏ ا TT a‏ 4 5 ا KAN , EM KAN»‏ ا س 


£13, - -15, -19} ys 
1-3, 7, I -15, -19} أ ك ك ى ى س س س ا اذن ادود الخمسة المتتابىة‎ 
ملاحظة: تستخدم هذه الطريقّة عندما بكون المد الأول معلوم والاساس ايضا‎ 


air 4‏ الاول فيها 1 واساسها 5 © منتاعة حسابية الحد الاول فيها 5 واساسها 2 


ا الحدود الخمسة الاول لکل مسناعة من المسّاعات الحسابية الثّالية 


® اة حسابيةحدها السام 36 واساسها 4 7ى 4ل 7=" 36= (Sol uy‏ 


| وھ _ ,= r= a+ (n —1)(dk‏ 
اذا اعطى يدالوا EEE‏ الاو واعطى اساسالتابسة يڪن ان نجد u = a + (7 - 1()4( Sms.‏ 


المحد الول استخدامر قانون امحد العام للمتتاسةامحسامية a+ )6()4( eê‏ = 36 
>< 24 - 36 = ¬ 24 + = 36 
۸ 


zzz 


نحد امحدود البقية ءطريمّة اضافة الاساس الساقة امحدود المخمسة للمتتاعة [... ,28 ,24 ,20 ,16 ,12) 
ھ- w.m rimi isis is isis sS sS:‏ 
متا عة حساية الحد السام فيها س واساسها “ ?ده جر 7و 1 
Î 3 I54 ۴C 2 :‏ 3 24 


24a = 1 - 48 ¬ 24a = -7 
24a _ ¬7 
2 24 


Un = a+ (n —1)(d) 
u7 = a+ (7-1) (3) 


1 1 
2 = “+ (6(3) 
= a+2 5> 24a + 48 =1 


تمتل الحد الاول نجمع مع الحد الاول الاساس لنجد 
الحد الثاني وهكذا 


1 
Uu, =U +d 3 U, = — + = = 
2 1F 2 e 
-39 1  -39+8 
Uu = U, + d 3 u = + = = 
3 3 TE 24 
-31 1 -3148 
Uu = U; + d 3 u = + - = 
4 3 4 RE 24 
1 -23+8 
uو‎ = u + d یں ج‎ = + = i 


0 مسا عة حسابية حدها اللاك 8 واساسها 3- جد الحدود بین U11 9 U7‏ 


الحدود المطلوة وا 0 ” 4 U9‏ م d= -3 n= 3 Ug‏ 
في البداية نجد الحد الاول ي = ا ثمنعوض  u, = a+ (n ¬- 1)(d)‏ 
الحد الاول في قانون الحد العام للمتتابعة الهندسية E.‏ 
تم جد الحدود المطلوية ) (3-)(2) + u3 = a + (3 - 1)(—-3) > 8 = a‏ 


8=a—-65> a= 14 

ug = a + (n - 1)(d) > ug = 14 + (8 - 1()-3( ¬ uو‎ = 14 + )7()-3( ¬< و‎ = 14 - 21 < 
Ug = Ug + d > ug = -7 + )-3( <5 و‎ = -7 - 3 = 10 
10 = Ug + d > u1) = -10 + )-3( < uو‎ = -10 - 3 = 8 


امحدود المطلوبة للمتتاعة[... ,13- ,10- ,7- ,...) 


-3 واساسها‎ 1 Deer U10 gy U6 جد ادود ب‎ ۵ 


oD u = -11 , 4=-3 "1۸=6 , الحدود المطلوية ?= و1 , ?= هل , ?= ول1 والعطيات‎ 
u, = a+ (n ¬ 1)(d) 

U> = a + (2 - 1)(-3( ج‎ -11 = a + )1()-3( د 3 - ي = 11- د‎ a = -11 +3 

U> = a+ (7 —-1)(d) > u> = -8 + (6()-3( ج‎ u, = -8 - 18 ج‎ 1u = =6 

Ug = U, + d > ug = -26 + )-3( > u4 = -26 - 3 > u4 = 9 
Ug = Ug + d > u = -29 + )-3( > وا 5 3 - 29- = و‎ = 32 


امحدود المطلوبة للمتتانعة [... ,32- ,29- ,26-, ...£ 


` 


Sol u, d= 2 R= 2 U4 =? , U =? ; الحدود المطلوية ?= ول1ا, ?= يا‎ 

u, = a + (n -1)(d) > u = a + (2 - 1))2( 3 2 = a+ )1)2( 5 = +2 >2 +4 = -3 
2a = 3-4 ¬ 2 = -7 ¬ = 2 

کا ړں د کک = ړں د 6 + = رں < (3()2) + د = u‏ د (1()4 - 4) + = u‏ 
EES EEE EE OE ET OBSESSIONS‏ = یں د گن = یں ج 2 + 2 = وں د ل + u‏ = و 


| 17 13 9 5 ! 
إ ‏ احدودالمطلوية للمتتاعة[ ٠٠‏ ر ر رر رو رورا ا = یں جد حب = یں جد 2 + < = یں ج ل + ug = u‏ 


+13 
= پں ج کت = رں جد 2 + = و د d‏ + یں = u‏ 


| ۵ جد الحدود بن 1g‏ و U12‏ لسا عة حسابية حدها الثالك 9 و 2- d=‏ | 


ا © جد الحدود ين 1 و و1 لمتامة حسابية حدها الثالك 6 و حح = ل 


| 
ا و U23‏ لمسّابعة حسابية حدها الثاني 0 و 1-— d=‏ \ 


Emr aaa " n & چڪ‎ a mW mm mM a ë mm mm @ 
3 ر‎ 


انواع التتابعات السابية 


تكون المتتامة الحسابية متزامدة اذا كانت المسافة بين حدها الثاني والاول آكر من صفر 
(d> 0)‏ % }... ,7 ,1,3,5 


تكون المتتاعة الحساية متناقصة اذا كانت المسافة بين حدها الثانى والاول اصغر من صفر 


4,2,0,-2,-4,.. % (d<0) 


eee‏ تكون المتتامعة الحسابية ثا اذا كانت المسافة بين حدها الثانى والاول تساوي صغر 


{5,5,5,5,..1 $ (d= 0) 


is ê E ê dE ê Ek ê dE dk a 6 ê û م‎ 
) اة‎ ٠ بین انواع امسا عات (متزاددة ؛ منناقصة‎ ® 


D {ur} = {2n +5} n = {1,2,3,4, ...| 
SoD {u} = 2(1)+5=2+5 =2 ۸ = )1,2, 3,4, ...[ نموض يدل ڪل‎ 
1= 2(2) +5 = 4+5 = 9 Frans Ecliu rE LCELEI SLC LES LEL 


{ug} = 2(3) +5 = 6+5 = CASUS USMS TSA 2 
{uy} = 2(4) +5 = 8 +5 = 13 ٤ 


Dun} = {3 ¬ 2n} 
CD) = 2-200 = 3-21 
15 =3 -2)2( = 3-4 = 1 


u} = 3 - 2(3) = 3-6 = -3 
fu} = 3- 2(4) = 3-8 = -5 


© (uj = {9} 


= £9,9,9,9, ....} 


e {u,] = (2n - 5} © (un) = Û © (u) = 2n - 1) 
@ {un} = (V3) 


uz) = 6-95 > U20 > 89 


@= L_I LI L__ Ll a L_I mm LI a Ll ا‎ L_I LI a Ll a L_I a LI ج‎ Ll a L_I a LI a mi o L_I ma LI a 0 L_I = @ 


6 اكب الحد الثالث والمشرين من المتتاعة الحسابية [..... ,9- ,5- ,1 ,3) ثم بين المتاعة متزادة ام متناقصة . 


WO سا‎ 


۶ وهات عمل مشار في المرسم خمسة ابم في الاسبوع وينت لوحة فتية كل ثلاث اما‎ 3 ١ 
| ظمجدول برط مده الانام وعدد اللوحات التي رما کاچ عل 1چ فالس‎ | 
ر أكلب مجمرعة زواج ارت من الجدول ؟ هل بمثل الجدول طا ؟ هل تنل مستاعة ؟‎ 


oD mm mm mmm mn mm mn mS mmm mm n mm mm mm mS mm mS mS mS mS mS mS mS mS mS mS mS mS mS mS mS mS mE N E N E 


لازراح امرتبة بة ‡(18 ,6) ,(15 ,5) ,(12 ,4) ,)9 ,3) ,(6 ,2) ,)3 ,1)1 


مم مث نمطا والملاة ثل (ثلاث امتال ) KICKE GE‏ 
مم ثل متتاسة لان جالما [.... ,5 ,4 ,3 ,2 ,1) E TS‏ 


وحدها العام هو (18, ,3,6,9,12,15{ = fun} = {3n}‏ 


0 
—d = 1> - ' un =a + (n —1)(d) 
d=1-6 !ا‎ wo = 6 + )20 - 1()-5( 
“d=—-5 “d<0 ' uo = 6 + )19()-5( 
ا‎ 
1 
1 


J 


کک .15 ,5( ,)12.72 ,4( ,)9.52 ,3( ,)6.32 ,2( ,)۰12 .3 iC‏ 
مم قش طا والعلاقة هي علاقة زبادة باتظام بين المسافة والوقت نعم مَل متتاعة حسابية لان مجاطما[ . ... ,5 ,4 ,3 ,2 ,1] حيث المد 


الاول هو 3.12 واساسها 20 .3 والعلاقة علافة زبادة 


اعرار الم ریین 337 


rm.‏ ا 


© رياضة 6 لقفز با لزا فة :بين الجدول الائى حاولات احد اطال العام ني رباضة القغز الزانة ٠.‏ 


EEE | 


1 
i 
[ 
I 
[ 
1 
1 
I 
J 
۶ 


س 
4 س 


نعم مثل متتامة حسابية لان مجالما [.... ,5 ,4 ,3 ,2 ,1] حدها الاول 90 .5 واساسها 05 .0 


® = n mm n mmm n mG n mhmGgG n Dg Dg Dg LG Dg Tn Dg SG mDGD SG DGD SD MDG 1 MD و‎ 


چہ د mm mG E KG HG KG KG a E KG EG KG KG a a OG EG EG GG EG GG EG EG KG EG a a a EG a EG O E GG EG E a EG a a a‏ ص 


ے 
زراعة : اشترى حسان مزرعة لتربية الامّار وعد سنه اصبح فيها 20 رة وبدأت تزدادا 


ا 
کج 


كل سنة تيجة الولادات معدل ثامت حى اصبح عددها الضعف عد مضي ست سنوات ٠‏ 


E E EE 


ر مثل المسألة يجحدول ؟ هل ثل الجدول نمطا ؟ هل ملل متنامعة ؟ علل اجايتك 


N mmm mmm mS mS mmm mmm mS mS SS mS SS mS mS SS mS mmm mS mS mun mS mS mS mS mS mS mS SSS mS mS mS mS mS mmm mmm mm mE mm E E E _ mm 


Un = a+ (n —1)d ES 
ug = 20 + (6 - 1d 
40 = 20 + 5d 

5d = 40 - 20 د‎ 5d = 20 


نعم مل طا لان الزبادة باتظام بين السنوات وعدد الامار 


نعم مل منتاعة حسابية حدها الاول 20 واساسها 4 ومجاطما [ .... ,5 ,4 ,3 ,2 ,1) 


OE 


—X + 1 = 2X + 10 53 -×X - 2× = 10 - 1 5< -3× = 9 


تحر : جد قيمة > الت تجعل المحدود الثلاثة الاولى للمتتابعات الحسابية كما بأقي . 0 U1 uz‏ 


ONA 3x + 11... ° (+1 - (2%) = (AID) OD 


d= u> —- U, X+1- 2X = 3X + 11 -=- £ =1 


d= uy ¬ u> 


U2 ~-U1 = U5 ¬ U2 


7 
LL 


سا 


اعرار الم بورییںن 1 
ے 


5 


® اصحح الخطاً : قالت رامجة ان المتتاعة التى حدها المام 271 - 8 = 1ا متتامة متزايدة لان 0 < 


کف خط راغ ,صححه : 


%4 المسّابعة منزاندة لان 0> Un = 8 — 2n = {6,4,2,0, .....} d‏ 
٤‏ 
@ المنتاعة متناقصة لان 0 > ¿ . 0< d = -2 PU‏ د 4-6 = d‏ د -u,‏ ر>d=u‏ 
mm‏ _ ت 
۹ م ۵ 1 ۹ 
( ۵ سس عدي : ا وال الادي عثر لتاب حدما اك + واساسها ر - $ 
المطلوب ?= 111 ,ر d= , n=‏ ,۽ 4= Un = a+ (n —1)(d) Uu‏ 


3 
u = 5 + )11 -1( د(‎ 


= 5 + )519( )- 
“5 )وت‎ 
u1 = 5 + (5) 

u1 55-5 > >= 0 


م sc ésSsassas édi sss Sam‏ 
راسا أكنب: اليد الذي ترتيبه 101 في المتتاممة الحسابية الى حدها الخامس 4- واساسها 2 . 


Un = a+ (n —1)(d) Ug = —4 , d=2 , n=5 ,ر‎ ٠ 14101 =7 المطلوب‎ 


uو‎ = + )3-1( )-<( 


U101 7 Cd د 101( و‎ 1()2( 
U101 5 ~12 + 200 > T01 2 188 


Uuş = a + (5 —- 1)(2) 
ES 
—4=a+8 ><a = -4 -8 


سے ا 


الدرس [1-3] المتتابعات 


The Sequences 
اختر الإجابة الصحيحة لكل مما يأتي:‎ 
اكتب الحدود الخمسة الأولى لكل متتابعة من المتتابعات التالية:‎ 


{5n -2} =... a) {2, 6, 12, 16, 20} f 8, 13, 18.23) 
ê) 4, B, 12, 18,22) d) {5, 10, 16, 20, 24} 

AGN. (2.2327 
2.3.7 0 4 

Bp ag fH 
ESKI Opp 


اكتب الحدود الخمسة الأولى لكل متتابعة من المتتابعات الحسابية التالية: 
متتابعة حسابية الحد الثاني فيها 3 وأساسها 3 . 
B258, ILIA $369, 2,15 ELA 710,13‏ )0.3,6,9,12( 
عة اة اله الات فی 5 اة 
a){-14,-12,-10,-8,-6} h(-12,-10,-8,-6,-4) oJE10,-8,26 4-2 DE 6,4,20‏ 


جد الحد التاسع وآلحد الخامس عشر للمتتابعة الحسابية التي حدها الثاني 2 وأساسها 2 . 


I u,- 258 LS , i 2‏ کے کےا 14 تا (5 0 2 ا a‏ 
[7 جد الحدود بین را و u‏ لمتتابعة حسابية حدها الثاني 2 و ااا 7 


د .چ کی ر ,2 )0 رد , 22 ,رط , ج ,5( 


EET 
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“ر 


اكمتباينات اكمرطبة 


هي جملة خبربة ڪون من وضع احد مرمونر تباین (> ,< ,= ,<) ن متغبرون جبرين ويوضع تاج حل المتبايدة سي مجموعة ا حاو 5 


: وهی مؤلفة من متبانتين ڪون صحيحة فمَط اذا ڪانت ا لمتباستين صحيحتين وعليه ڪون 


2 = 8 ۰ وتڪتب صوم تن ظط ک × > >d xX <“ b|, {a‏ 8 
ول المتبأة المركبة وجد طربقتين . 
© الط ية اة :ونتثل بجحل المتباستين ماستخدا م خواص المتبانات ثم ايجاد بجموعة التقاطم جموعة حل المتباستين ١52‏ رى = © 
اك ية البيانية : وتنمثل جل المتباستين على مستقي م الاعداد ثم حددد منطقة التقاطم للمتبادنتين التي ثل مجموعة ا حل © 
را1 حل المتبامنات ا لم_كبةالتى تتضمن أ¥اداة (و) جبربا ومشل امحل على مستقي م الاعداد 
ت 0x+6>12 yx+6<5‏ 
AE‏ ) 


8 f YY 
Sol) XxX + 6 < 12 XxX +6 < 5 
X> 12 —- 6 XxX < 15 ¬ 6 
x> 6 x<9 


S1 = {X:X < إ6‎ S2 = {X:X إ9 ك‎ 


S = ss = {X:X > 6} N {x :X < 9} 5> SEX OCT 


TO TT 


O—-9 < 2X —-1 >3 


Sol)-9 < 2x -1 <3 
—-9+1< 2X <S3 +1 
N yv أ‎ 


2 1 0 1- 2 عل معامل × وهو 2 
S = {X:—-4<X <2}‏ 


77 
GE 7*7 mm 


آ د (آ 1 


1-16 1-8 -1.8 -1.86 -1.84 -1.2 -1.8 -1. 78 -1.76 -1.74 


| 


= nene 
e - 1 1 
aaah aD <S: 
8 : س‎ 
5 ات‎ - : 


4 8 
> ے > 2ے = S‏ کے کے 
>>0 3+7>26 و 014347 '0-9>2x-153‏ 


اذا طلب في السؤال حل المتباينة بيانياً نقوم 
برسم كل متباينة على مستقيم الاعداد ثم 
نرسم مستقيم ثالث موارً للمستقيمين الاول 
والثاني ثم نرسم خط التقاطع بين كل 


S = {2 <y <2} 


GED ™ mm 


و) وهي متبأسة حتوي على متبادنتين تتضمن ألاداة (او) وتڪون صحيحة فط اذا 


كانت احدى المتبانتين اللڪتتين ها صحيحة وعليه فان بجموعة امحل لما حتوي على ابحاد رى لاء = ؟. 
x <b X>a ۰‏ ا الطربمّة امحجربة © الطرقة البيانية. 


5 


0 yJ-3<-1 او‎ (+3 <6 


y<-1+3 | Jy>6-3 
1 
yJ <2 1| yJ>3 
1 
s= yiy S2} f s2= Y:y > 3; 


ا ا ا 


(59 > < 


ر 
1 
I‏ 
I‏ 
I‏ 
I‏ 
I‏ 
1 
!2 4 
h+6<2(5) |! h+6>2(13) S = {h:h < 4} U {h:h > 20}‏ 
h + 6 < 10 | h+6>26‏ 
h<10-6 | h> 26-6 8 2‏ 
h<4 |h> 20 2 5 4 5 6 7 8 1 DODA DN DT o16 17 18 19 0O 2‏ 
sS ={h:h <4} ' s2 = {h:h > 20}‏ 


ال4 حل المتباسات الم_كبة التق نتضمناداة (او) ا 


Sol) Z-2<-7 ار‎ Z-2 >4 6 5 4 3 2 1 0 1 2 3 4 5 f 7 
— 72<-7+2 | z<>4+2 
1 6 5 4 3 2 1 0 1 2 3 4 5 @ 7 
<-5  إ‎ <6 
S = {Z:Z < —~5} U {Z: Z > 6} 6 5 4 3 2 1 0 1 2 3 4 5 C&C 7 
sss >-> » : 
2z 2 2z 8 
© >“ کک او‎ 
3 `3 3 79 
Cr 2 
سو‎ 1 1 
3 3 او‎ 
= 2 2 
4E) <4. مح لل‎ : 
1 2 


SS FITTV z< 


hha kew ahin °. FF Wa 
. ڪل مثلٿ بجحموع طول ضلعين ڪون اڪ من طول الضلم الثالث‎ 2 | 
فاذا كانت اطوال اضلاع مثلث (۲ ,8 ,4) فيجب ان تون المتبأات اشلاثة التالية صحيحة‎ 
A+B>C , A+C>B B+C>A 
. هل يڪن مرس م مثلث اطوال اضلاعه ڪما تي‎ 
O2cm , 10cm , 13cm 


10 +13 >2 , 13+2 <><10 , 10+2 < 13 


1+13 > 2 


© 1cm , “2cm , “2cm 


(o) 2+ 2> 1 , 1+۷2 <۷2 , 
⁄ 


, 4cm ڪ,‎ 


نفرض طول الضلع الثالث × ڪ, Ço) 10em , SCM‏ 
يهمل لأنه لايمكن ار 
رطا 3 10+x>33x>3-10 5E Û)‏ = 


3 +X >10 53 x > 10 - 3 د‎ 7 
10 + 3 > x د5‎ TE 


7 >× >13 _ ڪون طول الضلم اثالث حسب المتباسنةالتالية‎ ٠" 


۵ اڪتب طول الضاع الثالث ر2 مثلث طول ضلعين فيه 1cm , 3cm‏ . 


نفرض طول الضلع الثالث × ,۽ (o) 1er , 3CM‏ 
Xx‏ > 1+3 — 


1+X > 3 5 X> 1 بهمل لآنه لا ي ا‎ 
3 +X >15 X > 1 —- DKS >2 E TE 


2<xX<4 TD 


۱ ` © ټعلم: تقاس دمرجات احرإمرة اليومية الد مرجة السيلينربة الصخرى والڪبرى 
1 هد 
أكون أ متغرة من وقت الى اخم فأذا کا ررس 8ر 2 = > 
1 

را 


- 


کڪ : 


در جات الحرارة الصعغرة هى 8 ( لے , اتا ۷ 
Ss <l TCE Su‏ 


© صوت : آذن تسان ڪنان تسمع ا۷اصوات ات١‏ تقل ترددها عن 0 2 هرا 
وګ ربد على 20000 هرت . اتب متباسة مركب ة ثل الترددات الى تسمعها 
أذن تسان ومثل مجموعة| وای ست اا 


۹ 
1 
[ 
[ 
1 
] 
] 
1 
[ 
J 


X< 20 او‎ xX < 200 


ر 


ap 2000 


S ={X:X <20} U(X X> 20000 


0 ر 6 تسسا ر 6چ :ضخط المواء المخالى الموصي به إطامات السيارات الصالون ملعن ۴ 


pascal)‏ 8 ولد على ٨»‏ 5 367 .اڪتب متباسة مر ڪبة ثل ضغط 
المواء مثل محموعة امحل على مستقي م أكاعداد . 


S = {x:28 < x < 36} 


mm mS mS SS GS GS SS GS GS GS GSS GS GS GS GSS SS GS GS SS GS GS SS GS GS GS GS GS HS GS GS GS GS MS MS HS HS HS HS E N E E E ED‏ سس سے 


:= 
0 6تار 6 لخنښاويسي : القطام المغناطيسي المعاق وهو قطام عمل وة الرقع ا مخناطيسي 
وباختصام عرف الماجليف (113816۷) وصممت انواع حتلفة من هذه القطامرات المغداطيسية بے تلف 


— 


س 


دول العام اذ ان سرعتها ۷ نقل 300۸/۸ ول ترد على 550۸/۸ . اكتب متباينة نمثل سرعة 
القطام و مثل مجموعة امحل على مستقي م أالاعداد . 


5 
۶ 


go mm mı a a a a mı 


o 


> 
“© 


را ا : اڪتب متبابة مر ڪبة تین دی طول الضلع اثالث اذا علمت ان طول الضلعين الا خرن معاومين 
7cm , 12cm , xcm .‏ 
E E a‏ 
يکون طول ضلع سالب E‏ د 12 - 7 >< × 75 >< +X‏ 12 — 
7+X > 13.2 5X > 12-7 5>5 E5‏ 
X519 S7‏ > 12+7 


ا 5<x<19‏ بمنی ان طول الضلم بین . 


بین خطا سوسن وصححه . 


د 4 3 2 1 ل0 1 2 4 ت ت ١‏ 4 ل 
E‏ والثانية س 
X+3 53 -4 - als r‏ <4 / 
XT3SS3XS5-33X S2 EKE EZ n‏ 


1 0 1- ر 3- 4- 3- - 


3 ® _ ن 
@ حس عد دي : اذكر ما اذا كانت إلا طوال الثلائة هي لمثلك ام۷ ؟ وضح ذلك . 


0 3.2cm , 5.2cm , 6.2m 
(0) 5.2 +6, 2>3. 3.2 + 6.2 > 5.2 3.2 + 5.2 <> 6.2 نابات اد‎ | 


ا NS‏ 
لان المتباينات الالاث 


: © 


@ اكتب: متباسة مر كڪبة مَثل دمر جة ا حر|مرة الصغرى 18° ودرجة الحرإمة العظمى 27° 


قر ض دم جة ا محر اة × ثم نكت المتبانة 


X<27° gy, X>18° > S= {xX :18<X <27} 


‘YD UUUIDUOJN ES Û 


الدرس [1-4] المتباينات المركبة 
Compound Inequalities‏ 


اختر الإجابة الصحيحة لكل مما يأتي: 
حل المتباينات المركبة التي تتضمن (و) جبرياً: 


Û -10<xو‎ x<-2 a) {x: -10 < xX}N{x: x < -2} i TOM x 2 
0) {x = [OSXFUxS: x S2} HK: -1OSCXHUK S-272} 
BJos<y-3sy-3<12 a{y:3<y<15} b) {y:-3 <y <15} 
yy:3<y <15} d) {y: -3 <y < 15} 
BJ 16<3z+9 و‎ 3z+9<30 a) {zı < 2<7} b) {2: <z<7} 
€) vas 47) =: <2<7) 
حل المتباينات المركبة التي تتضمن (أو) جبرياً:‎ 
2-4-8 أو‎ 2-4-12 a) t> NES 4} ftt=™-2FUt: tS-4) 
c) {t:t < -2}0{t: t> -4} dQ) {t:t < -2}U{t: t > -4} 
<4 AIST o giy<4ANy:y>2} Db) {yiy > Uy:y <2) 


O {yiy <-AN{yIy> 2} qf (yiy <-4 U{y:y > 2}‏ 
اكتب المتباينة المركبة التي تبيّن مدى طول الضلع الثالث في المثلث إذا كان طولا الضلعين الآخرين للمثلث معلومين: 


6 5cm , 12cm g7 ><2<17 bJ <S WU DTS) OW << 17 
TÎ] Sem , 2cm a) 6<x<10 b)6<x<10 6 >× > 0 d) 6 <x < 10 


اكتب المتباينة التي مجموعة الحل لها على مستقيم الأعداد هي: 


-7/ -6 -5 -4 -3 -2 - 1] 0 1 2 3 4 5 6 7 
a)-4<x <3 ا‎ 2 3 c©(-4<x<3 d)-4< x<3 


7 6 5 4 3 2 1 0 1- 2- 3- 4- 5- 6- 7- 
5< او 3-> وک 5< راو 4-> ر( 5 y>‏ و b)y<5-3‏ 5< ر أو 3-> ay‏ 


۶ 
1 


تعرفتا ساقًا على المتبانات المركبة الى محتوي على (و) ٠‏ (او) واليوم سوف نتعرف على متبانات الفيمةالمطلقة . 
23 اينات القيرة ازيدرةة التي كتوي عاس اهر ر موز التباين التالية (اصغر س (> )و اصغ رص او يساوي (>)) . 
حيث 4 > .axXxER +‘ |g(x)|sa , |9)x(|‏ 
ملاحظة 1: تتح التبنةالي نتوي الطلق الى قبمتين تين سالبة وموجبة + ڪما س الال التوضيحي اَي . 
<45>-4<x*<4‏ 


ماحظة 2: التابنات التي عشوي على القيمةامعطلفة التي توي على اصغر من ( > )او[اصغم من اوساأوي (>)) فهي متبأسةمرڪبة 
تتضمن ادا (و) . 
ملاحظة 3 :انيم ةا مطلنة شل المسافة بين ٤د‏ واي عد موجود القرب من × ثل 3 > |2 - ×| عن ‌ان‌المسأفة نين × والمدد 2 على 


مستقّي م ااعداد تساوي 3 وحدات 


|x -2|<3 535 -3<X-2<3535-3 +2 << 3+۲۳2 5 -1>< >5 


المسافة بين قيمة × والعدد 2 تساوي 3 وحدات المسافة بين قيمة × _والعدد 2 تساوي 3 وحدات 


ف ا 1 


© |x + 6| < 3 علتبا دات اة تل امل على مستت اداد‎ 
ګګ‎ MY 
(o) x +61 <3 -3<X+6<3 ۰ 
-3-6< X> 3-6 9 -8 -6 5 -4 -3 
5 §= 1: ےک > ب و‎ 
e ارا‎ - 5 <1 
Sol) yl - 5 >1< |y| >X 1+ 5 < |y| > 6 
— |y| < 6 > EDE 


S = {y:—-6 <Y < 6}; 


۱ الر اريس صفاء الیرداي سناش کر 
4 7 

/ 4 

= 

کے 


م 


0137-7] <2 


r afar ل‎ 


=2+7 <32 <S2+7 55 < 32 <9 2 


<< E ج‎ S= {2:2 <2 <3} 


> 


|2z| - 5 < 2‏ @ 
(Sol |2z|—-5 < 2 > |2Z| < 2 +5‏ 
1 : 1 0 1- 2 3 4- 7> 22> 7- 72> |2| ” 
7 7 _ 7 ۶ 7 
N = <-7 >2 >3‏ < 7< 
س e‏ وڪ ا 6 
4 ا 
و ے 12 > 9- د > ||( 


تخس 7 صرب ڪل حد ود | تبأدنة سيك العدد 4 


4.)-9( >4 (2) > 4)9) rye 
-36 <%-12 > 6 


50 45 40 33 30 ل لاه 135 10 3 0 ت- 10- 15- لاش ل 12 1 36 < a 12 < X‏ 36 -— 


-24 < x < 48 +5 §= {x:-24 <x <48; 


|5 - x| < 10 3 -10 > 5 - X > 10 
0 - 5 > -X > 10-5 5-15 > -X >5 
)-1()-15( < -1)-×( < )-5 

15> X> —-5 


S = {x:5 <x < 15} 


O jx +1| <5 © |x| -6<5 © |x| +8 <9 


0|1-x|<1 @ [3y|-1<8‏ 2> ا 


ملإحظة : المتبامنات التى توي على القيمة المطلقة الى تحتوي على اكب من ( < )او( اكب من او اوي (<)) فهي متباسة مر كبة تنضمن اة (او) 
٠‏ تب الصورة ك < |(×)9| ,ه < |()9| وعلالصورة 4- > (×)9 اوه < 9)x(‏ 


9(X) > al g(x) <= -a 


وئ ل ,ئ S=‏ وتڪتب مجموعة الحل على شڪل اماد 


O |x + 4| < 2 اکت س‎ 


(o) +41 > 2= x+4> 2 او‎ ×+ 4 > -2 


X>2-—ٿ‎ 4 او‎ X <-2 - 4 سا لے‎ 
2 6 a a 


S = s1 ل‎ S2 = {X:X <> -2[ U {X:X <> —-6 


O0 |5y -1| >4 


$ 


Sol oy) -124 او‎ 5yر-1>‎ -4 


öJz24+1 gl Sy < -4+1 


oy >5 او‎ 57 > -3 


E 
ر‎ 


ر 1 


3 
ا ک :ر ا [1 < ر :ر = رولا ری = S5‏ 


٤ 
E ° mw 


١ 9‏ 0 
E‏ ا و < گے د وح ا8ے | (61 


(9-)4 >< چ 4 او )4)9 > tz)‏ 4 


2t-8<><36 او‎ 2-8>-6 


< ا ڪر 


2t><36+8 yl 2t<—-36+8 


Zt > 44 او‎ 
Ji HE 
و ر‎ 


5—-3v 5—-3v 
9 2 


ASSEHO او‎ 2 >2 6( 


5 ¬- 3v < 12 او‎ 5 - 370 > -2 


چاي - - _-_- 2 2 في 12-5->3- ار 3<12-5- 


3 2 -1 0 1 3 4 5 


او 


€ a. 7>15>2|x| > 1+7 ) نقلب رموز‎ 


٠ 2|×| < 8 د‎ < 


ب کد 


S= sU s2 = {XX > 4U {x:x < —4} 


fo |x +4| >6 @ |8z| +3 >< 11 
|e lx+1l>} © |5z -9| >1 
9 4| - E. و < 2ص‎ 


@ غر 2 لا“ . E‏ صغر عدد+ ا ي > 2 ا - _ ) 
۴ م اصغر ٠‏ عدد 2+6 6-—(-2 
۵ بجر عرد الوحدات بالقاون = »> 8 8 


E = mw 


© اذاڪانت بجسوعة لحل محصومرة ين التقطنين (عني أن السهمين متجهرن للد اخل ) نضع علامة اصغم من( > ) واذا كانت الفجوة مغلَة نضع علامة 
اصغی‌من اوساوي (ک) . ڪما موضح بالشڪل اول 

@ اذا كانت جسوعة انحل غب حصوم ةين تقطن (منی ان السهمين متجهين الخامج ضع علامة ا ڪر من (<) واذا كانت الفجوة مغلقة نضع 
علامة اکر من‌ او ساوي (<) ڪما موضح بالشڪل الٿاني 


عدد الوحدات عدد الوحدات 


عدد الوحدات 


لا < |ل- lx‏ لا < |ل1- lx‏ 


المنتصف مع اشارتها المنتصف مع اشارتها 


= NO O E PP EEE >٠ 


هة بهم 


2 1 0 1- ل 


-4 -3 
o) = n) <3> e+ 11 <3 
۰. سھ‎ 


SS 
له‎ ۳ 
۹ 


© 


۱ ادق مايل سر الماصمة خداد دمر جة حرإمةالماء ا مثالية ي حوض السباحة 25° 
[ : 
1 ۰ اس 0 « 0 ۰ ۵ I ۵ 0 ۵“ ۵» n» 0 VT‏ 
ترداد او تنقص بممدام درجة واحدة . اتب متباينة القيمة ا لمطلعة الت ثل مدى دمر جة حرإمرةا لاء 

1 
1 ر سي حوض السباحة ک0 ثم مثله على خط الاعداد ؟ ١‏ 


تقر ض درج ة حر|مة ا لماء هى × فتكون المتباة 
Xx <26 3 Xx 224 |‏ 


lx — 25| <1 ج‎ 


ANS “+ «+» 20+24‏ 
ا نقطة المنتےصف 


_ 2_ 26-24 ا 
ra 5 1‏ عدد الوحدات : 
25 24 
N Oa Caer Cal «a ITO. u 3‏ 
© يجب ان تبقى دمرجة ا حرإمةداخل اثلاجة 8° سيلي رة نربادة او نقصا ن بتجاون 5° ۰ سیلیربة اتب مدى دم جة ا محر | رة المثالية ۱ 
ز__ دال الاجة. هك == N b-----‏ 
= < 
E‏ ةاثلاجة هى ف كون المتباة 8-0.5 X<8+0.5 gy X‏ ® 
—xX<8.5 g9 XxX ><75 ّ 1‏ 
م ے گ1 ے 73 نقطة المنة 5 > |8 - |x‏ 
1 8.5-75 
0.5 ا عدد الوحدات 
¬ س س س س س 
@ تعد دمرجة احر|مرة ال مثلى داخل الشقق 22° سيليربة نرادةاونقصا ن تجاون 2 سيليربة إكتب متبانة اليمةالمطلقة 1 
Z-DNA _ _‏ 9۔ےا 
ا 2 - 22 <>< (o): <22+2Z2 yg X‏ 
20 < × و 24< XxX‏ 
|x - 22| = 2 :‏ 
۱ 
ا اا ت PZ mano in CLA I a | e‏ 
o 1‏ در جةغاليان ا لاء 0 سيليربة عدر مستوى سط البحم وترداد وتفل سي المناطق ا جبلية والودان ا۷ جاوز 20 سيليزرة 
1 اکڪتب مدی التذ ذب 2 دمرجةغلیان ا لاء ؟ 0 
> < 
ا هي المتباينة 20 -— 100 xX‏ و 20+ 100 :)0( 


- X<120 yg XxX >< 80 
lx —- 100| < 20 


_ 120+80 أ 


1 
1 
| 


لادی ا یی هرا دهان ؟ 1 
7 - 5335 ! ا حب اتان 5.3 x>‏ 
X>3.5 gl X<5.3 RH 18 -09‏ 
|x -4.4| > 0.9‏ 
0.9 < |4.4 ×| اذا كان المطلوب هو المدى الطبيعي 
EEE ESER EE E EOS ENB REE yT -‏ 
1 6 الرإوةالقأئمة ثمة تتحول الى راوبة حأدة اومنعمرجة اذا حك مؤش الر|وبة الى اليمين اوالى اليسا مس سی لاقل بدمرجة واحدق | 
90 _ 180 91+89 ۱ الرإوةالمنعرجة حسب المتبأنة 
2 91-89 1 الرإوبةاحادة حسب ال متبانة 
x < 89 1 2 2 1‏ 
SE TEESE EERE Uy Ea HEEE EES SESE “<‏ 
تخرير: حيوان الغريس هواحدىانواعالثدمات ٠‏ تمي الى شعبة الحبلبات وتاك قوائم قصرةنوعاًءا ٠‏ أ 
] 
] 1 
وعيش سيك ا حفر التق يحفر ها سيك امرض طول جسمه من الر|س الى الذیل صل ما ین 687٩‏ و 76°7٩‏ ۱ 
1 
72 _ 144 _ 76+68 | تقض طول الغرس > فتڪون المتباينة 
8 76-68 ۱ 
== 2 


3 
1 
1 
1 
1 
ر 


. اڪکتب مد ی عرد LEIS‏ 


‘aa E AŞ E. E Ol i a 2‏ 
عدد النبضات الغ طبيعية اقل من احد الا دنى للنبض الطبيعى كما 2 ال متبانة 
عدد البضاأت الغ طبيعية أأكمر من امحد على للبض الطبيعى كما 2 ال متبانة 


x<60 او‎ x< 0 


150 90+60 ۱ 
|x - 75| < 5 1 o2 =“ =‏ 
15 _ 30 _ 90-60 
2 15 > |75 - ×إاذا كان المطلوب عدد الدقات الطبيعي لقلب الانسان 


ل 5 / / 
4 © 


د د د 


معتدلة . اڪتب مدی منطمة الطران المدنية ؟ 


ل 


, 1018 _ 18 _ 

JIA 

ا _ 2 ے 10-8 1 
2 ⁄</2 


تحر :حل متباينات القيمةالمعطلقة ومثل امحل على مستقي م الاعداد . 


> || ه 


/3(x+1( 
€) | > 6 EEE 


ا أحدود هة ٠‏ 
نضرب كل الحدود في 2 6 > ا > 6 


2(6) < Jz (a) < 2(8) 


/3)x + 1( > 12‏ > 7/12 - 
2 ے )3+1 ے 12 - 
نقسم كل حدفي 3 كر ` ۷V3‏ 


المتباينة على ۷3 . 
کو > 1 + ہہ > کیو 


Z2<SXHDID<S 2 5 —-2 - 1 < X < 2-1 <> 


S={x:=3<xX< 1} 


GE 7 mm 


3داخل الجذر 12-3 12-13 
LC DE‏ و15 > 12-137 


ا 
N‏ >( .8 ار (E) > NE‏ 
۷3y >-5‏ - 12 او 75 < ٧/12 - 3y‏ 


“12 - 3y <> 5/3 | (12 - 3y > -53 
- 3Y < 5/3 - 12 |-3y > -5۷/3 - 12 


3¥ < 5/3-2۷3 | -/37y > -5۷3 - 23 


ا 


3y < 33 3y <> ~3‏ /- 
ی ل ک3 ے 3ر 
کت > کک 
y >-3 y>7‏ 


S = s1 ل‎ s2 = ]:y > -3[ U fy :y < 7; 


-3 ك 4 3 2 1 0 1- ل‎ bb 


$ 


@ اصحح امخطاً : قالت خلود ان متباسنةالقيمة المطلقة 7 < |37 - 6| يشل متباسةمركبة للعلاقة (و) ومجوعة امحل طا 


ا ك ¥> :ر بین خطأً خلود وصححه 


6-3y| <7‏ 
© نن التبابة وبجموعة حاها )€ 
7- > 6-37 او 6-3y/<7‏ ` 


المتباسة تتضمنأداة (او) وليس (و) 6 - 7- >< -37y >< 7-6 -3y‏ 
3y = 15‏ ح3 - 

#4 

¥ 7 -3 


3 
a 


1 
o) 12l <0 + 1> || < 1 | @lx-1<0 


-1<Z<1 S={z:-1<z2<1} ۰ 
Amumumusımumiımum sims Ss Ss م‎ 


اڪتب :متبانه قيمة مطلقه ثل موققا من واقع ا حياة ومثل مجموعة ا حل على مستقي م الأعداد 


مراجع اي مثال من امثلة المسائل امحياتية 


لمطلقة 


الدرس [1-5] متباينات القيمة المطلة 


Absolute Value Inequalities 
اختر الإجابة الصحيحة لكل مما يأتي:‎ 


حل متباينات القيمة المطلقة الآتية: 


Slt ds<y<2 Dssys2 5 <y <21 d) -5 <y <21 


E) 13z) -7 <1 وک ب 2 کو کو‎ 
E) )3-x|<3 a) -6 < x <0 ادود نک‎ cC) -6 <x <6 d0<x<6 
|5t- 5| >< 0 Stl # 1 b) t> 1 و‎ t<-1 

0 أو‎ t>1 d) t> -1 أو‎ t> -1 
v= 3l vS کر او‎ v> ر أو‎ 

آلو ا کہ d(‏ کب او E‏ 
5 < ر أو 1-> ر(ط 5-< ر أو 1> ر E) 6 -3y|>9 a‏ 


کر اد 1-> وک y5‏ أو 1= > Jy‏ 
8< ر أو 1-> e TT b()y‏ 3= 
8 خر أو 1= = y8 dy‏ أو 1= Jy‏ 

<2 a 13 15 b)-13 5Z <15 


2 Ez S1 


d)-13 <zZ < 15 


= ا = 


خطة حل المساكة(افهم المساكة) 


با ال میات في الساة هى كل تعلوىة أو عبد او نسبة مر وة فسايرة بالللرب ىن السالة . 
را العللوب س السألة ؟ اي ملب يعلى ت السالة ويرتبط بالعطيات ويأتي الللرب ىن السالة بعد كلمة 


(جہ او اکتب ) 
ا < 
e‏ 
» 
3 
8 
\ 


| كيف كل الألة؟ نآ ون تباينة للإجاد الللوب ىن السالة باستضدام العطيات في السألة . 


بعد ان وتا ستّباينة تي خطط » غل التباينة وه جموعة الل . 


ملاو :0 اذا اعطى تي السألة نسبة مثوية مباشرة نفع النسبة داخل متباينة القيمة الطلقة 
ميلرومة ىن × 

۵ اذا اعطلى تيمتين تي السآلة واعدة تمئل اكم تيمة والئانية تمئل اصغر تيمة نستضدم 
تان وت اجاد المنتهف .جمع العدد اكّبر والعدد الاصغر ونقسمہا على 2 # د عدد الوحدات بأستخداع 
تانوت طرع العدد الاكم من العدد الاصغر ونقسمما على 2 . 


کے 


اسادالربرين 30 


ww 


10 ) 2 اة استراتيجية أنه م المسألة . 


© أظهرت دراسة مسحيةآن 62% من الشباب مسون مرباضةک رة القدم › فاذاڪان‌هامش ١‏ 


اد . فجد مدى الدسبة المنوية للشباب الذبن يمأممسون مباضة كر ةالقدم . 


ر اھ اعيات الساألة : 62% من الشباب امرسون مرباضةڪرةالقدم ؛ هامش ا خط هو 4 تقاط . 
ال الوب س السألة : ايجاد مدى السب ةا وة الى مثل الشباب الذن يام سون مرباضةكرةالقدم . 


9 گی کل الالة :ما ان النسبة الموية لشاب الذين يأمرسون رة القدم هي 62% وهامش امخطاً هواقل من او 
سماوي 400 سيڪون ا متباة 4 < |62 - |x‏ حيث £ نمثل النسبة الفعلية للشباب الذي يم امم سون مرباضةكرة القدم . 


3 بحد مجموعة امحل لمتباة القيمة المطلمة : 


|x - 62| > 4 3 -4 > X ¬- 62 <> 4 
—4 + 62 < X < 4 + 62 
58 > X < 66 


مدى نسبة الشباب الذي يأ مسون راض ةك رة القدم }66 < S = {x:58 < X‏ 


النحل دطردون من اخلية س نأىة الصيف فإذا ڪان هامش امخطاً 3 نقاط منوة . 


جد مدى النسبة ال موي لذأكڪوم الدحل الذبن طردون من اخلية ؟ 


أي طيات السألة : 88%0 من ذكوم النحل بطردون من امخلية سك اة الصيف وڪان‌هامش امخطأً 3 قاط . 


املوب س السألة : أيجاد مدى السبةالموبة ل نذوم النحل الذين سطردون من امخلية ك نهاة الصيف . 
ر خط كيف كل السألة :ما ان نسبة ذڪوم انحل الذين بطر دون هي 88% وهامش امخطا هو اقل او يساوي 3% لذا 
ڪون المتبانة 3 = |88 - ×| حیث تل نسبة الذڪوم الذن طردون 2 اة الصيف . 


راحل جد مجموعة الحل لمتبانة القيمة المطلفة : 
|x - 88| <32 -3 <> X- 88 <3‏ 


-3 + 88 < Xx < 3 + 8 
85 < Xx < 91 
S = {x:85 < XxX < 91} 


9 نستعمل مستقي م الاعداد للتحفق من صحة امحل : 
3هو امش اما جا 


85 3b B7 38 39 90 91 


© سمك ٤‏ ڏسڏمون : متوسط عم “مك السلمون من سنتين الى ڻان سنوات ڪما انه ڪون مهدد ‏ 


با خط عند ام تفاع درج ة حرإ|مة ا میاه فهو عيش سے دمرجة حرإمرة نتراوح بين 20 در جة سيليربة 


الى 23 درجةسيليزربة . اكتب متباسة مَل درج ة حرإمة المياه الق عيش فيها “مك السلمون . 


کف كل الأرة :ما ان “مك السلمون عيش در جة حر اة 0 الى 23 والمطلوب هو ایجاد د رجات امحرإمة التق 
عيش فیا “مك السلمون عني‌ان 3 < ± او 20 > ٨‏ لزا نون متباسةالقيمة المطلقة 1.5 < |21.5 - ×| 


حیث × ثل دمرجة ا محر رة . 


| نحد محموعة امحل لمتباسةالفيمة المطلقة : 


x>1.5+21.5 yl x*<-15+25 


x >23 ۴ Xx < 20 
S=s, Us, = {X:X > 23} U {X:X < 20} 


بان العليب هراد رجات حرام اق ابيا في اماد د 


فنضع علامة اکر ففط (<) 


اعرار الرارییں 


ډ بپ 6 اند البندا العملاقة هونوع تتاف عن ماقي الد بة فهي تلك فروا يحتاف ونه 2 عض المناطق 1 
فجسمها ڪله ابض عدا ا ذئين والعيدين والساقين والذمراعين والڪتفين فهي اسود وتلد الا صغبرا واحدا اي 
اواٹین ویحتاحالصغس حلیب ام هڪم من (6 الى +14 ) مةك اليوم » صغام الباندا العملاقة ترن بين 
40K 9(‏ ال 9 )]60K‏ عام واحد ؛ ویعیشون مم امھاتہ م حتی سنتین من العمس 

اڪتب متبانة شل ورن صغب الباندا عندما ڪون عمره سنة واحدة؟ 


ميات السألة : ترنالباندا بن( 9 ]40الى 60)4) عام واحد . 
الع لوب س السألة : ايجاد متباة ثل ورن الباندا عندما ون عمس هسنة واحدة . 


9" كيف كل المألة :ما انونرناباندا ين (409الى 60)9) لذا ضكرن تباب اقيمةامطاقة 


0 > |50 - ×| حیث × ثل ونرن الباندا . 


حل جحد مجحموعة ا لحل لمتبأسة القيمة المطلمة : 


|x ¬ 50| < 10 3 -10 > x - 50 > 10 
—10 + 50 > Xx = 10 + 50 

40 < X < 60 

S = {x:40 < xX < 60} 


ستعمل مسقي م الاعداد للتحقق من صحة ا لحل : 
من 


© 6 ئىتئغريك : التلفربك اولمع الموائي وهومن ام,خص وأسط وسائل التقل تعمل اهر اء 
ويعد واسطة تقل سي الدول التي تكش فبهاالجبال وا سطح الوعرةوتلجا اليه مض الدول أضا ڪوسيلة 


لترفيه ومشأهد ةالمناظر ڪا 2 مال المرإق . افل سر عة لمربات التلفربك۸ / k7۸‏ 20 
وإكر سر عة ۸7٨/۸‏ 40 . اكتب متباسة القيمة المطلقة بين مدى سرعةعربات التلقريك ؟ 


کیفی کل الال : ما ان سرع المربات ترا وحن 2071/۸ ال | / 40k‏ 


لذا ڪون مبان القيمة المطلفة 0 > |30 - ×| حيث × مَل سرعةالمرات . 


: حد محموعة ا لحل لمتبأة القيمة المطلمة‎ JIB 


|x - 30| < 10 3 -10 > x - 30 > 10 
—-10 + 30 < xX < 10 + 0 

Z20 < Xx < 40 

S = {x<:20 < Xx < 40; 


اس کر د تحمة م٠‏ صحة | : 
ص 


الاول رقم والثاني حرف مثل 
Irv 3x‏ 


20 ا 2 خارج 1 
ا 10 | 2 
1 
| 5 5 ]ا داخل 
4 1 
25 = ۷/20 1 


N. 


. وکیف م جمع او طرح او ضرب (حد جبري × مقدار جبري) او قسمة الحدود 


. 2 ا 
e 5‏ 2 2 
سسا . 4x - 12(+)2x2 - 6× + 10(.  *‏ + 3<7) © 
e‏ : 


ا دور تلن ٠‏ 5-2-2 = 


© (3۷/5xy + ر‎ + 4x) > )/20 xy + y - 22( 
= (3/5xy N 4x) + (-/20xy Ey 2x>) 
= (35 - 25)xy ++ (4 + 20 


3 zy + 5Z - 7y( 2y - 3Z + 2y ( 


1 
zy + 52-77) + F2 SZ 2y) 


> 7 1 


0 2x(x” +2) = TF 


O -2(° +2 - 3) = RH KRG 
© 3x )2x*z- x” +27) = 67 3 O” 


¥ 
6 12m*n3—- 8m3n3 و وھ‎ ms 0 A n3 
4mn اریم لی کسرین‎ Ayriyt 


/ )1 2 ر المعادر الجبرية 


Amery 


bu 1‏ اس ۱ : :وهي وسین ابی فی کل شىء ء([الحدود)او فوس اسه ريعي . .وکن . 


(x +)? = (FE y)(F 4Y) = 7 + 2*y + کی‎ 


2 


(الد2) +( ال2 ) ( اد1 )2 + ل1 ) = 2 (الجں2 + الحد1) 


0 (z+ 5)2 e HSS 2 = 22 + 52+52 +5 o ES 


(z+ 5)” = )2( + 2)2()5( + )5( 9 = 2+102+5 او تخد الل اانون‎ 
e (TINY Ls. sso sis: ٠ 

(7 - e r 

سوف نجد الناتح بالقانون مباشر؟ 7)(h) + (R)‏ 2(7( - 
27h + h?‏ — 7 = 


رتب الحدود حسب اکر اس 7+ h? -2/7h‏ — 


بين وهي قوسين منشابهين ي کل شيء ماعدا اشارة الجد الوسط متلفة وتكون بالصوره “7 - *× 
2 0 - رک2 ) = y(‏ + )ر - +) 
سس Oy‏ 


ر - 2 = © 0 چ *() = ( ر - ب 


:حد و ر لما د اة الثالبة. ا 
مال جد ت موتا دمر اجبرية الال نضع الاشارة السالبة داثما N‏ 


س 


= 4x + 14x - 14× - 49 e) = 4+” - 49 


او د الناتم القانون مباشر . فیکون تنس الائ 49 - 4x‏ = ج 7272) - 2×(2) = (7 + 7()2x×‏ - ×2) 
/6()y - 6 (‏ + ر) © 
6- 7= )6( - ”)( = 


x3 + y3 ; جوع او المر ق ين مکاییب : وهي کک على ن الال صر یکرم وق شر زط او بالصور‎ (e) 


e 2 = (2) (7 (e (Yr) + (r) ) 


فیکون الدج بعد تطبین اتعروف ( 2 + 7 ۴ 2( + ب) = گر + 3× 


ومک ارجاع العکس مباشرءً بالقانون دون استخدام الور 


قال :جد ا ضرب المعادير الجبرية النالية. SS‏ ے 
3 8 8 3„ — ۰ 
E.5‏ 8 ل - کر کیا رد - ٣ر‏ = ی % 


© (x + 2)2 — 2 
WD 


(x + y2 +۴ xy + y2 ( = ×3 + 3ر‎ 


2 
£ 
[ 
او جد الحل مباشرة بالقانون . عد نطبیق روط جموع مکهبين. . اکسا او شار او اون کی اا الثاني ) الموس الصغر 


س - 3 3 > e‏ 
تلاحظ ان الناتج تقسه بالطرشن 8+ += © )2( + (x + 2)(x7 — 2x + 4) = (x)‏ 


راما مکهب حدانية :وهي عباره عن قوس صخر اسه نکيي y(‏ + ). وضرب تجزتنه الى قوسین 


x + رy(3‎ = )x + y( )x + 2‏ 
ثم تقح الوس الترييعي انون مرمع الحدانية ثم نضرب الفوس الثاني فيه (x Fy)" = (x+y) (x+y)‏ 


مال :جد ناتج ضرب المعادير الجبرية التالية. 


اقتحها جرع حدانية 23+ 0 
| )2+( قن = 0+2 


بالتوزيع ۱ 
ب (4 ۳ 4y‏ + 2(0 + = 


1 ا 
أ المتشابهة 8+ 4y + 4y + 2y + 8y‏ + 3ر = 


= 3ر‎ + 6y + 12y + 8 


مال : جد ناتم ضرب المقادبر التالية 


0 &y+10 +1) CENET ENE 


= (3)0) + (37)(1) + (DOD + ((D i= (Gn) - (n3) = (3)E) + N3)(N3) 
ENR = 5n? - 3n —- 5N 3n +3 
= ر3‎ + 4y +1 = 5n? —- 6N 3n +3 


0 (0+2) - ۷/2) 
= 0-2 


|= رن‎ -2 
۳ E E E E E E E E E 
ا‎ 2 
: 0 )x+ 8) 
غ‎ = (x) + 2(%)(¥8) + (8) 
!ا‎ = x2 + 28x +8 
ETO EE e 1 - (z-۷5( )z- ۷/5) 
۰) مجموع مكعبين.‎ ` = )z- 5()2 ~2527 + 5( 
كيف عرفت ؟‎ : 
لانهما قوسين‎ = - 2522 + 5Z - 522 + 107 - 5 
صغير وكبير‎  : 
ور‎ 33۷522 + 152 - 55 
شروط مجموع‎ ۳ 0 0 a aa e es 
ع کعبی يحل‎ 2 : 


¡ | بالقانون مباشرة 


ا وللا کر نال یکی قل د مات شی کمن 


+ 6 
3 


ر12 


TOE E 2 (2+ ¥5)(2- ۷5) ; 0(8 + h)(3 + h) 
(ans)- y2 +230 +3 (ens) (= 22-5 ®- 24 + 11h + h 
aS TEETER) a 7 ( ا‎ 
(ans)- 32+ 11% - 20 ans (= 222 - 5/72 + 4 ® FI 
o (i+) (Er) oc- 5) © (+--+ Vax + 16) 


"OS EE (r |= z3 - 3522 + 157 - 55 © = x -4 
€ N= چ‎ n= n= 


(الطول )(العرض)= مساحة المسبح مع المعر 
x + 1‏ = 2 + 9 + £ = الممر+ طول المسبح 
٣ 1 + 2 = × 3‏ £ = لمر + عرض المسبح 
کے ساح الس الم 
ر Ce‏ 
x + 3x + 11x + 3‏ = مساحة المسيح مع الممر 


مز 33 + ×14 + 2× = ماحةا اذا 


ا ا 
مساحة الحديقة مع الممر = (الطول )(العرض)= (2 + 2()۸ + ۸) = *(2 + ۸) 


نجد مساحة الحدقة = (۸()۸) - ”۸ 


h” +4h +4 = pJ مساحة‎ + 


ریخ : رسم وال لوحة فنية مل دوا ر الاعاد اللاللة (7 + ر) ,(4 - /7) سشز. 

اا س ة دلالة y؟‏ وهيو 

- (العرض )(الطول ) = مساحة اللوحة :ا50 

ری ي اجه هي (7 + 4()7y‏ - 7) = مساحة اللوحة 
7y 47y - 8‏ + ر = مساحة اللوحة 


ستتر 28 - 3y‏ + 2ر = مساحة اللوحة 


ر )3+ 0( )0+3( = E)‏ 3(5 + 7) = حجم المحوض 
(pv +3)(v* +60 +9) 4_7‏ = 
6p + 97 + 37 + 187 + 7‏ + 3و = 


تىز 27 + 277 + رو9 + ڈو = 


حداية لاون مباشرة 


cm mM mG KG E E E a a a a 1 E EE 
1 ۱ 
أ‎ 


(x + 1)2 - (x — 2)2 


= (x 2x 4 DO 2 -4x+ 4) 


- 4+2 +172 + 4-4 


= 6× - 3 


حدد خطا نسرین ؟ وصححه ؟ ا 
جد الحل اولا ثم نحدد الاخطاء فى حل سرين 2 + Sol: ( 0-0 o = VE = 6h,‏ 


خطا نسرین الاول هو فی جمع 4۸-- مع الد 6۷5۸= والتی لا ہکن جمع عدد صحیح مع جذر 


.۷5۸7 سرن الثاني ھو یی کنا 5۸ ولیس‎ xX 


نعوض قيم الجذور ۷2 , ۷3 في السؤال ثم نجد اي العددبن أكبر با مقارنة 1407+ 1.73( = + 
' 9.86~ 3.142( - 
1 

(3-۷2) = 1.733-1.417 ¬  )¥3+¥2( < )¥3-2( اذن‎ 


= (0.32) x 0.1 


فرق دين مرعین لانهما قوسين 


وحل بالقانون مباشرة 


الدرس [2-1] ضرب المقادير الجبرية 


Multiplying Algebraic Expressions 


اختر الإجابة الصحيحة لكل مما يأتى: 
جد ناتج ضرب مقدار جبري في مقدار جبري آخر: 


(c+ a) x2 - 10x + 25 2 +10 + 25 e) x + 5x+25 d)x2-5x+5 
Bl a-7 a) z7 -7z+49 b)z72+7y +49 e) 2-7 z+ 7 72 - 2/7 2+7 


EJ «+8 (<-8) e-6 b) x2 + 64 e) x2 + 16 d) x - 16 


(3 - 27( (3 AA a) 6 - 472 عو 6 ( د‎ d) 9 + 472 
5) + N6y-6) a) 2ر‎ - 12 W-6 c( y2 + 12 d) y2 + 6 


(2x - 3)(x ۳ 9( nee bJ 2x5 -Sx-27 2° -TSKEOT OD IPSS 


A o-2 w+2y+4 a) y + 8 W-8 ر(‎ - 4 d)y- 


R1 xr(l,1 2 ھی ق ا و ا‎ e. ق ل‎ 
EC (g3 * ۳*7) 27 XK b( 55 + × ©) 5 × d) 5 & 
6) -2 a) z3 + 6z + 122 + 8 YS -6 + 122-8 
c) z + 62 - 122 - 8 d) z - 6Z - 12z + 8 
1 3 3 1 8 3 1 
O v+}» ay - 3Y 35¥ 55 Dy + -Y-25Y 55 


9 3 E 3 LI. 
fk r ا ن‎ ۲ 


اتحليل باس تخدام 


امامل المشترك الاکر ٥.۴‏ . 


a E 
| 6 + 9x — 18> ua Û 
: e E التحقيق: لكي تحقن من صحة الل نقوم بضرب العامل المشترك الذي‎ 
2 92 38 
r استخرجتاه سابقا باستخدام التوزع . فيجب ان بكون المقدار النانج (6 - +۳8 اسب 18% ت‎ 
: 1 مطابق لمقدار السؤال الاصلى.‎ 
| الأشترك‎ Ez ا اسر بن اشر‎ WR چا‎ 6 + 9 - 18 | 
لمذه المقدار هو 3 . ولكتانة المقدار بعد سحب العامل‎ 6. ٠ ES ماذا تحط ؟ امقدار التاتج مطابق للصل‎ 
E EO DT MED 
کی ر الال الشز لی شک تا ر ا‎ ٠ eT 
اال ا‎ 1 
خ‎ ETT © ر‎ 3 
1_ ان ن ل‎ 
8 ٍ 
OP COE goo >>” 


© dy > 6( + 187 
` = 1873 - 367 + 07 


و ا اکا دو ورک 
aes‏ فت rior 1G er)‏ 4 
| نوزع فقط الحد 2/ على القوس لان 


e — 213 tr س‎ 


: 2 tr(2t +r — NEF ) 
E ZS AEL ' عامل مشترك لأنه‎ ۱ 
tf 


8 tr + V/2tr2 —- (2/3 t 
TA 2jf : جود دي كل الو ثم نرجعه على‎ ٣ چ" چ‎ 
= /2tr(2t+r— 73) Era ma mel aN 


e 


<S T™ 
© /12 yz + /2)/6 yz - / 24 Y7) @ . فس فكرة السؤال‎ 
= JT yz + VIVGyz2 VIF yz N= VENNA= YR = 232 +22) 
2> 4 
2(3 222 2A y7 ١ ١ Z 2N 3Z 4N 37Z 


Fy TEY NYT حیث ان 2۷/3 = 12/ = ۷/2۷6 21 4 خاع و‎ 
= 2/372Z)7 + Z7 - 2( 12 = 23 


حیث ان 4/3 = 48/ = 2۷/24/ 43 = 48 


< ر ليس من الضروري ان کون العامل المشترك ۴ .0 .) حد واحد فط قفي , عض الا 
C۴ 5‏ .6 (ثتائی الحد) 


v7 )z + 2) - 5v )2 + 2(‏ 3 © هل تلاحظ ؟ ان المقدار (3 + ×) (3 + )7 - (3 + 5X)x‏ 0 
E‏ 3 موجود في الحدين اذن هو يمتل 
ی = | عامل مشار شای الس س لا ا2 اعد ے 
(er3  (eF3S Oy‏ 
( ۷5 - ص 2()۷3 + 2) < = اللاستخراج القوس الثاني )7 (x+3)65x=‏ - 


1 1 
02070-1-27 yy -1) @ =) + 5( + و‎ )y + 5( 


العامل المشترك هو (5 (٤ (y+‏ 
الحد (5 + رس) موجود في الحدين بينما 
ي اڪيل م 1 1 
ال موجود في حد وموجوده في الثاني 5( 4 y5)‏ م 0D 3Y2 OD‏ 
Eê 3‏ ج چ 0 س — 
rS 2e5 y+5) :‏ چ 


= (y+ 5))2 + y) 


0 3y)y ¬ 4( - 5) ¬ 4) 


۹ 
- y-4 
ك‎ 8 + DE fa) 


و تجميع. : خاصية اتجميع هي خاصيقونستخدم في حليل امقادير ابره 


نقوم بتجميع الحدود التي لها عوامل مشتركه _ے 10 - ×5 + 8×7 - ×4 ® 
: في قوأسين بينهما علامة جمع 


= (4x3 - 8x2) + (5X - 


E 28 


و 2)(4xٌ“‏ ر ) نيزج اعاس | 
E‏ 


: ¥ 
القوکبين ليتكون اذ‎ | = 4x3 + 5× - 8+2 - 0 Vv 
e ١ E —- 8x + 5x —- 10 ^ 


ت 1 x27‏ )×4 _ 
¡ رتب الحدود حسب الاس الاعلى طا . اذن الحل صحيح 1 ١‏ ا (x2) (x—2)‏ 
لان ناتج التحقيق نفس السؤال الاصلي )x - 2()4x7 + 5( Tas‏ = 


© 21 - 3x + 35×7 - 53 

= (21 - 3×( + )35×7 - 5×3 ( 

_ 3 5 
e SI 

= )7 - ×()3 + 5×) 


© 2rk + 3k v — 4r v — 6v? k 1 الحقين:‎ 
= (2rk — 4r*v) + (3kv — 6v*K) 2 

(k ~20 (2r + 3kv)‏ = : ر 
م 2 ` CD Bke me‏ 2 _ 


٤ 1i 
ماذا يحدث لو .جف الطالب الحدود هكداى.‎ 5 2 2 2 
ı (2r2K - 6v*k) + (-4r2v + 3k v) I Ok 


| = 2k((77 =3 v7) + v(-4rڑ‎ + 3K) 


(k =2 د2ع‎ 
= (k = 2v0)(2r? + 3kv) 


| 

| 

| 

1 يتوقف الحل لان العامل المشترك ذي الحدين مختلف .لا ا 

يمكن اخراج أي منهما, اذن يجب مراعاة تشابه الحدود | 
lı‏ 

| 


5F‏ و + تھا2 - مرد ا 
)2y* - 23y) + )¥27y - ۷2۷3 (‏ = 
BY 2Y‏ 2 _ 
DET CEY‏ 

a A GG Gad ACEM... 
©/2ht + (3t2 v — - 2 اللحفيق:‎ 
| = /2h7t + 3v —- 2/2 hv — 2/30 t 
' = N2Rt - 2/2h2v) + (N32 - 2/3028) 

: = /2h2t + (3t2 v — 2/2 hv — 2(3 


_ VR CED)  VBtv(t =2 : 


32y + 2(‏ - ن ا 
23y + 2y ¬ 23‏ - *ر2 = !| 


RN Y2. ° 
= (t -2v)(N2N? + N 3tv) 
ےن‎ 


(t27 (t20)‏ !إ 
i = (t - 2v )(V/2h? + N 3tv)‏ 


© 5x3 -10x2 + 10x - 20 | @ 49-77 + 3572 - 5773 


an - )5×7 + 10()» - 2( NSF (7 - z)(5z2 + 7) 


M2 LD Ogg mo س‎  -_ . 2 . 8 
0 141 7x +3 ¬ 6x نقوم بتجميع الحدود التي"‎ | = 7% )2× - 1( - 3)2 -1( 
2 OS آ‎ 

x2 (2x 32*1‏ 7 | لها عوامل مشترکه في : (×6 - 3) + (*>7 -— 14) = 
کچ2 يدر¡ ٢‏ فوسین بينهما عام جى , (×2 - 3)1 + (1- ×2) 7×2 = ! 

(3 - 1()7>2-×2) = : " و ك ت 1 


نسحب اشارة سالبه من الحد الثاني ليصبح مشابه للحد الاول 4 
مع تغير اشارة الحد الوسط من الموجبة الى السالبة. 
> 1 


٠ > :‏ ماذا تلاحظ ؟ نلاحظ ان العوامل المشتركة معكوسة .ماذا نفعل؟ د 
وسرت كل تة لالاعل لري ٠O‏ لعل 


۰ ا‎ 
0T7 TE e ore i © ×٣ ر‎ +5-—-10x ' 1 


كيف حصل ذلك؟ عند سحب “ : . نحلل الجذور التي لها 

من أ يبة ثل ما متعارف ٠"‏ 1 4 1 _ أ تحليل 

¦ 177 - 1727 + 5(2 2) 2| 44 |; ا‎ ) + (5-102 5 e 
1 2 * 1 

:" ان سحب العامل المشترك هو 22 |21 

:! قسمه . اذن بشكل واقعي ماذا )2 - 5)1 + )1 - (2x‏ ك )z-2( + 5)2 ¬ Z( | 11 ٤‏ ¥112 = 
:۽ يتکون لو قسمنا نصف برتقاله ۱ 

a oN e !‏ ۾ 6 4 NTT‏ 
آ" الى ارباع. احسنت النصف نسحب آشارة اة ونغر اشارة الوط "١‏ 1 لو تلاحظ ان الحد الثاني ١‏ نسحب اشارة سالبة وخر اشارة الوسط 


. يولد ربعين يعني الناتج 2. اما 


_ جاهز. مسحوب العامل 55 _ 5ے 7ال‎ | 2a1 Sar 


۴ 2 1 ا 8 

بالریاضیا ت رگ ر یرک 2 | SE‏ حي )2ع 

î LL !: د2‎ 2e ا 2 م‎ 1 

:| بتحويل القسمه الى ضرب مع : 1 5 <S 11z‏ 
الحد الثاني (5- ”)1~ 2x‏ = 0 


a, — 7y +3 - © 1473 - 287 ۰ v( —- 16r2 ¬ 3r + 12 0 23--22 + 3 - 6z 


(2z - 1)2 - 3( 


0 6 نوا a‏ 6 سس الا لواح الشمسية هي اللڪون اريس سيك انظمة الطاقة الشمسية الت تولد الڪهراء . وتصنع من مواد شبه موصلة مثل السليڪون 
و بن الشسر e.‏ اة × ۶ اذا ڪانت مساحته (4 = )22 - (4 e‏ س 


5 - 3%) - 4( - 22) - 4( 


3x(e44)__22(24) 
ت = (الطول )(المرض)‎ _ 


)x* - 4)3 - 22(‏ = (الطول ) (العر ض) 1 ون الطرف الول حاصل ضر ب والطرف الثاني اضا حاصل فيڪون الطرفان متساوان 
فيڪرنا عاد اللوحالشمسي هما (22 - ×3) و (4 - ×) الم 


مالاحظة: ا هم من هوالطول ومن هوالعرض 


كن المساحة ناجه من حأاصل ضرب 


e‏ وا تر € غا صن كو: مر طانم مهاج يتان ونه الو دي سطع مسافات طويلة اثناء ا مجرة . سيك موس م المجم ةيمس هذه الطائ 2 هوام الذي تع 
جنوب العم|ف ليحصل على التغذىة من المستنقعات والمسطحات المائية . اذا كانت مساحة ال مستنقع هي (7 + 7)27 + 14y‏ + ر4 امتاس ممعة. 
فاش ڪل اسح ؟ وماهي اعاده د ګالة 7۷ ؟ 

0 تچو»ب لمعطيات هي المساحة . والمطلوب إيجاده هونوع الشكل واعاده > 


مسأحة المسطح = )7+ 4y2 + 14y + 7(2y‏ سا السا 


(4y + 14y) + 7(2y + 7) = مسأحة ا مطح‎ 
Z2y(2y +7) + 7(2y + 7( = 


(2y¥۴7)  (2y9F7) 


مساحةالمسطح = (7 + )2y + 7()2y‏ ماذا تلاحظ ؟ تلاحظ انال عاد متساوىة وتساوي(7 + )2y‏ مر | اي شڪل طوله سما وي عر ضه || هو ال مرح 


© ساوت خت ٤ي‏ ۲ ساعة خداد هي مبنی مر تفع تعلوه ساعه معلقه على ج هما عة اوجه ؛ نقع المبنى ضمن ساحة الا حتقالات 2 بخداد واشت سنة 
4 م . ما نصف قطرالدائرة الداخليةللساعة د لالة 7 اذا علمت ان مساحتھا (9 ¬ Z2 — 3Z — 7(3Z‏ $ 


جوب المعطيات هى مسأحة الدائرة |١‏ والمطلوب نصف القطس ١ ٣‏ ان5 اون ساحت ادام = ۳۶۲ حيث ٣‏ نصف القطم. و٣1‏ النسبة الثاتة 
مساحة دائرةالساعة = ٣27۲‏ جد نض عن مساحةالساعة با معطى لا 


Fr =2 -—32r — (3Z —- 9)‏ ۶ نبسط المساحة باستخدام اللحميع 


(zîr — 3z) — (3z — 9)‏ سے ا 


rî = zr(z - 3( - 37])Z ¬ 3 ( 
2 =5) _ 3e3) 


rT = 
r(zZ=3]) _ (7Z=3) 


z7 - 3()z -3(‏ = محختصس 17 من الطروين ونضع تربيع على احد القوسين ونحذف الثاني ما متشامين وبينهما ضري » وعند الضرب مم الاسس 
٠ ٣ = (2 - 3(۶‏ ہک دراط رفن جذ تریع یعاد قبمة قط ویس ترریعا 


۳ = )zZ-3( | = (z2 - 3(2 


اذن نصف قط دائة الساعة الداخلية لساعةغداد سارى 3 - Z7‏ 


ا ( 1 
مو سد س و د 


۵ ساچة ك5هرماقة ٩‏ عد نصب ساح تكهرمانةوسط خداد من المعام امحضامة ا لمتميزة م العراف . توسط هذه النمثال الساحةالتى تقع ي2 
الكرإده وبلغ نصف قط النمثال الدائري ٣م‏ . وحيط به حوض على شڪل مم داري د 2 
حل ي و ا کو ا : 


) ا المعطيات هي نصف قط النمثال ۲ ونصف قطر النمثال مع ا حوض 2 + ١‏ | والمطلوب مساحة ا لمحوض 
مساحة ا محوض = مسأحة النمثال - مسأحة التمثال مع امحوض 


والآن نجد مساحة النمثال مع امحوض ونجد مساحة النمثال | ثم نعوضهما بالقانون 


مسأحةالنمثال مع ا لمحوض = 2(2 + (٣‏ 


مسأحة التمثال مع امحوض = (r2 + 4r + 4) T‏ [ 


اذن مسأحة ا محوض >27 - 47 + aT + AFT‏ 


مساحة ا لمحوض = 47+ Arr‏ 


مساحة الحوض = (1+ 4)۴ ممع 


2 


5 y + 7y z2 - 10×7 - 14272 


Ans: (y - 22)57 + 772z) 


/2t* - 243 + t2 - /12t = (t + 2/3)(N 22 - 8( اڪتب خط تسام وصححه ؟‎ 


. البدامة حال المقدامى ومن ثم نحدد ااخطاء‎ 
/2t* - (2413 + t2 - /12t 1 24 1 
= V2" —~ 2/2/3 + t~ 2/3 کا‎ N 
= (V2t* — 2/213 ®) + (t - 2۷3 €) اداخل‎ 1 ١ 
= /2t3(t —- 2/3) + t(t - 2/3 ( ١ 1 | 
1 V24=2NN3 

1 


= (t -21/3 (N23 + £( 


لے ےت > س س س س تت 


العدد المعقود هو 5 ان ناتم المحد الاخر ‌هو 15 وهو امد اخس دائما هو حاصل ضرب عید مع بعید سي عملية التونريع فيڪون عليل ال15 = 5x3‏ 


gf SN 
(x + 3)) + 5( = x + 3X + 5X + 5 


= (x+y)(x-y)- (x + y)(x +) 
_ (EFI _ CS(x+Y) 

2 2 
= (x+y) - y(-)£ + y(( 
= (x+y ~~ yf — Y) 


= )x + ۷()-27y( = -2 7) + Y( 


الدرس [2-2] تحليل المقدار الجبري بالعامل المشترك الأكبر 


Using Greater Common Factor to factor Algebraic Expression 


اختر الإجابة الصحيحة لكل مما يأتي: 
حلل كل مقدار باستعمال العامل المشترك الأکبر ( :)6O٣C۴‏ 


a) 3x)4x2 + 3x +1( WY3x(4x + 3x -1( 
oO + +1) JJ ISO +K =1) 
a) 6y(Gy + 4y +6) b) 6yGy + 4y -6) 


c( 6y)3y - 4y -6( fy Gy - 4y +6(‏ 
حلل كل مقدار باستعمال ثنائية الحد كعامل مشترك أكبر: 


a) (z+ 3)62 -7( b) (z- 3)Gz+ 7) 

2 -3)32-7) t+ ia+ 3 

a+ 9) ™جے-‎ b( )x-9()- -3×( 
e) (x + 9 4 ا‎ d) (x + 9 : 1 x2) 


a) (x + 1)2 v- ~3 $) f-12 v- 3 © 
c( )x» - 1)2 v + N38 d) (x + 1)2 v + N3) 
حلل كل مقدار باستعمال خاصية التجميع وتحقق من صحة الحل:‎ 


a) (y + 3) + 5( b( (y + 33y - 5( 
)گي‎ - 3(6 + 5( d) )y - 3(6 - 5( 
حلل المقدار باستعمال خاصية التجميع مع المعكوس:‎ 
a) (5y + 1)) 37-3) b) (5y - 1)(4y? + 3) 
(5y - 14y - 3) d) (5y+ 1)(4y? + 3) 
(x - 2) - 2( b) (+2 -2) 


o) (x + 2)? - 2) d) (x- 2) +2) 


5 12x2 + 9×2 - 3× 


6y2(3y - 4) + 36y 


EJ 3zz-3)-7(z-3) 
4 +9 -1x×)x+9( 


~2 v(x -1( - N3 t)» -1( 


3y3- 92+ 5y - 5 


20y - 4y +3 - 15y 


و ی ار ا س Lz‏ 


ا التحلیل امرف ین مربعین هي حد ودىة تنائية مٽڪونه Ss‏ ر یعیین تمصلهما اشام ةسالبة 2و - x2‏ 


تلا سي الدمرس )لول من هذه القصل . ي2 حالة ضرب قوسين مٽشا هين ي ڪل شيء عدیاشامةاحد الوسط فانالتاقم هو قرف بن مرعین . والیوم سوف 
محلل اقرف ین مر بعین الى قوسین أي العمليه المڪسية لضب . 

)x + ()x ¬ (‏ = ٣ر‏ - *× 
اقوس ول: ا جحذم التربيعي للحد الول + ا جحذم التربيعي للحد الثاني ( (x+y‏ = ( رل م (V2‏ 


الوس الثاني: احذمر التربيعي للحد الأول = الحذم التربيعى للحد الثاني ( = ج) = ( رل (V2‏ 


مهي مينرت الفرن بن مرعین 
© ڪون حدودة ثنائية اي مٽڪونة من حدن فط 
© تفصل الحدين اشام ةسالبةفقط . لوڪلن المقدام الصيغه التالية ۶ + × كن حليلة 2 هذه ال مرحله الدمراسية 


حطة: قبل ڪل عملية حليل تسل نقسك ؟ هل بوجد عامل مشترك . اذا ڪان (نعم) وجد . ا ل واذ اڪ 


کے س ر E re‏ ۲ 
(J22 = 2) = (2x + 2)(V2x =2)‏ )2 + 2 | )3 = ))3 +( = )¥9 - 9# + #2( = | 
لوتلاحظ انال 2 مرج من حت جحذم ؟ ا عدد اولی لیس طا جذر | تم قوسین صغرین عتلئین د اشأمرةاحد الوسط ونضع فيهما .امجذم الريعي ا 
تربیعی‌مباشس ¡ لحد الأول وا جحذم التريعي للحد الثاني 
e p2 — 792 ٤‏ لا يوجد عامل مشترك . نحلل مباشرة 49-7 ۵ | 
v7 = v( | = (Bh + VFv)(VSh - 7) :‏ + 7) = ( ل - ۷49) ( ل + ۷49) = | 
a a n ıa n a a n n n a mm n i n i i 1‏ 1 2 رة mm nn n‏ ا a o a a n ıa n ım ıı mm e a‏ 22 0367| 


| = (36 + z2) (36y - (22) = (6y + 2(6y = 2) | = (+10-112) 


= WI8+ENTE-t)s(BVZ+t)(SNZ-t) 


r i e n a 
= (N12 +t)(/12 —-t) gı (2۷3 +t )(2¥/3 —- ے 2(2 ) = ! )غ‎ (2 


. 42م ا1‎ 3 
e1 e E VOI EES 


سے هذه المحاله یجب تحر ءة الاس على على شڪل اس تر يع ينا ف رف بن مرعین ا الیسلەجذممباشر 


E 


ز من خلال خاصية (عدد ال رن کر اک رکو a‏ 
2 حلي ل الفرف دن مر عبن . ڪون ليل المتغ الذي اسه نروجی واڪر من 2 . هو تقسي م الاس الروجى على القوسين التساوي. س 
| ه۱۱ ڪن جنر ءة اسس ال حدود على شڪل اس نر بيعي = 


E Ga E e O i EE 
E 3 Ta ” : : : 
0 8*y - 2y 2 يوجد عامل مشترك نستخرجه‎ CEY ۰ 
= 27)42 - 2( خارج القوس ثم نحلل القوس  ت‎ : 1y 
ى : إفرة ر ن“ . .ص‎ — 1 : 
= 2xy)2x + ()2* ۷(7 7اا‎ 1( 
1 1 1 
j = 72)2 ۳1( )Z2 -1( 
E 4 اا‎ E E E E eT 
I917 1 0-y -- : ا‎ : i 
: 4 8 4 ّ 
2 2 1 1 =× =2 1i 
= 3x2)9× - 2( ! = 5)27 -1( 1 4 1 1 
= 3xZ(3x + 7Z )(3xX -z ! 1 ! عند تحويل القسمة الى ضرب نقلب الحد الثاني‎ ١ 
س‎ | = 2y + Dy = DLL 1 
E ED o I EOE E EEE E O DE 
1 ل لا‎ O E E eee E EDE | 
© 12-3 “رص ¡ يوجد عامل ترك ر شرو‎ ١ ا اك القوس الثاني ايضا على شكل‎ 
= 3(4 ڪ‎ t2 ( ۰ فرق بين مربعین .. نحلله مره اخری سے لس که وس م‎ 


E: _1 2112 _1 
: 1 1 1 1 
ا 2 و‎ 7 EEE, 
= (4Z + 9)52 ۳ 352 


1 2.1 
o, 16 
1 11 /1 1 1 1 
= ى‎ a GEE 


1 
¡ دون سحب عامل مشر ك (1- (8y + 1()8y‏ = 


0 التحليل بالمر ع الڪامل ھی حد ود ة نلاة اکا و حرو وتكڪون بالصومه النالية ax F bx +c‏ 


تعلمنا سر الدم رس آلاول من هذه النصل ڪيف نضري ال مرم الڪامل بالقانون الان سوفنلل ناتج الضرب له آي العملية الڪسيه. 


ا ا : J0‏ تتکون من ثلاث حدو د وحدها الثالث موجب || نعم 


A RE 72 اون )2 س( )2 ارلا‎ e 
3 :@ 


حققت القانون . فهي مربع امل 


x F2xXy+y° mW = TGF Y)' 
وڪیف للہا‎ ax ۴ bx + > مينرت ال مر بع الڪامل‎ 


©0 ان تون امحد وة ثلاية اى مكونة من ثلالة حد ود) واشامة الحد الات موجبة دائما. 


جب انختن قان ای وان خت فی لقا سرع ڪال( اهر تاتا )2 ولا 72 =امحد الوسط 


© اذاڪانت حمق القانون فيڪون ليلا (نقتح قوس صغم ونضع علية تربع . ونضع فيه ا جحذم التربيعي للحد اول 
2 
واشامرةامحد الوسط من الحدودىة وامجذم التريعى للحد الثالك) 7( ۴ ) = 2 1 = x2 F 2xy + y2‏ 


Ê 3 EEL‏ ی 
mm mm mm mm mm mm mm mm mm a E a E E a E E a E E E E E E a E a a E E E a a mm a mm E a a a |‏ 


mm mmm mS GS GS mS SS GSS SS GS SS GS SSS GSS GSS SSS GS SSS GSS SSS GSS SS SS GSS SS GS SS GSS SS SS SS SS mS mS mS mS mS mS mS mı E mı mı mı mı ıı mı E 


® x7 + 10x + 25 


امحد الوسط = ×10+ = +2)x()5(‏ = )28() 207+ 


ٍ ۽ اذن ممع ڪامل وخليلي 5(2 + ) = 25 + 10% + x2‏ ا 


امحد الوسط = ×6+ = (2)×()3+ = x2()N/9(‏ 2)۷+ 
اذن مرم ڪامل ومحليلها 8 x2 + 6x + 9 = (r‏ 


® 4v + 4N 5v +5 
+2 472) )۷5( = +2)2v ()۷5( = +4۷57 = امحد الوط‎ 


ayete SENE EEEEOEDEED OEE .‏ 
e nn‏ 1 ! 
ا احا 82- = 82~ = (2)42()1- = )1( ا 1-2 
TE 2‏ 
۰ وو ا 
43i + 4t‏ - 3 © 1 
| احد الوط = 43 = (2)/3()26- = (2)/3()۷462- | 
اذن مرم كڪاملوتليإا (†2- 3/) = 467 + 431 - 3 ¦ 
(Tyr 1‏ 
4v” + 4v +4 ١‏ © 1 
ا احد الوط 47+ ± 87+ = (2)( 2)27+ = (۷4) (4«7/) 2+ ا 
ادن“ نمثل ممع ڪامل کاک حمق القانون وګ ساوي امحد الوسط || اذ ن۷ ڪن عليلها 
SSS SO 1‏ 


4v + 4N 5v + 5 = (2v + 5) 


@ z2+2z+4 


ا مرم کامل 


#امثل ممع ڪام لان الحد الاخر اشام ةسالبة . وهذ هجون 2 ا مرم الڪامل 


© 16 - 147 + yv 


لا نمثل مرم کامل An‏ 


@ ”ر‎ +10y+25 


E C+‏ لا نمثل مرع کامل 


972 + 377 - 4 © 1 
احد الوسط 377- + 127 = («2)2()3- = (/9v2)‏ (2)/4- | 
ادن ثل ممع ڪامل اګ حمق القانون وګ سماو ي امحد الوسط || اذ ن٣‏ ڪن ليله | 
le 9R -6h+13 —‏ 
احد الوط (N3) = -2(3)(¥3) = ~6۷ 3h + —-6h‏ 3 2- | 
اذن ثل ممع ڪامل اګ حمق القانون وګ سماو ي امحد الوسط || اذ ن ڪن ليلا | 
3019+ 1025 
امحد الط = ×30 = (2)5×()3+ = +2)/25x2()۷/9(‏ 
اذن مرم ڪامل وتليايا 7۶ + 25x + 30x + 9 = (5x‏ 


© 64h -48h —9 


e E A EEE E EE ESE 


O x<”+18<+81 @ y”+12y/+5 


 _ 2 0 
© 3-237 + 2 © 2h -12h—-18 


8-3-2 


لا بهم أن تنال إعجاب التاسء 
المهم ان تكحون انت راض عن نفقسك . 


> 


| ھ و 
د 
ولیس هم . 


$ WZ 


. کے ر ا : 5 | &@ _ ^~ 
ھھھ ا اضیات الات تا کے 


>» 


2€ المععود من‌المقدام ا لحري + x ۴ b>‏ :هو حل ممعود يك حدودة ا مرم الڪامل .واد دنات نطبق القانون. 


المعدار۔‌ + ×ط ۴+ ax‏ ل 


14y + 49‏ + ......10 
س) ( )س یھی س 
)9 دد درد ) 2 ثم نعوض بالقانون ما هو معلوم للإجاد | 
( درد )2 = ر4 (49) 25x7)‏ / )2- عالت الط 
لد اول 14 = و4 (7) («2)5- = الحد الوسط ٠‏ 


! 
! 
ّ 
1 
I‏ 1 
f _ 47‏ ون9 ك الحد الورسطظ ٠‏ 
= الحد اللا 1 î‏ : : 1 
ر 1 فتكون الحدوديه بار 777 _ ) = 49 + ×70 - 2542 ا 
! الكاملة . ثم نحللها ! 
تربیع الطرفين y‏ = الحدالاول | 8 

: 

: 

I 


2 = ار وکل 


جج 9x2)‏ ( (3/ )2- = الحد لوط | 
هنا الحد الثالث مفقود ...+ 20% - 25 © ! (*3) (۷3 )2- = الحد الوسط ا 


( الحد الثالث 1 (الحد الاول ل ) ۴2 = الحد الوسط ! e‏ 
ا 
(الحد شالت ) (25/ )2- = ×20 | )3-3( = +9 + x‏ 3-63 ¦ 


pees: . 20× = -0 ااا‎ 
2 6 OD 


2 1 1 
0 ! ! 
ج لي الثالث الحد اث ) (الحداارل 72 الود الوسط | 

1 5 
تربیع الطرفين 24 - = الحد التالث 1 
I‏ 
1 
1 
1 
1 
1 


في هذه الحالة: لإيجاد المجهول تضعه قبل 
سا ت ودفدح کسر ب 


۶+ = امحر الثالك 


2 2 - 
20x + 4× = )5 - 2× (‏ - 25 کے الحد الاول a)‏ الحد الول = 8x‏ 


1 
1 
لأيجاد (الحد الاول) بدون جذر يجب ترييع الطرفين ‏ راللام | | 
x2‏ = الحد الاول 1 


x2 + 8x + 16 = (x + 22 


@ 25 v2 + 10/37 + 


An) = (5v +3) 


حة الملعب = (الطول )(المرض) 


اللخصصة لكر ةالقدم التي تنوسط امرضيتهيشلها ا مدا 


0 = (مرت) ( سد( :با E‏ 
(x + 20)(x ¬ 20)‏ = (مرت) ( سرد( CC.‏ 


من خلال تساوي الطرفين فتڪون |عاد ال ملعب الأمتام. . . 


. 
@ 4x2 +215 x + 

(ال شتا (ال ادو ( 72 = الحد الوسط ا 
1 

( الحد لثلت/) )×4 ( 2= 25x‏ 

(الحد الثلت ل ) ( 2)2 = × 2۷5 | 

1 


1 21/5 x — 4X الحد الثالت|‎ 


0 = × من رع . فما ايعاد الملعب ؟ 


( نعوض عن ا مساحة من المعطى ك السؤال . 


. الطول= (20 + ×) “(20 - +) = الا 


: 
' O 9h7 + 6/2 h + 


(ال لاتا (ال الدوںا ( 72 ا او 
( تل) (9۸7/ )2 = 6۷2۸ 
(الحد الثا ت ) )2(3 = 62h‏ ¦ 


الحد الثالٹ | 6۸ = ۸ 6۷2 | 
کے الحد الثالتأ ' 


تربيع الطرفين 2 = الحد الثالت| 


2 = امح الثالت ' 


9h? + 6\2 h + 2 = (3h + 2) 


© 36+24y+ 


AAŠ|= (6 + 2y) 


© مزروة 6 5بق ساو: ادى سعد مرم عة اتام مر عة الشكل طول ضلعها × مش . وسعها omer‏ 1 ا ا ap!‏ 
1 - ”× متر ممع . ما طول ا مرم عة وعرضها عد e‏ ؟ 
هو ب مساحة الم عة = (الطول )(العر ض) [ نعو عن ا من العطى ية اد ا ل 


OES PEON rrr 


281 = (رت) ( سد( | لباقان 
(9 = )(9+ )= (امرت) ( سد( 


من خلال تساوي الطر فين فتڪون |عاد ا لمعه اک متام. . . . الطول = (9 + ×) +(9 - ×) = المرض 


© 6 ئشذنة 6 خکوية: تتم منار: امنذنة الملوبة سيك مدمنة سأمم|ء العمإقية وتعد احدى العام العإقية القدية المشهومةوالق تعود الى ا جڪ م العباسي . 
وتر سکم على قاعد ةم رمه مسا حتھ 6 + 8X‏ ¬ × من مرم . ٠‏ سا عليها الملوية X‏ 
چو باي مساحةالملوية = (طول الضلع)( طول اع =( طرل س ۷ مرمةالشڪل || وض عن الماح الىل 00727 

ر س 


8+6 - = (طلاشل) غل الساحة اء ااڪامل ا خحقق فونه 


7 = ) طول الضلم ) یا طول الضلم وحده دون تربیع . 
طول الضلم= 4 - × 


ڏو جة نيت سد شام لوحة فنية نشل منطقة هوام ي جنوب العرإق فان المقدام 9 + ×8 - 4×2 ستتمترات مربعه يمثل مساحةاللوحة . 
امل مقدام مساحة اللوحة الفنية مر سا اما ار ؟ 
ا م ثل ممع کڪ امل ام ۷ا نطبقالتنون الاي 


أخذ الطرف الثاني وشبته . أي سق الطرف اول ار | (ال اتا ( (ال الاولا ( 72 


N9 (= =2)2×()3( = ~12 8 —-8x‏ س 


٣‏ يمثل مرم ڪام ل نه ساوي ا لحد الوسط ول حمق الطرف الول 


نطبق العانون التا لی (ال لالت (ال 3 لا ( 72 = 


aA 


1 
: : 
KAT 
COIN 
ANN LS 


4x2 + 8x +4 
= (2% + 7۶ 


الدرس [2-3 تحليل المقدار الجبري بالمتطابقات 
Using Special Identities to factor Algebraic Expression‏ 
اختر الإجابة الصحيحة لكل مما يأتي: 


حلل كل مقدار جبري من المقادير الجبرية الآتية: 


O 9-4« a) (3 + 2x))3 + 2x) 46 + 2%))3 - 2×) 
c) (9 - x)(9 + 4x) d) (3 + x)(3 - 4x) 
12y - 3y a) 3y)2y - 2()y + 22( b( 3z)2y - Z))2y + 2( 
YyzOy - 22y + 2) d) 3yz(y - 2Z)(y + 22) 
Blix} gor hba-b  v¥«+hba-h 


$x DGD DEG PDO 
4| 4x” +24x+36  a)(x+6 b)(x-6° c(4 -3 f4 + 3) 
16 - 8y + 7ر‎ a) )4+2y  b()4-2y (4-y (4+ y7 

حدد أي من المقادير الجبرية التالية يمثل مربعاً كاملاً: 

مربع کامل لان ×20- = -2)2x()5(‏ لھ _ مریع کامل لان ×10 = (26()5 a(‏ 25+ ×20۔ 4 9 
لیس مربعاً كاملا لأن ×20 ± (4)»()5- (ل مربع كامل لأن ×10 ± (4)×()5- c(‏ 
مربع کامل لأن 2)8()4y( = 48y‏ (ط لیس مربعاً املا لأن ر48- ± (ر2)4()8 (ھ 48y + 9y”‏ - 64 
لیس مربعاً كاملا لأن 48y‏ ± (ر4)4()3-  (‏ مربع کامل لان -48y‏ = (و2)8(6 ۷ 


اكتب الحد المفقود في المقدار الجبري ع + ×ط + 2× ليصبح مربعاً كاملاً: 


8| 2+ .... +49 4z b) -10z ©) 72 d) -7z 
9| 36-24x+ .... a) 2× b( =2 e d) -4xٌ 


[O ı6 +40y+...  a)9 f c( -9 d) -5 


درس کک حليل المعدام من لاٹ حد 


هده الج 


ص 


تعلمنا سيك الدمرس الثالث ححليل المقدام ا حبري بال مرم الڪامل والذي جب ان تتطبق علية عض الشروط ومن ضمنها قانون ا لحد الوسط ڪي 


EEE ieee eae 


e 1‏ ليل المقدا 


میات حلي ل المقدام من نوع » + ×ط + × اجره 


0 تڪون المقدام من ثلاث حدود . و ڪون معامل 2× واحد . 


م من نوع e‏ ± ×ط + 2× بالتجربه 


@ كلل المحقدام ا ستخدام القانون اتال . ٥(‏ + )۸ + ٭) c=‏ + ×ط + 7× حیثٹ ganxm=c,n+m=b‏ 
(حاصل ضرب عيد ×ععيد سماوي امحد الالكث) و(حاصل جع عید + قربب ساوي امحد الثاني) 


حلل ڪل مقدام من المقادم التالي: 


© نفتح قوسين صغيرين و نوزع عليها الحد التربيعي( _/)( ۷ . 1 
© نضع في القوس الاول حاصل ضرب اشارة الحد الاول × اشارة الحد الثاني + =+ س + 1 3 - (y + 4()y‏ 
نضع في القوس الثاني حاصل ضرب اشارة الحد الثاني × اشارة الحد الثالث - =- + 1 

© نحلل الحد الثالث الى عددين . ونضع العدد الاكبر في القوس الذي يحمل نفس اشارة الحد الوسطي أ AE NRE‏ 


تکون طرح لان اشارات 


ناتج صرب بعيد يد -3y(‏ 


يساوي الحد الثاني +1y‏ 


اخترنا هذه التحليل لان 
ناتج الطرح يساوي 
معامل الحد الثاني 


n n Een حا‎ > N aan Emen e [ے ج‎ e Ege 
lh ma ma mı mı a mm mm n mm mm mm mm mm mm mm mm mm mm mm mm mm mm mm mm mm N mm mm mm mm mm mm mm lÎ 


س س س س س س ت س ت ت ت ت ت = 


أعوامل6 أ طرح _ 


۳ ۰ 
(OCD ان‎ 
! = )z- 3()z + 2( (3)2) |! ا‎ 
۸-374 ! 
| +2zZ ت‎ 4 | | 
: -17 يساوی الحد الثانى‎ 
O A r ooo | 
! © ×7 -9× +18 عوامل 18 _| جين شارات القرسين‎ || e et 
| " ا رک |0 19 | متشابهه‎ 
8 (x _ 6( (x _ 3) 11 )9()2( ٠ mı ıı mm a E mm mm mm mm mm mm mm mm mm mm mm mm mm E mm mi Hi . AES EEE 
1 ڪڪ‎ E ندما یکوز‎ FOR 
3 : ا ٍ ا‎ 8 (5)3) 
-9×>x يساوي الحد الثاني‎ 
O 1 NG | 
10 2-13 +2 _ أ عوامل 12 جنع‎ oO 
13 | (12J) | ۱ 
ا‎ = )x- 12()x - 1( o PE A 
: -12% 7| 4)3) |! ©24 - 27 = 2 
1 i ا‎ 23 | (24)(1) | 
ّ ناتج امحل صحيح من خلال النحفيق ل‎ ! = )4-2()6 + 2( 10 2 ! 
۱ -13× يساوي الحد الثاني‎ 6z 216O) | 
س‎ SAE 
1© y+ 6y - 27 ۰ ساون الک نے پاد‎ 
(27)(1) | ۰ 
¦! = )y + 9()y - 3( OG) | 
+9y ۳ 
-3 اتج امحل صحيح من خلال النحقيق‎ ۱ 
+9y يساو ى الحد الثاني‎ 1 | 
O ..-..--3 (A ETE ] 
(20)(D) | 
ا‎ = )x = رد‎ (x + 4y ( E ١ 
o 
٠ سسا م‎ | | 
—-1xy ا يساوي الحد الثاني‎ 
103+27 =2 ! ! 
¦! = )1 +27)3- 2( 
24 
٠م‎ 


يساوي الحد الثاني 27+ 


. 


ڪڪ ګلله حسب العدد الذي وجد داخل جحذم ا لحد الثاني 


سے _ 


® x - 53 18 e : A 
a © (6x DVS) 
- (x- 33) - 23( ج18 جج‎ 3 )= E J(3 E 


-3/3% 
۱ ۱ 


يساوي الحد الثاني -5/3x‏ 


ITTF 


- - لماذا العملية جمع وليس طرح ؟ | لان اشارات الاقواس متشابهة 
0 بهة 


LLL LLL LLL TIL LIT LIT LICL LLL CLL LIT TIT LIT LLL TTL TIT TILT LLL TLL TID TIT TCT TIO TCD TID TD DD CL Ll Ll LLL LLL IL I ll mm mm mM E mm E E mE E HE E E 


v7 3‏ + 12-5270 @ 
MM . («6x D(VZ)VZ)‏ 
x 2(V2)(V2)‏ 3( = )62 = 12 ت v()3۷2 - v(‏ - 2/2( = 
E =‏ ج ق 
E 5۷2 es‏ کے 227 
-K&‏ 1 ج 
السلية جم وا فرح ؟ أ لان اشرات الاقواس متضابهة - 


يساوي الحد الثاني ر 5/2 


0 x7 + 6x +8 :@ y-7) +12 © 15-87 + 2 


(+4) +2) An o-0 -3 ا‎ 


0 36-15z+2 ¦ 03+27 - 2 !@y -12y( +11 ¦: 0X2 +9+14 


17™ SS SS 
la - )3 - 2()12 - 2( ES. (AndF o-100-ھ‎ (AMF a+ 7+2 


نے > 
9 غر انتا نع +۱١‏ ہبتر . حيث 0 + ad‏ 


هذا النوع من ا مادم ا محر بة ڪون فيها معامل > , 1 < اکر من واحد . وعتمد بے ايله 
حع جر واحد الثالك. 
حلل ڪل مقدامر من المقادس التالية 


e 
0 7y -26y ~8 ت هن برجد عامل مشرك؟ اذا وجد تسحبه خارج قوس وتحلل القوس‎ 0 


© نفتح قوسين صغيرات ونوزع عليهما الحد التربيعي  (‏ س( © (2 + 28(7-/ - 
® نضع في القوس الاول حاصل ضرب اشارة الحد الاول × اشارة الحد الثاني - =- ا + ٤‏ 8د 
نضع في القوس الثاني حاصل ضرب اشارة الحد الثاني © اشارة الحد الثالث + =- م - )- +( 2-/(- 
® نضرب معامل J2‏ في الحد الثالث 7×8=56 
عو ۹ > ) * / yJ‏ 2+ 
-267y 26‏ 


© نضع العدد الكبير في ك ا 8 .)0 
» + 2 » هة (IY‏ ا۱۵ کاد )7( 1 

© معامل من الاعداد ادا كان لها باقي تبقی وادا كانت 
نقسم J‏ (28()2) 26 


غ باقي فيصبح الكسر معامل المتغير في نفس القوس 


سوف ڪم| ل هذه الطر ية 


"© 6x2 + 17x +7 ¦ 0 37 - 17z + 10 _عوامل 30 _ جم‎ 


311 GOM) 
=) + ) + ( 2 u Ll 


= (3x + 7)()2x + 1( 
+14x 


| 
۳ 
۰ N 


LL 


' 015 +11h + 287 


31 | )30()1( 
= (5+23 +P) 11 (6(5) 
+6h 


11 )12()1( 
1 (4(3) 
ee 


4 


E‏ اتات روت ت ت م ا 
25Z + 327 EVES CEES YEKEKE‏ -08' 
ثم نحلل الة ! 
Rf ۰ 4‏ (#-)) 
وا و 
8O) i:‏ 171 (2- € (2+)2= د 
Zz )9()2(‏ 2 ¬ 1 
:=2)2+32()3-Z() 4 a :‏ و 

ّ 9 ( aA 
25 و فة فاو ق الق د هع او‎ ّ 
الكبيرفي القوس الثاني لانه يعتبر الاقوس الاول‎ ¡ 4 
L E E EEE EE EE e E EE O EE E e EE EEE ETE AEE EE EEE ۳ OR RO RO SR ERI ER ER kh, EEN EE A A SH OE RRO ERERTRERE 1 
0 6× - 51× + 63 يوجد عامل مشترك نسحبه خا قوس‎ ¡ 
¦ = 3) 22-17% + 21( ٠ ثم نل القوس‎ , © 3 ¬ 10y + 37 

: ۳ ج = 

EE ا‎ 
e -- 9-3 

1 3 3 

! = )- 37)37 y( 

: -9xy 
E E Rg ٣ 


0 3x -10x+8 ©0 3y -14y +8 ©0 6+292-52 05y - y-6 


N 
B-4) =2) RB o -20-4 E «e-nars An (sy - 90+ 


610+9z- 972 ¦ 050 - 202 + 222 e 2 : 61372 - 11y -2 
: 9 


SS : IS 
KEE (2 + 32))5 - 32( (An 26-25 )ھ-‎ A aE An 0 -1()13y + 2( 
: 3 3 


: 1 A2" 
© 3y - 19y× - 14× : © 7ر16‎ - 27× - 3 ; 00 67 - 22x - 4× : 0@ 30×7 - xy - ر‎ 


4 2 
[A18 o - 73y + 2» (AF 2y - (8y + 3» AF 22-G + 2 (AF (x +(x») 


شع اشامات بين ا حد ود ليصبح النحليل صحيح 


E ا‎ - : 1a0 OBO = ١ 
E e rar 5 ت‎ ۰ 
= 7-E FDL = 2-D8 
E 20 - 77y - 372 = )5 00 3y()4 0 y( 6 35 + 3y - 272 = )5 ۰0 y()7 02 7( ا‎ 
= 6-E DOD LL ی‎ 


@©3x2 - 5x +2 = )x “0 1()3 0“02( : © x +x -20 = )x 4)5) © ×2 - x - 56 = )x 0 7() “0 8( 


۵ ائشور ا ئچنح: الثرر ا ب ار وري (سيرو لر ماسو ) صدا يرز امه في الكتابات ارآ سورية . 
واصل کارة ررر اسو شو س رر موو 1۸ السو رة ویو مر تیال لہ ف تف مريدة الوصل . ہا ابعاد 
اللو مة الفنية لك ر ١‏ ت اي ساهتا 21 + ×10 + 2 سق راا ؟ ا 
لجو #مساحة الوم الج ١ E‏ نموض عن الم 

1 + 1 + 2 = (مرت) ( س) 
(x + 7)(x< + 3)‏ = (مرت) ( سد( 
من خلال تسأوي الطر فين فتكڪون |بعاد اللوحة بالسنتمترات. . . . الطول= (7 + ×) +(3 + ٭) = المرض 


راتات ر 


© مترو 6 ٤ففاق:‏ يعر صمو الرنفادہ زظام سکك مریر حت الررض وتسرم عليه ازارات هو ار الوہائل 
اللريبة والسررىة في النقل . ويألف كل وار ص عرة عربات فإذا كان القرار 3 + ر23 - 2ر14 حل صراهة 
ارضية العربة بال الر بع ما ابعادها برللة ر؟ 

جوب #مسأحة عر بة القطام = (الطول )(الع ر ض) 0 نموض عن المساحة منالمعطی سر2 ال ۳ 
14y - 23y +3‏ - = )امت( ( سرد) کا لساحة اة E.‏ 
)2y - 3()7y - 1(‏ = (اسرت) ( اس) 

من خلال تساوي الطرفين تون عاد العربة متام . . . . الطول= (1 = 77) +(3 - 27) = المرض 


© عة 6 5ور : تلع ادر خر کي قلمة اتر رة تمع في اوغ ة کر باد ویر العرانہ وررعزال اط رر لرا قار حر يونا 
هذا الر ضر من التصون الرفاعية الفريرة من لو عا وسو ع برا سور عم مسطليل التكل, را ابعار السو ر النار جيه بردرلة × 
اذا كانت ساهة القلمة مع السو ر تارا القار 60 + +39 - 6×7 سرام بعاً؟ 
اجوپ #مساحة القلعة = (الطول )(العر ض) ر نعوض عنالمساحة من‌المعطى 2 السؤال 
60 + 39% = 642 = = مت( ( سد( | حل المساحة اتج ب 

(2X -5()3× - 12(‏ = (مرت) ( سد) 

من خلال تساوي الط فين فتڪون عاد السو اګمتاس.... (5 - ×2) ,(12 - ×3) 


۵ ٤ا‏ بپ تر ضیھپية: تعر اأ جو مة س الرلعاب المتعةفي مرينة الالعاب . وسل القرار 30 - غ5 + 2ئ5 
سار الأ ر جوهة. في مرينة الرلعاب . از سمتل ع رس ال ركة . و كليل القرار راع عاى معرؤة الوقت الري تستغر وه 
ا ر تحاف الرة اررولى , صلل القرار؟ 
تحال ا مقدام التجربة . کته متڪون من ثلاث حد ود وک ثل مر بع ڪامل i SOL?‏ 
5t + 5t ~30‏ 


- (t+ 3)(5t—- 10) 


المقدامم بمثل وقت ار جحت |لأمرحوحة ال مرة ا ولى(10 - )٤ + 3()5٤‏ 


نحلل المقدار بخاصية التجميع | لآنه مكون 9 - 4x3 + 4x2 - 9x‏ 
من اربع حدود 


( sol} (4x3 4 4x2) + )-9 


| 
| 
| 0 CR 
| = 4x (x + 1) + (-9)(x + 1) o SSS 
1  حبصي السالب يصبح موجب والموجب‎ 
| = 4x )x + 1(9) + 1( 

| 

| 


E EE EEE ل‎ 


-< المفدار 6 


خد د خطا سعد وصححه ؟> (6 + 1()27 - 37) = 6 - 167 - 6z‏ 


6z - 16z -‏ ڪما دلي 


SOL} 
6Z - 167 - 6 


= (3Z + 1)()2zZ - ٥ 
کک‎ 


دون ليل المقدامم ؟ وضح اجابتك 
جو٤‏ پا كرون ا شارات 8088# ن اشامرة امحد الثانى سالبة واشامرة احد الثالت موحبة: 
انه عدر ضر ب اشامرة ا لمحد اول × الحد الثانى = اشام ةسالة وعدد ضر ب اشام ةا لحد الثانى × اشامة امحد الثالث =اشامةسالبة 


_ — 


622 + 5Z - 56 = )32 ۰00 8()22 00 7( 


6z2 + 5Z - 56 = )37 - 8()27z + 7( 


. ۱ 2 1 
چ ت ڪڪ ZA ) e‏ 
گر 7/2 
A‏ 
و ا 
س کے > > 
ay ۰‏ 


الدرس [2-4] تحليل المقدار الجبري من ثلاثة حدود بالتجربة 


Using Probe and Error to factor Algebraic Expression contains 


اختر الإجابة الصحيحة لكل مما يأتي: 


حلل كل مقدار من المقادير الجبرية الآتية إلى أبسط صورة: 


(«+ 3) + 4) 
d) (x - 3)) - 4( 

b) (x + 12) - 3) 
d) (x + 9)) - 4) 
+ y-3) 
d) (y + 7)(y + 3) 
b) (4x + 2)(x - 3) 
dگ‎ 2x + 3(2x + 2( 
b) (Zy - 1(12y™—- 1) 
O Oy = 1SS F 1) 
BEI 1E =1 
10x - 1) - 1) 
b( 22 - 4 2)1 + 2( 
d) )22 + 82()1 - 2( 


a) (x - 3)(x + 4) 
c) (x - 1)(x + 7) 

a) (x - 6)) + 6( 
»)کي‎ - 9)) + 4( 
a) (y - 7)(y * 3) 

©) 7-7-3 ( 

a) (x - 6)(4x + 1) 
c( )4x- 6) - 1( 
)کي‎ 4y - (6y + 1( 
c) (4y + 1)(6y -1) 
a) (5x - 12x + 1) 
e) 5x + 10x- 1) 
aj 1 + 4O 
کي‎ 1 - 4(2 + 2( 


ضع الإشارات بين الحدود في الأقواس ليكون تحليل المقدار الجبري صحيحاً: 


b( )x- 2) + 13( 
d) + 2)) - 13( 
DOF FSICOyY F4) 
2y + 32y - 4) 
b( )6 + 3z))8 + 2( 
b( )6 + 32()8 - 2( 


ax e E) 
»)کي‎ + 2))» + 13( 
JAF 3y F9 
(2-3 2y 47 
کی‎ )6 - 32()8 - z( 
a) )6 - 3Z()8 + 2( 


three terms 


EHED 
Î x< -5<-6 
3 y+ 4y -1 
4Î 4x + 10x +6 
EJ 24 -2y- 1 
6j 10x<-1lx +1 


E) 22 32-42 


8| x2 + 15x + 26 = )x...2()»...13( 


4y2 -2y -12 = 2y ...3(2¥...4( 


[O 48 -30z+ 37 = (6...32)(8... 2) 


A. 4 e 0 N /‏ 
— (5- ۹ سه بان 3 7 
ےھ سے کک 


Ce 
E beg gg 
والیوم سو ی٤ لی رلا و العملية اڪس عڪسية لعملية الضر ب . مرجع صفحة 3 من‌الدمرس اول‎ 


E,‏ + 7 = ر2 


ميزات المرن او جموع مڪعبين 
© الفرق بن عڪعبين هو الذي تضڪون اشام ة سالبة بن احدين رر = مدو اجج ڪين الذي تڪرن اشا مروخب ر ۽ ٿه 
@ ڪون ال مقدام مڪون من حدين فط ينهم علامة جع او طح . 
© ڪون للمتغر اس تڪعيي £ ولل رقم جذ تڪعيي 2 = 23 = ۷/8 . واذا ۾ ڪن له جذ“ د من وجود عامل مشترك 
© تحال القانون التالی ( y۶‏ + × ۳ 7)(ر + ) = ر + × 


mm mE mmm HMH HMH m m mS HE mH mS HMH HMH mS HMH HMH m m mS MH HMH mS MN HM 
_ 
04 » 04 م‎ + e 


تربيع الحد الاول 2× و عكس الاشارة - الحد الاول × الحد الثاني ×5 و موجب دائماً + تربيع 
الحد الثاني 25 


© نفتح فوس صغير ووس کبیر ( J)‏ ( : 

0 × +57 | نضع في القوس الصغير من المقدار الجبري الإصلي.‎ © ٠ 
. 53 = 5 الجذر التكعيبي للحد الاول > = 3× ونفس الاشارة + والجذر التكعيبي للحد الثاني‎ 

| نضع في القوس الكبير‎ © ٠ 


(x+ 5)) — 5+ 25( :‏ = 
: سوف نحل بقية الامثل على هذه الترتيب 
ل .ا 0 .. ...ا 

ا : 

Oy ¬ 64 رل ا‎ =y | 

1 V64=4 | 

١ )y( = ر‎ 
= y-4 + 4y + 16( 1 OO=4y 


ES m ق‎ m mm LL mm L_ mm LL کک‎ m آ آ ا‎ 


ا 


حول العدد العشري الى 


ح یقرئ 125 ّ e‏ 


125 
1000 


__ 125 3 

1000 
ا‎ 
> 10 Cg 107) 
1 
1¦ = (0.5 + v()0.25 - 0.57 + v2( 
1 CRA 
1 © 0.027 - 0. 008v- 
٠ Eî 
رئ 27 بالألف ویکتب س ا‎ 


1 1 
b3 $þ 
1ا‎ 1 
125 5 
0 =2 
b/ p2 
(= 
5/ 5b 
5 


1 


25) i 


2 
2 4 
10 100 


EEE. lT E 
1 Fo I OAT س‎ 
أ‎ ¦ 91+ 87 ۱ 71 =1 

د 8 ا3 ا : 8 ۱ 
10 10007 1 7ب1 =| 
1= 0 ا 

l1 4 2 | 0 (5z) = Z 

2 ) م٠‏ 10022 ۳ 107 2(1 E‏ کک 
س 

0 0.2Z + 0.0422) 10 / 0 

ا س س س کک س کک کک ی ی کی کک تدص 


3 7ري 3 21 

“` 1000 1000 
3 2 9 ر‎ 6 4 
LCT ES TTT " 100” 100 


EE 


8 27 1ا 


1 

1 
(=f | 
(t)(2) = 2t 
2 : 


4 


1 1 
TT 
1 1 1 1 
>) 52 5b 

27 8 
GS ETT 

32 9 6 

22 5X 25 
02 +4 

1 

ور 

(t+ 8) 

1 
= (t+ 2)( 


2t + 4) أ‎ 


SSS ARERR ES SSR GRAN ESET ESSE SSRN 


1 | یا ی اسا ا سا ا سے ایا س ہے ھا ماج ا 
0.0773 - 0013 ,0 ق اخ لاط ان السو لی لھا جور کییاے 1,3 32 ۾" 
اذن يوجد عامل مشترك 2 
وو SS‏ _ 
10007 1000 1 3 
m 1 1 2 1 2 4 1‏ -¬ 64( -— =1 
1 ا ر س ب 2وس )و _ I‏ 1 
4m + m2) 1 C1o* 7 107100 “1007 ” 10072 |‏ + 16 ۱ 
4m +m‏ + -4)- - 

mm = (0.1x ¬ 0.27)(0.01x + 0.02xy + 0.047)‏ 4( 2 ۱ 
او تة اة ۱ م فآ ر 
e219 Emm‏ 
)ر8 - )م =| اذن يوجد عامل مشترك ۱ 
| 100 (27+ )5 =| 
2x7 + 4y ( |‏ + 2)( ر2 = )دا 1 1 
| 27 1000 | )3+9 - ()3+£(5 =| 
1 ل ل 
1 | سے سے سے سے سے سے سے سے سے سے سے کے س کے سے کے کے کے کے کے سے سے سے س ا 
1 1[ | 
o11 E‏ 
SS ! @ 0.027n3 — 0.064 m7‏ 
1 64 1 1 1 1 1 1 
| : و 27 1 کی س دا 
5ad 25 ۱ “` 1000" 1000"‏ 5)2 ۱ 
E EP E EGF a 4 e _ _1 27n3 — 64m3) ۱‏ 
RECEP TOTES ¦= Too!‏ 1025-1 
2 2 3 1_1 
(3n - 4m )(9On* + 12nm + 16m“) |‏ —__— = (1- € 125)- = !ا 
7 ۲ 8 1000 5 
نلاحظ ان الحدود ليس لها جذور تكعيبيه.. )1 + e —- 1)(25c + 5c‏ 1 
٤ ١‏ اذن يوجد عامل مشترك 5 1 
| × وما ا 
la Ka 3 0‏ 
ی ا ب 0.216 +1 © ı‏ 
a [‏ | 
1 | | 216 [ 
l_ 3 SS. 1 1‏ 
ES‏ 1900 1 = 
1 1 360 6 1 
1 | [ 
z+ --—27(‏ —-- 2()1—+1) =| 
ا ڪن عند ما نسحب > نضرب الحد اا د اى 0 10 | 
| 3 ج a‏ ی لڪس 1 2 ٣‏ 
0.6Z )(1 ¬ 0.6 + 0.367“) 1! E ۱‏ + 1( = | 

7 0 ا 


I _ : 

1 @ : 

| @ ر‎ y | 

| : 

09۹ ر‎ + 7(2 - 7y + 49( 19% )y + 6()(2 ¬ 6y + 36( 9 (5 + 22()25 - 107 + 2( 

س س س ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ا س ن ت ت ت م 
27 + 0.027 © | 3 1_8 1_1 


1 A09 27(0.1 + ")(0.01 — 0.1n + n2) 
GF )رک + وک )ر‎ 


n mn SoS SoS SoS SSS SoS SSS SSS SSS SSS SoS SSS SSS SSS SSS SSS SSS SSS SSS SSS SSS mS SS n = = = === س س ت ت ت ت ت‎ 


9 7 1 25 : ©0.21673 + 0. 00817 


JF (0.6v +0.2t)(0.06v — 0.12vt + 0.047) 


LI 


5 
| 
| 
1 
1 
1 
| 
1 
اہ 
1 
5 64 1ا 8 3 
1 
1 
1 
آ 
1 
1 
1 
1 
1 
1 
1 
ل 


iS 
1 gv + 5)) - 57 + 25( 


۵ سكن: أت المنانرل تأخذ اشكڪال ختلفة سب2 التصميم مم تطوم هند سة العمامةفصكمت هذه المنانرل على شڪل مڪمبات . 


8 27 
فاذا ڪان حج م المنرل اګ ول چم مڪعب وحج م المنزل الثاني چ ”مت مڪعب : اڪتب حج م المرليين معا ثم حال المقدام؟ 


SOLS 

) ( <7)ححم لے 5 ( 71)ححم المترل1 = e‏ المترليين 

تب معدام جموع حج م المترليين 
ad‏ 


v= + ر‎ 


6 9 EEN 
ٹہ کال القدا نجس مکی ( ج + کے‎ 


1 ر‎ lg Eh 1 
| TNF. 
wea n الع جیا3‎ 


o‏ ورل ر صدا جحد < ڪاڪ 


© هو ض تسو : حرض مك نة على شڪل مڪعب حجمة 257 مر مڪعب . وضع سي داخلة حج مڪعب الشڪل حجمة 


متر مڪعب . مل ا ماء ڪ اماک . اڪتب ا لمقدام الذي يٿل حج م ا لاء ثم حلله ؟> 


ححم الححر ححم M0 - = e‏ 


E اک‎ 


25 1 
v= 25% - 


1 
7= ج‎ (125 SE 1( 


vy = )5× - 1)25 + 5x + 1( 


© مک تة : مكنبة مد نة شتوتغامرت هى واحدةمن اجمل اللكڪتبات 2 العام وافخمها وفع الانيا . اة التب ة على شڪل 


1s‏ 1 . ھر 
مكعب طول ضلعة < 13 - ”رمتل . حلل المقدام الذي ثل طول حرفه ؟ 


: Tê 
| 


1 2X31 _ 


= خا لصحي‎ u faa mmm SEARS 

# 2 2 8 من‌العدد ا‎ Eh ا‎ E FE e men 

= 1 F1 tm mm I mt mı 

ّ 1 1 Fl Rl RI MIR 

Lm‏ نستخ رح عامل مشرك. ٹہ خلل 

LULL‏ ا 

1 س‎ LLL LLLL 
= >y ~30 + 3y +97 ر‎ Ca 


۵ معب رو پیک: ڪب رويك هولخ ميڪانيڪي لاني عاد اخترعه البحات واستاذ العمامره ا محري إرنو رويك 
۶ مڪعب مر وبك الول طول ضلعة 27٨‏ 3 والثاني طول ضلعة 4471 ؟ 


.کک حجم ا لعب = (الطول) (الع ر ض)(ا مر تقاع)= (طول الضلم) ۷ازأضاص ستاب 


حجم ر ویان1 - 3(7) و حجمرويك2 = )4( 
مجموع حجوم اللكڪعبين = *(4) + (3) نڪتب مقدام جوع ا ڪين ٠‏ 


جموع حجوم اللڪعبين = (16 + 12 -— و + 3( ا د 


0 هوض و : حوص ماء على شڪل مڪعب طول ضلعه 177٩‏ ملوء لاء : افرع الماء دسا رتپ اڪ ڪ ووا ضا وڪ س 
طول ضلعه 7٩‏ 1 .1 مأ ڪمية ا مء الاضافية الى يحتاج اليه ليمتلى ا محوض الڪبس ؟ 


( 72 )حجم الملكعب الصغر - ( 171)حجم اللكعب الكبر = كڪمية الماء ااضافية 


3() - (1.1) = كمية الماء لضافة 

(1 + 1.1 + 1.21) (1 - 1.1) = كمية الماء الاضافية 
(31 .3) (0.1) = كمية اء الاضافية 
177 .0 = كڪمية اء اضافية 


کر 


0.0163 - 0.00273 
و 16 4 2 _ ۳ 
1000 10007 “` 


)z* - 8y ( 


sol: 


5 0 


2 ِ_ 
22 2) ( 27 م 


ا 1 _ 8 ڪا دار 


حدد خطا شر ی وصححه > (0.01 + 0.47 - ”7س0.1()4 + 27) = 0.001 - 8v”‏ 


803 - 0.001 = 873-1 
1000 


= ( = + رک + 42 ( 27-2( = 


IX‏ ان خط شی هو 2 اشأمرة الوس الصغس حيث وضعت دل السالب موجب . ما ادى الى حصول خط 2 اشأمرةامحد الوس طس الوس الكبر 


8 + 27 = )2( + )3(3 
= (2+ 3(4 ¬- 6 + 9( 
= )5()7( 


8+27 = 35 


اشا رات ادود 2 القواس لون ليل المقدار 


125 - X3 = )5 ۰0% )25 0 5 0X) 


الدرس [2-5] تحليل المقدار الجبري مجموع مكعبين أو فرق بين مكعبين 
Using the sum of two cubes or difference between two cubes to‏ 
factor the Algebraic Expression‏ 


اختر الإجابة الصحيحة لكل مما يأتي: 
حلل كل مقدار من المقادير الجبرية الآتية إلى أبسط صورة: 


Ds-+-x« a( )2 - x×))4 + 2x + ×) 2ک‎ + ×) 4 - 2x +×) 
c( )2 - x×()4 - 2x + ×) û) (2+ XAFA F &*) 
ر8‎ + 7 a( 2y + 3)) 4y + 6y + 9( b( 2y -3)(4y2 + 6y + 9( 
ا 3 + و2 )کي‎ d) (2y - 3) ا‎ 
eh Et O E ER -T 
1 1 1 8 
o F-? + 32+16) E+ PE -1 +16) 
0 25 × a) (5 - G5 * 3 2 (5--065 “5 ^ 


3+2 4 3+28 6-4 
+9 -2+4( 0+9 -£-( 
5 | 0.027 + 2 a) (0.03 + z)(0.09 - 0.3z + 2b) (0.03 + z)(0.009 - 0.037 + 2) 


c( )0.3 + z))0.9 - 0.37 + 2( 9 + z))0.09 - 0.37 + 2( 


"8 1 2٥ ف‎ 24 7 
1 i 

I2. D+ 2+} 1 +2 -} 

BDB 9-12 IN ودا ای‎ 
o) 3 + 2)9 + 32+ 2) d) 3-29-32 + 2( 


0.008x3-1 a) )0.02x -1()0.04x2 + 0.002x + 1( b( )0.02x - 1()0.04x2 + 0.02x + 1( 


c( )0.2x + 1()0.4x2 - 0.2 + 1( )کک‎ 0.2x - 1)0.04× + 0.2x + 1( 


تعرفنا سي الدمروس الساممّة سَةعلى حالات تیل اتاد اة والیوم سوف نستخدم هذه االات e:‏ لالل ر کسر جبربة 
مر |جعة محالت ع ليل الما دس امجح 1 ڪن سوف مسمها حسب عد د حد ودها اٹہ ند خل سے دمرس الیو 
الماملالمشتركا۷اڪر î‏ : 

العامل المشترك اکر 


Z2XYy + 4Z = 2X(y + 2Z 
2x2 + 4xz + 27 = 2) + 2×7 + 2( ( ) 


pr 


۵ 
۰ ل 


المرع الڪامل 


x + 2z + z^ = (x +2) 


۵ 


ا محدودات اشا 


2 


ت ۵ 
ره 
0 


© قبل آي شیء تسأل سك ؟ هل وجد اکان موجود 
سحبه خامرجقوس ومن ثم لل القوس . واذا ڪان لل مباشس . 

© هل المقدام ٹنائی ا محدود ام ٹلائی . کی عاله حسب عدد امحدود 
® خحال كل مقدامم ثم نختصر احدود المتشامة رة البسط مم امقام . 
@ تب المقادس المتبقية بعد الاختصام 2 الناتج . 


بین 


1 7-9 1 y2+2y-3 


حدودية ثنائية تحلل بالفرق بين مكعبين |  ”‏ ى 3_7„ 


حدودية ثلاثية تحلل بالتجربة اسي 72+67+8 z-3‏ 


لا يتحلل مره ثانية 


۳ کس ۳ 
_ 2 2 ك 
[4+»ء- بيا دا دي ايى 


5Z +10 


2 


_ 5۸25 م‎ (z43) (z22 +32+9( 
2 (z+4)(z+2 


سي (2+32+9ے)5 _ 


3X+5 ا‎ 


| _ 4-4 G5 


meneame EEE ا‎ 2y) -1( « BTED 


` y-3 OY ` 7+2 


2y(Y =1) 
(y = 3)) + 2( 


5X +3 x2 +5x+6 
x+3 25x2—-9 


y3-27 ` 2+3+9 
y2 -7y y2 +3y +9 
y3 - 27 y2 - 49 
___ yJ HF 


#7 _ 
(y ~ 3)(y + 7) 


۱ 5 
کڪ و 


اا ۹ ا اوسا + 41 ='(2)2()0 
‌ ® عند ما ڪون ناتج تطبيق قانون ا حد الوسط هومن مضاعقات احد 
OZHYFS Ê GTO”‏ 0-3 الوسط 2 المقدام محري فان المقدام ا محري“ تحال . 

٤ 


:ليله بالتجربة او تحال آل بالدستور 


| 


8+3 (2+83 
4-2t+2 1 t2 +9t+14 
8+ 3 Ct ++ 14 
` 4-2 + 2 (2 + (3 


_ FOG) „ FDEFD 


2 (2+t)3 


۰۵ WwW 4 


اا اماق مر ؟ کان هذه المقدام هوات من القوس 
الڪبم من الف رٽ او مجموع مڪعبين ا ڪيف نعرفه ؟ 
ڪون ال مقدام على شڪل مرم ڪامل ولڪن ٣‏ حمق قانون| 


@ عند ما ڪون ليس من مضاعقات امحد الوسط فيڪون احتمال 


16-2 ي 64-7 
2(2 -4) ` 872+222 +32 ` 


س 


¦: 25-5 +72 (5 + y)3 


ر روع )ری __ 
*y+و255_‏ __ | 


27-×%*3 )3-0⁄ 
2x2 +6x+18 x7-x-6 


¡ اذا کانت الإشارة مو 
| بين الحدين فيجوز 


4z2—-9 9+6z 


مساواتھما. واذا كانت ی ے2 3ر 7ر 6z‏ + 9 8273 - 27 
سالبھ فلابد من اخراج اا ^ ےی ٭ اگ ے! : × 
سالب خارج القوس ۰ %2 - 3( 18 + 4z“ —9 9 + 6Z + 4z ' 2x2 + 6X‏ 


_ (3-22(9+62+47^( „ 385 GOFF ¢ -3)+2( 


. 
I 
1 
1 
1 
1 
1 
1 
1 
1 
1 
1 
ا‎ 
1 
1 
1 
3 2 مربع کامل‎ |: 
: مر‎ 
1 
1 
1 
1 
1 
1 
1 
1 
1 
1 
I 
1 
1 
I 
1 
I 
1 
1 
I 
1 
1 
1 
1 
1 


(2z-3)2zF3) -Q+GzF47 2(x2H3XFO) (3-2‏ أ 
_g _ (*-3()+2(‏ ے 2-8 _ )3-22 _ | 
>23 2787 )22-3 ` ¦ 
ا y+3 y3-27‏ را x4‏ _ 29× ا 224 22+778 ےا -⁄-⁄-⁄ 22-42 ` 


ا 


نلاحظ ان المقامات موحدة اذن يحق لنا الطرح 


2 


امہ قط 2 الک م الذي ينها جمع او طرح هو ايدان y2-4‏ کک 
تون ا مامات موحد ة حتى نستطيع ان نحمع او نرح . اذا ڪانٽ غر موحد ة y+2‏ ا 
يجب ان نوحدها . کان ل ڪن جع او طح ڪسوم مقامات) حتلم 7+ 7-2 _ 


اا ا س س ا س ا 
t2 +2t +4 12‏ 


t3—8 3-6 


® 


. ھا 
nim nH mh n mû ıı mm n ¬‏ 


و و2 ٠‏ ا 5 77 _ 
(x=2)x+2( 7‏ 
5 7 
_ أ إهنا المقامات موحدة... يحق لنا الجمع ET‏ )2+( 


(=2) ` £-2) 


(t-2)(t2+2t F4) "3-2 
1 4 


I= (= (E Kg =» 


_ 7+5 _ 1+4 1 
` (+2) ` (t—-2) 
E RST eae 


ي2 حالةالمقامات حتلفة و وجد حليل 2 المقادس ماذاقعل؟ إ٠‏ | الكسر الثاني نضعهما معا في كسر 
. سوم سّوحید المقامات ؟ كيف 
استخدام المضاعف المشتركا۷اصغر١۲.٥‏ .] اوهوحاصلضرب | 
العوامل المشتركة بأكر اس وغم المشتركة . أي نضرب 
المعامات دون تڪ رر 


نقارن المقام الجديد مع المقام القديم .نأخذ المختلف ونضربه في البسط القديم ونضع الناتج في البسط الجدبد (5- 2)27-(47)2+3 _ 


(2z -5(()z+3( 
_ 4z2+12z-222+5z 

(2z -5((z+3( 
2z + 17z 
` (2Z2-5(zZ+3) 


1 
زر ثم نجد البسوط 
ll 2-2349‏ 


(1- )3+ )(3-( ` ا : 


_Sv-3Z2Z+2v +۲8 -1 


(1 - )(3 + )(3 -×) !| نضربهم بدون تکرار | 
| 
(v—4)(v + 4) 1‏ 


107 ¬ 25 


. 
ب‎ ۰ 1 OPT | 

وننظر الى المقامات ا ٤ x2-9 x2-4x%+3‏ وننظر الى المقامات | v2-16‏ 

2 1 اس‎ ٠ 2 I E E, 
` 7+4 y-4 (v—-4)(v+4) 7 9 yT YT ` (x-3()x + 3( (x - 3)) -1( 
_ 8-4 +2(v +4) -1 gl\Le.m I _ 2(-1)+3(% +3) 
(vv —4)(v + 4) 5 1 


TS fo ea 

ا الى هنا لا یوجد تبسی اترو @O-DO+D‏ ` 
على حاله ويکون هو الناتج ( 

z2+z+1 z+3 e NY 3 x*-1 (e 

zz 22+273 5 ا‎ 2-241 

ّ 1 1 | نحلل فرق مكعبين 

211 س‎ i )J(x + J> 

1 2 کے 1 

Z(z3 -1) (z+ 3)(zZ~ 1) ۰ از‎ 

i E> D(X+D) 1 

0 ا 

z(z-1)(z*+zF1]) (zF3)(Z-1) a | عندما يكون الكسر قيمته 1 فقط‎ ٤ 

هناك حالتين للحل. - جح = إ٠‏ بعد توحيد المقامات 1-z‏ 1 1 

| © اما نضع بدل 1 کسر مكون من ! ; نكون البسوط _ _ ! (1-)2 2-5 2-5 

سط ومقام من ر _ ا = ا س _ e‏ 

ay : 4 NT (X¬-1( ` (-1 1( ا‎ 7 

:. © نجمع او نطرح المقام من ¡. لتتساوى الحدودونختصر ' 

| mm n mm E mm n mm a mm a mm mM mm (x + 1( _ = 1) ۱ أ‎ 

د ELE SOS O ES SS = TT ae e‏ جس 

2y ~1288 _ y-1 

ا ا ا ا y3+4y2+16y y‏ 

203-64 y-1 e ا‎ 

` y0 +4 +167 YY 

2-462 r4yF16) y-1 

y(y2+4y F16) oy 0E E 

!' نطرح المقام من الب اا را ا ا : 1 ass ele‏ _ > - 

لن العامة ین 1 والکر هی رع ا ور 9 د ا ر ل ر 1 20 

آل > س س E eT O ES‏ (1 = !1 سالبه . نوزعها على الكسر الثاني y‏ 

wy hg a e ss Es ass 1 (x<+1)-(x-1) x+1-x+1 


(x -1( ` (*-1( 


+2, +) +y) 
¡i =-)7+1)1+y( + )1+ 2y + ر‎ ( 


GLE 20 HOF) + ¥) 


H.W‏ : کب کل معدار من المعادر الثالية - ا ! من ثعريف 1:6:1۸ هق 


تا الا ال كه 


_ EAA 


(1+2y +y2()1+y( 


g3 | 5y-15 41 a5 1ر‎ | 
ر‎ (y -3(ً y2-4y +3 y+1 y +5 y2+6y +5 
8ن5 3ر ا‎ y1 | _ -5( ر‎ 0-2 25 SSNS: 
1 ر‎ 00D yet yO 
أ‎ J و‎ J SJ (J-1) .کک که که ص .ڊ_.._._.‎ 3" 
(yv -3( ETS. 0 
3_5 __ PD O E , _ 7-57 +5 + 1 : 
¦ y-1 07-3) 0 -3(0-1( y +1) 
| y-30-3( +50 -1 - )3y+ 1 | _ 2ر‎ -25+y -1-5 
(y-3) -1( 1 VY +90O +D 
7ر¡‎ - 6y +9 + 5y - 5 - 3y -1 
i (y-3) -1) 
8 | 
ر1‎ 1 1+2y +2 

| 0-00 7 

٠ )1-y()1+y +۶) )1+9(< 

و زر ۰ 
e‏ د 1ے 950+1 `1 ۳ 
-@7)1+y +y( ` )1+«(‏ ¦ 

-y +1 1 


3 2 8 
o mS, 
ZzZ-1 zZ+3 72 +27z-3 


Ans 


ZzZ+3 Z¬—-5 1 


GG 


5% - 302% - 12( Z+5 Z-3 z72 +2Z-5 
meg mE 


۵باتټاټ 6ێزھور: اشترى حسن مجموعة من باقات الرهوم يبلغ 6 - تووار س لوا حدة 


عة 6 = 2 دنام اتب نسبة ممن اباقةاواحدةإق شن اباقات الڪلية سط صومر؟ 


2X¬-6‏ ثنمن باقة الز هورالواحده 
ملاحظا: ممل السب هو ڪون ڪس من سط ومقام TES‏ 


6-×-2× تمن الباقات الكلية للزهور 

_ 2)3( 

a+) ار ا‎ | 
© د‎ mg img img mm mm mg mg mg mg mg mg mg mg mg mg mg mg د س د د‎ ww د‎ > 1 -_- 


age‏ اذا ڪان المقدام المحرى 4 ¬ ٨۶‏ ثل عدد التب العلمية ب المكڪتبة والمقدام امجرى6 - × + £ يشل عدد 


التب لاد ية فيها . |اكتب نسبة التب العلمية الى التب |د ية با سط صومة؟ 


o 


ملاحظة: الكتب العلمية 
لو كان المطلوب هو نسبة عدد الكتب الادبية الى الكتب العلمية الكتب الادبية 
: +2 1 ديبة ا 
N E‏ کے د ت وتكمل الحل للنهاية {#Z)(x+2)‏ _ 
a‏ +( 
mw 1 1 o 1 o 1 -_ 1 - ®‏ د د mw mm mm mg mm mm mw mm mm mm 1 mm‏ د © 


© مغن سسیا: مستطیل آعاده 3 ,5 امتا . وسع الى مستطيل اكب وذلك ياحاطته عمس عرضة × متر . اتب المقدام ا حجري الذي 


ثل بصع تسبي طول استطير لستطيل قبل الوس طول مد اتوسیع ونسبة عر ضه قب اتوس آلا کر ضه سد اقوسیع ا 


اعأد المستطيل قبل التوسيم: الطول=5 من والرضص=3 مز ® اعد المستطيل بعد التوسيع: الطول= ×2 + 5 مش والعر ص= ×2 + 3 


3 1 5 العرض قبل التوسيع الطول قبل التوسيع 
×2 + 3 <2 + 5 العرض بعد التوسيع الطول بعد التوسيع 


5(3+2x)+3(5+2X%)__ 15+10x+15+6x 
(5+2x)(3+2x%) (5+2%)(3+2%) 


` (5+23+2) 


٤ ۵‏ عا بي ف رویت: التدام ا محري 5 - 15 + 20 پشل ام تقاع با متام لقذة العاب امرب من سطع بنابةامرتفاعھا 20 مترا اذ ا 
ثل رمن وصول القذمة بالموانى الى الهدف . والمحقدام ا محري 517 - 196 + 4 يشل امرتقاع قذىقة اخ ری اطلقت من سطح ناة امرتفاعها 4ا 


۶ - 15 + 20 ارتفاع القذيفة الاولى 
2 - 196 + 4 ارتفاع القذيفة الثانية 
5(4+3t-t7)_ 5(1+0( 4‏ _ 


` 4+19t-5t2 (1+54 
0 


1 
y2-5 2y2+4y+8 | نسحب عامل مشترك ثم نحلل‎ ١ 
= 1 2 
23-16 y-5 فرق مكعبين کا‎ | 
_ G50 5( EAE 
2(y -2)(2+2ZyF4) g5 


Z2Z+12 


Tq 2. ۰ ® ٣٠ 
SOL: بسط المقدام او ثم بحدد الاخطاء‎ 


2-2-30 , 22+2 
5 +z z2 - 6 


x2-49 (x-7()x+7( 


ن المقامات متساوبة حيث المقام اول يحال فرق بين مرعين وبصبح مثل المقام الثاني فر ارد 


Z2 +ZzZ—-6 2-6 
2z +2z—-12 2z +8 


z2 + 7-6 2z +8 
ب ص‎ 
272 +27 - 12 72 - 6 


z2 +76 __ RZ) 
` 2+26) ° (DEL 


تعلمت من الرياضات 
فلا تظن أن رأيك صح فقط وأن كل من خالفك مخطئ 


الدرس [2-6] تبسيط المقادير الجبرية النسبية 


Simplifying Rational Algebraic Expressions 


اختر الإجابة الصحيحة لكل مما يأتي: 
اكتب كل مقدار من المقادير الآتية بأبسط صورة: 


+3 4x - 12 3 K 1 1 
.ل‎ g ra e) x 
8 1 1 
rayir y-4 My I و‎ 4 
5 5 3 5 
< 2-25 7+5 D55) WG چ‎ 
4 49 Xx - 7 
a E W7 b( 2x - 5 Jx IMS 
r: 1 = 2(7 
2 ل‎ a) 1 -z W1+z EFE dc) 1 - z + 2? 
اكتب كل مقدار من المقادير التالية بأبسط صورة:‎ 
6 ا‎ y 1 1 y 
رھ جل لد د - ا“‎ 
7 5-47 3 1 a) 3 31 b( 2z +1 
87 +1 ` 47-27 + 1 (2z2+1) (4z = 22 I Oz 144z? 322+ 1) 
جا شل‎ GF 7 as 
°) @zr+1) ۳ = D-1) o 1) (472 =-22+1( 
3_2 0€ ۾‎ b( -2x 
Xx-5 5-x E 5 ra وک س‎ 
3 8 ۱ 
Wr A و کے لا‎ 
B31 y - 10 + 8y کګ‎ 5 3 
y+ 4 کے‎ 173+ IIy-4 y+ GYy-D ) y+ GY-D 


-5 
A +49 Gy-5 


-3 
0 y+4) Gy-1) 


سح : خطةحل مسال 
A 7‏ ي (احطوات| م( 
3 سدم ارج عات الح ری ای عد مغن 


مغلفةمن جوانبها دالرجاح .اذا ڪان صف قطر قاعدة الى 8 - × مت وام تفاعه 12 + × من . 


مالمسأحة ا حابي ة للفىرق ؟ 


نصفقطرقاعد تا 8 = مل و امتقاعه 12 + × مش 
ما المطلوب من المسألة ؟ ابجاد المساحة امحانبية للفدق 


0. 0 QM Q ® 


LA = 2r(r)(Rh) 
= 2T(x -8)(x + 12) 


1 


ا و 
eT‏ 2 _ 
2T(x* + 4X —- 96) E OE‏ = 
2x + 8X ¬ [192‏ = 


/ لل الى اصله 


LA =2rx* + 8X — r192 
= 2r(xڑ‎ + 4x — 96) 
> = 2îT(x<-8)(x+ 12) 


استعمل ليل المقادس امحربة للتحمق من صحة امحل . 


© نة س : صد وق مڪعب الشڪل طول ضلعه × ستمت . وضعه داخله مڪعب اصغر منه طوله ضاعه 3 ستمر 


حال المقداس ا محري الذي يشل امرف ين حجمي اللڪعبين ؟ 


ما ممعم ر اة ؟صند وق مڪمب الش ڪل طول ضلعه > سنتمق وضعه داخله ڪب اصن ر و صله 3 سنتمر 


م المطلوب من المسألة ؟ تحليل ادامر الذي يشل الفرف بين حجمى اللڪعبين. 


خطط ان شكڪل الصند وقان معب وا لطلوب هو ابجاد امححم مما . لذا نطبق قأنون ا مححم 


حجم اللكعب = ” (الضلم طول) (JOM...‏ =1 


ثم جد الفرق ين لعب اول والثانى 2 7 V = V1‏ 


طول ضلم ا لمعب الول = × سنتم و طول ضلم اللڪعب الثاني = 3 ستم . .. . . نعوضهما القانون 


تق نستخدم خاصية ضري المقادم ا حبربة دالتونرم. 


Ab Û 


محختصر الحد ود ا : 2 


/ 


V = (x ¬- 3)) + 3× + 9(‏ 
یے یھ ی 


Va E 3 


= 3 7 


— ط۳ 


ناتج اقرف بين حجوم ا لملڪعبين بالسنتمترات ا لڪعبة (9 + ×3 + )(3 (x¬-‏ = 


الثلج. اذا گان تف قمر ڪڪ الاب 3 ¬ yJ‏ حا 


واریی ان إلسااة کروم الرحاحنصف قطرھا 3 - لا شمر 
ما الام اور ی ر ألة ؟ جم الك ره الرجاجيه. 


ما ان الشكل كروي والمطلوب هو حج م الكرة . لذا سوف نطبق قانون حج م الكرة . 


حجم الک ر = پە × نمف y= TOE yT‏ 
: 3 
نصف القطر=3 - ل سنتمن ......... نعوضه لاون . 
v= “r(r)3‏ 
= خجرئ التڪعيب الى قوسين .ثم تتح الفوس قان لمع الال ج 3(2 - ()(3 - )2 = 3(3 - ر“ ع 
“ry - 3()y2 - 6y + 9( > ET‏ 


=r + 9y - 3y + 187 27( 


- RO 2و‎ 27y 27( 


4 
مثل حجم اکرو السنتمترات اة 367 - zry - 12772 + 36y‏ = 


قق تحال ال مقدام بالتجمي ع انه متڪون من امع حد ود 


4 
2 37y = 12772 + 36y ¬ 36 


T———Ã——ÊÃA—ڦk®4#4#——قښښشښÇښخ—mm‎ 
e 


4 4 
= ry - 9y + 27y - 27( = xR] - 27( + )-9y + 277([ 
4 4 
= x r[(* — 27) ¬ 9y(y — 3)] = r e + 3y +9) - 9 | 


4 
= rG 3(0 + 3y +9) - 9y)] = rl 3O — 6y + 9)| 


من خلال القانون ڪون نصف القطر3 - 7 دنا ر 511 118162 I e‏ > 


© 4نب ايا قا : مرلن دب الاندا الطبيعى هو سلسلة جبال وسط الصين . ويحتاج الى معطفة واسعة ي حدىمّة احيوانات ح: 
تيف للعيش؛وسعت المتطقة ا مخصصة للباند| سيك احدى حدائق احيوان قد ام 6 امتا الى ڪل من الطول وعرض المتطقة فأصبح طول 
المنطقة8 + × مت والعر ض 4 + × مش . ما مساحة المعطقة ا لمخصصة للباندا قبل النوسعة ؟ 


۶ معط ی را رة ؟ حدمت وسعت جقدام 6 امتاس العرض والطول 
فأاصبح طول المتطقة 8 + مت والع رض 4 + × مش 
ا الابما ار السك امم ةلاد فل اترسمة 


عا انه حدىقة اذن ڪون شكڪها باعي اما مرعه او مستطيله . والمطلوب هوايجاد مسأحة لذا سوف نستخدم قانون المسأاحة 


مسأحة الحدقة= (الطول)(المرض) . . ولجاد مسأحة امحدىق قبل التوسعة تقوم بطح مقد ار ال ضافة من الطول والعر ض 
الطول قبل التوسعه=الطول بعد التوسعه -مقدام التوسعه = 8-6 + x‏ = 2+ لمش 


العم ص قبل التوسعه = العم ص عد التوسعه -ممدام النوسعه = 6 - 4 x+‏ =2 - مش 


نعوض الما نون عن الطول 2 +٣‏ × مت والرض2 ¬ × من 


(2- ))2 + ) = الساحة قبل اتوس 
ل 


ثل المساحة قبل التوسعة متام 4- x2‏ — 
قق محلل المقدامس لقف بن مر بعين E...‏ 


4 - 2× = المساحة قبل التوسعه 
(x +2()x -2(‏ = 
من خلال القانون ڪون الطول=2 + £ مت والمرض=2 ¬ × مر . اذنا حل صح / 


= 


0 مد نة االحاب: عض | oe E E‏ 
تشخل مساأحة دائربة قطرها × مر عند الدومران . وعند توققها فان قطم المساحةالق تشغلھا سل ممعدام 8 امتاس . اکتب امرف ین 
مسأحق التوقف والد ومان الام جوحة ثم حلله؟ 

4 ميات ابلسألة ؟ امرجوحه تشغل مساحة دائ ربةقطرها × م عندالدومان 


وعند توقمها فان قط المساحة التي تشغلها مل عدار 8 امتاس 
المطاوب من المسألة © الفرق بن مساح النوقف والدومان الام جوحة ثم حلله. 


= A 


ما ان شكل اام جوحة دائري والمطلوب هو ابجحاد مسأحة الدائرةلذا نطبق قانون مساحة الدامة 


2 
مسأحة الدائرة = السبة الثاته × نمب القطر A= Rr*........‏ 
والمطلوب هو ايجاد الفرف بن مساحة النوقف والدومران ...2 ¬ 41 = 4 , حيث 41 مساأحة الدومران و42 مساحةالنوقفق 


X-8 u. ر ا‎ e ٤ 
قط الد ومان =× مل ونصف قط الدوران من »قط التونف =8 = × مض ونصف قطر النوفف_ ر مل‎ 


al - 7 


ثل الفرف بين مساحة التوقف والد ومران بالمتر ا مرم د + +( ج - 


x x*-16x+64 x*- x*+16%-64 _ __ 16-64 - 4r(x - 4) 
(gr > (= 


۰ ل خاصية ضرب قوسین جبریین التو رع 


دل 


هناك الاث EE‏ معاد من الدرحة الاو بمىخیارین 
حل المعادلان بطریقهة الد تتلخص هذه الطرمة جذف احد المنغيرن وايجحاد قيمة المنغر الاخر وتعوضها باحدی المعادلتين لابجحاد 


قيمة امغر الحذوف . خطوات المحل 


TT 
I 


ند نبسط المعادلین من خلال اتخاس ار انکر ارد“ > SS‏ 
© تمر ان نحذف المتغير الذي له اصغر معامل . 

0 نجعل معامل ا متغير الذي نريد حذفه مسا وي في المعاداتين ويعكس الاشارة (بعنى ان نجعل اشارة المتغير الذي نريد حذفه محتلفة في المعادلين ) . 

ا مجحمع المعادلين حزف المتخير الذي قررنا حذفه وایجاد قيمة المنغير الثاني ۱ 

© ثم نعوض قيمة المتغير الثاني في احدى المعادلين لايجاد قيمة المتغبر الاول (الحذوف ) ونكتب مجموعة الحل [(۷ ,)) = 5 


اذا كانت اشارة المنغير الذي نريد حذفه 


مشاه في المعادلتين نضرب احدى المعادلين 


1- لكي نحذف المتغير 
3X =9‏ 
کے ر 
o‏ 
SS a... DD‏ ` 
أ نعوض قيمة 3 = × في معادلة رقم © لإيجاد قيمة ر ............8 = X—y‏ 
3-y =8‏ 
y= 8-3‏ 
نضرب الطرفين في (1-) 5-) = )-1(y‏ د 5 = ر 
رشي و 5- y=‏ 
إ(5- ,3)] = ک۶“ 


زر عر طاءالڪلابي 


برقم ال مالين نم حار المنخر الذي بر تفه 
نضرت المعادلة- ن( 2-> لکن سساو عامل لر ر 


24% + 6y = -12 


2% - 4y = 4 
2y = 2 


“. 8 = {24,6 


ملعد صاءالڪلابي 


8 3y -2x- 7 = 0 EOE GE FRE EK E 
y+3x+5 =0 ا‎ 


3y ¬ 3y =0 
ZIxN— OX = —-11<لx‎ 


“8 = )0,2(( 


Layroy => 
-8رy‎ + 9y = 
2x + 3)1) =7 ر٣ رل‎ 


2X+3 =7 

2X =7 ¬- 3 

2X =4 کا‎ 

x =2 8 = 


@ => SSD SSGDODSDŞD SSDgDgŞgD SpDgSOgO O SgpgŞgŞۉۆD‎ STD SSD SD e a a ا‎ 


@ 3x - 4y = 12 


a 
3x ¬ 4¥ = 12 


2- = ر4 + ×10 


5)0) + 2y = -6 00 u س‎ - 
0+ 2y = -6 _ 
2y = -6 


2 _ 
4 


4y + 4y = 0 


ع ا 


رع العارلتي بوضع التغيرات طرف والثوابت 
3X ¬ 3× = 0‏ باطرف ادرغر. تع ما رة تير الرسارة 


4y + 4y = 8y 


إ نعوض قيمة 1 = رر في معادلة رقم © لإيجاد قيمة × إ © ..............22 = 3X + 4Y‏ 


1 - س ت ت ت ت ت ت ت 22 = )4(1 + 3X‏ 
3X +4 = 22‏ 


25% - 15¥ = 0 
6x + 15y = -0 


31x = 0 


| نعوض قيمة 0 = × في معادلة رقم © لإيجاد قيمة ر 


2X + 5y = _-.......... O AREER ad ZF 
2)0( + 5y = -0 
0 + 5y = -10 د‎ 5y = -0 


((2-,0)) = 8 8 ۔ کی ر 


۰ جد مجموعة الل اسعمال طرمة ادف لکل ما اني‎ rw j 


١ 8 4 14 
a} EDN FA HED 


Oy—-x—-8 =0 
3x-2y+6 =0 |_S = [10,18 


© نبسط المعادلتين بجحل الثوامت فى طرف وا متغيرات ى طرف 
® نکون معادلة رقم ® من معادلة رقم © او من معادلة رقم © 


© نجعل معادلة رقم © اما بالصيغة . = £ او الصيغة ۰۰۰۰۰۰ = Y۷‏ 

@ # نعوض معادلة رقم © فى معادلة رقم © اذا كانت معادلة رقم © مكونة من معادلة رقم © 
# نعوض معادلة رقم © فى معادلة رقم © اذا كانت معادلة رقم © مكونة من معادلة رقم © 
© ”* عند ايعاد قيمة × نعوض قيمة × في معادلة رقم © لايعاد قيمة Y‏ 

عند ايجاد قيمة 7 نعوض قيمة 7 في معادلة رقم ® لايحاد قيمة × الملاحظة موضحة حسب المخطط الا 


© عد ايحاد قيمة × وقيمة ‏ نكب بجموعة الحل بالشكل الالى [(۷ ,)) = ؟ 


| 
نعوض في معادلة | 
لإيجاد قيمة لإيجاد قيمة : 


1 2 


1 


Eo 
E= = 4rkp 


لإيجاد قيمة لإيجاد فيمه 
المتغير الاول المتغير النانى 


نعوض معادلة © في معادلة @ 


ج ا ی ی س ی ا کی کی کے کی کے کے کے کے کے کے کے کے کے کے س س س س 


y = 18 - 22‏ 
نعوض ية 92-4 معادلة © لإيجاد قيمة ر أ 9 X= 11 F AV‏ 
------- 2 ا (4-)2 +11 = x‏ 
Xx = 11 -8‏ 


N 


ا ٠‏ نعوضل معادله 0 في معادلة @ لإيجاد قيمة × 1 


dM‏ حح 


وض قيمة 2 = بد يصعادلة رقم © لإيجاد قيمة ر 1 ® 


^.8 = ])2,8(( 


ملي عمد صاءالڪلابي 


0 2 SSSA 
نعوض قيمة 1- = × في معادلة © لإيجاد قيمة لر ¦ ©.......... 5 + 10 = ر‎ ¦ 


y = 10 + 5)-1( 


= 10-5 
FEK “5 = {)-1,5(} 


0x+2y-6=0 O: mr mimi BGI Br: Ss: =© 
3X —- 4y - 28 = 0 


3X - 4y = 28 ........ © 


3)6 =27( - 4y = 8 
18 - 6y - 4y = 28 


eT TESS 
16-10y = 28 
-10y=28-18 
-10y ڪڪ ر‎ 


¦ نعوض قيمة 1- = ر في معادلة © لإيجاد قيمة × ۰ 


x =8‏ 
سمط عمد صاءالڪلابي 


O 3x + 4y = 26 
5x - 2y = 0 


س ا 0= 27y‏ - کک 5 
کک اک 26-4y‏ 
E‏ )30 = )3.2 - ( )€ 4(5 
-267y = -0‏ د 0 = 6-/20 - 130 د 0 = 4y( - 6y‏ - 5)26 


a 6y _ 5 80 _ 
Z6 267 


_ 26-0 


نكون معادلة © من معادلة © a‏ 
2 


“8 =) 


02x - y= -4 
3-y =3 S = {(7,18(} ر(‎ 


O03x+2y =2 
x—-y =8 ) S 


سبع ETO‏ 
کک خطوات المحل 


© نکون جدول اول للمعادلة الاولى ونعوض قيم [1 ,0 ,1-]) = × لواد قیم 7 ونکون ازواج مرتبة (/ ,)] عمل المسقيم الاول 11 . 
ONT RT E‏ 
@ خد قطة التقاطم بين المستقيم الأول 11 والمستقيم الثاني ح1 ونقطة التقاطم مل مجموعة الحل [(7,)) = 8 . 


و جد جموعة حل انام یانیا لکل ما اني 


0.5 ,2.5 او |2 =$ 


1 


ت 


0.5 


-0.5 0 0.5 1 


))0.5,1.5-( اوا( | 2 


اعات ار Ss‏ 


i #4‏ ا @ o‏ 
ر کا کے . 


في بعض المعادلات 4 بج قم 
المتغيرات بالمضبوط لذا نحاول حل هذه 

المعادلات بالحذف او التعويض ووضع 

الناتج في مجموعة الحل للطريقة البيانية 


7 1 ر 


نعوض قيمة 6 = × في معادلة © لإيجاد قيمة رر ۰ 
3y = 12......@ ===‏ کر 
3y = 12 = 3y = 12 +6‏ + 6- 


3y = 18 = 7 
y =6 
٠. S))6, 6(} 


ي عمد صاءالڪلابي 


-6 + 3)6) > 12 
-6 + 18EM2 


س 
: 3 
= ن 
. 


ES Ea 
چ‎ 


© 0.2x - 3y = 2 
0.1 - 6y = = 


O 


SOR 


کے ل 
(o) ( x - 4 4 x 10‏ 
0 × (3- = ر6 - (ka‏ 
کک کے 
(x) - 10)3y( = 10)2(‏ 16 
(5x) - 10(6y) = 10(-3)‏ 16 


2X ¬ 30y = 20 
)x ¬ 60y = -30()× -2( 


` 2% - 307 = 20..........©0 30y = 2...۰ 
2x + 120¥ = ........ 


90y = 80 y0 


RES . QL 


-2x + 120E 60... © 
-2 (7) + “26 (5(8 


—-140 320 


3 3 


-140 + 30 
E 
180 

ر 

6060 


تخلص من الكسور صرب المعادلة © 2 9= +¢ 
کے = بون سماد © ومعادلة © | وضرب المعادلة (© Ls‏ ور12 )2 = 12x) 1 A)‏ 
6x + ByEIBS O‏ =( - )کر 
4)2y( = 3)11( 6)12( +8 (3‏ + ()6 


3)%( - 4)27) = 3)25( 3: a 


3X ¬ SyE75...© 


2-8) 
E F4 


6)12) + 8y = 33 
72 + 8y = 3 
8y = 33 - 72 
8y = -9 
ل‎ 

8 8 


| 
| 
| 
I 
| 
1 
x= 7y = -2 “. ؟‎ = {)50,1(} 
| 
| 
| 
| 
| 
1 


سيليدية ممدار 9 أيام عاف عرد الايام (ر) اتير ا سيليزرة. 


اکب معاراتین تمل هرا الوقف »م جد مارا رط ية اللزف . 3 
رر ایام سر کانوں الاي =31 يوم 1 
نفرض عرو اروام الي تقل فيا در مات الرارة> × 


فرص عرر ا ت الرارة ج y‏ 
ا 246 _ 9 


x×+20 = 31 و وک وکو ا‎ 
x = 31-20 > RE SS = (11,20) 


| تھا ر5 : باع ب 25 رة وغسالة بسمم ملیوں رینار لاعلا جة وزی ملیون رینار للغسالة ازا کان تمن هزه ارر رة 20 ليون رينار‎ e 
١ مہا باع ست کل فوع ؟ اکب سمارت ترون اال م ارما یه بقة ج التع ور‎ 


نفرض عرر الللامات > ×> . نفرض عرر الفسالات > x+y = 25.....® y‏ 
1000000x + 500000y = 2000000 ) ——-‏ -- 

21006000x  508000y _ ^“ 2008000 

@... ا 500000 500000 ` 500000 


+ JSED..0 


2x +y = 40....@ 


8 


١ 4 1 4 4‏ 3 تی 
A9la (€6‏ — د 
ی اک ۰ 0 0 0 0 0 
Mh‏ ا ۴ ۹ : 


2)25 =7) + y = 40 ! © نعوض معادلة ® في معادلة‎ ١ 
50 - 2y + y = 40 ا - ا‎ 
ر‎ = 40 - 50 


10< )-1()-y( = )-1()-10( 


: 1 


ا 
' نعوض فيمة 10 = ر في معادلة © لإيجاد قيمة × | 


نفرض عرو الا صر قاء الزیں رعا گم کار ج × 
نفرض عرر الا صرقاء الزین رعا گم انور ج رر 


1 7 


I 04 + 4 . 4 04‏ 
نعوض قيمة 13 = × في معادله © لإيجاد قيمة ر ! 
1 


1 
. a 
_ eee e er n l4 
> ر‎ 


3 2 2¥ 1 1 
۹ | 1 
EES ETS 3‏ 
۷% £ @ = مت ا 2ہ س 2 د ای = 
: س 1 


S = (13, 10(}‏ 
۰ رر الاصرقاء الذين رعا م ساد 3 ود عرر الرصرقاء الزین رعا گم اتور 10 
ڪڪ ڪڪ 


- 


ب عة الل رعا 


ے 


(o2. + 3y =6... OD (x 2) 
3X +2y =1 ©®(x —-3)( 


الدرس [3-1] حل نظام من معادلتين خطيتين بمتغيرين 
Solving the system of two Linear Equations with two variables‏ 


اختر الإجابة الصحيحة لكل مما يأتي: 
جد مجموعة حل للنظام بيانياً: 
b){(2,2} ©0 {2,2} gf{2,2}‏ }2,2 4 [ = 
y= x‏ 
a) {3,0} I(3, o {(0,-3} A) {0,3}‏ ا 
y= 3- Xx‏ 
جد مجموعة الحل للنظام باستعمال التعويض لكل مما يأتي: 
a) {2,5}‏ }5-,0{2 }2,5{ }2.5 ا 
5x - 2y =0‏ 
,)د ر2 ,لكي ر ,)د ,)د |2 
3y = 2x - 8‏ 
a) {12,-10)} b) {(-12,-10)} f ((12,10} ad) {(-12 , 10}‏ |2 5 
ت 


>| دا 
t4‏ 


جد مجموعة الحل للنظام باستعمال الحذف لكل مما يأتي: 


SE, Died, - Bel IY aA.‏ ا 
3x-y =5‏ 


wie) a{(8,-4}  fK(8S.4}, O©{C8,4}  d) {C8 ,-4)} 
y+x-12=0 


7 | a) {C2,-6)}  b) {2,60} qf(2.-6} A {2.,6} 
1I1 
4 23 2 


اراد ارو ,ريلد عد صاءالڪلاڊي 


ن العاررات الم رة “حفر واصر 


z7 


۵ 1 8 جب ان تمر المادلة جعل ارف اني يساوي صر 0= ف 3 bx‏ ا . = سے : ع 
ا : : کس کے کے ج 
2 € اذا وجد ان شر تخرجه خا قوش غا داع او . > — ڪج س ت : 


€ عد مد العلل : ن خاصية اضرب الصتري وتلخص ن 


—.—-.—-— سیا کے‎ 2 ١ سے لے ا ایی کا‎ eT a 


9 


ن حل المعادلات التالية باستعمال الفرق بين مريعين وتحمَق من صحة الحل . 
ê > 7/‏ 


© 16 - y2 = 0 
SolN(4 — y)(4 + y) = 0 
ا“‎ 4-y =0 <y =4 


ای ی کن کن 4 - ر في المعادلة 
/ 0= 0 د 0 = 16-16 5 0 = 4(2) - 16 د 0 = y2‏ - 16 
0= 0 :د 0 = 16-16 <5 0 = (4-) - 16 د 0 = y2‏ = 16 


S = 4-4 


@ x” = 49 نعوض قيمة کیا في المعادلة‎ ٠ 


f 


9 - 19> 49 = (7) ج 49 = 0 = 49 - (6o) (x2‏ 
ض قيمة 7 = × في المعادلة 0= (7 + )7-> 
x7 = 495 (=7 = 49 >‏ 7 د 0 = 7 - 2 اما 


7(2 
) ( ا 


Drew 


7 باستخداد لف TTT‏ 
س ٠‏ . قيمة ر باستخدام ين مربعين ‏ 0 = 25 - 4x”‏ © 
5 
ax- es 42-25 =0 => 4<) -25 =0‏ € 
2X — 0 7 2‏ 
چک ر 
2 = 8 


ا 
0 = 25 — ))4 5 0= 42-25 


25 
0 ۲ 


یں تعوض قيمة 813ا في الممدلة _ کے ر 
0= 32-12 :باستخدام الفرق بين مربعين ِ 0= 2-4 
0 = 12 - (3)4 د 0 = 12 - 3)2(2 0 = )2 + (Zz - 2)(z‏ 
0 = 0 .. 2د 0 = 12-12 = 7 
نعوض قيمة #3 في المعادلة 05722 ll Z-2=‏ 
3z -12 = 0‏ 
0 = 12 (3)4 د 0 = 12 - 2(2-)3 
0 = 0 .۰ د 0 = 12 - 12 


@ 37 - 12 =0 


Z+2 = 027 = -2‏ او 


8= 2-3 


¦ @ ×2 -16 = 0 


9)y + 5(2 - 64 = 0 
So )7 + 5( - 8)) + 5( + 8( = 0 
(y - 3()y + 13( = 0 
راما‎ -3 =0 5<7 =3 
د 0 = 13 + ر او‎ = 13 
“۶S = 3, -13} 


Sol 
9x - 16 = 0 
(3x - 4)(3X + 4) = 0 
اما‎ 3x -4 = 0 د‎ 3X = 4 


x2 -2 = 0 

(x - /2()x + ۷/2 ( = 0‏ 
ج 0 = ۷/2 - × اما 
2 = × د 0 = ۷/2 +× او 
(۷2- ,۷/2 = 8“ 


(zZ—-5))z+ 7) = 0‏ 
5= 5<7 0= 7-5 مما 
27 =7 د 0= 72+7 او 


8 = {5-7 


@_ 4x2 +1) - 29 = 0 
4x +4—-29=0 _ 
4x2 - 25 = 0 ا‎ 
(2X - 5()2X + 5( = 0 
اما‎ 2X -5 = 0 5 2× = 5 د‎ 
او‎ x +5 = B> RIAA = - 


© 
°` 22 


DS 
ب‎ Û. : 


8 
۳ 
ha ¥ 
mn mn mS mS n n n mS E E n n 


8 


9 2-36 =0 
1§oD (z+ D - 6(2 + 1 + 6) =0 


س س س س ت ت س ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت ت 


“٣ 


2 = 6 
yJ 
62 = 36 BEEBE 


(-6()2 = 36 ¬ OE 


© x” + 81 = 0 


fo) × = -1 


اد اک اک ای راک راک رای راک را 
رف 


6 


َ 


×٨ 
| 


1 
3 
1 
5 
1 
3 
بجذ 


نقلب خط القسمة الى _ 0 

شرب تراق اک ا ا نتب خط تة د 
س ضرب ثم نقلب الكسر 
في المقام 


تفت الوس وتدخل علية ال4 127-33 04| ET wS‏ 
| و حول المتغرا ال ږږ ‏ ږړ _ ر 6D‏ ت و 
48 + 33 ×4 جس 33 = 48 - Z 4x“‏ 


۱ 2 
2 __ xX“ __ 81 
4x SE 


5 


© 7)x - 2( = 50 
ET 
,ا = ئ‎ -( 

6/ ا ملاحظة : اذا كان المتغير في المعادلة داخل جذر تربيعي والمطلوب ايجاد قيمة المتغير 

| ۱ حل المعادلات الالية. > نتخلص من الجذر بتربيع الطرفين ثم نجد قيمة المتغير 

| © 3X = 18 
DZ 

E FF ٣ 
۷+ = 6 < )/۸( = (6(2 


# 


المعادلات الثالة ؟ 


J> H.W 
© /4z =8 


© لزقورة : تعر ال زقورة س العام الغا رة في العراں از ارا تمع في جنوب العرال . 
ار رجور 2 عای رار ١‏ کنتي . ر طول ضلع اللو 


© موکیت سچاد :وة م رکیت باد اة مر 12٥‏ وعر ضرا 3 ١وعمت‏ الى اجرارا EE‏ 
اتغعطية ارضية غر فة مر بعة الكل . اكب معادلة مل الأرة تم ر طول ضع الفر فة ؟ 


36m‏ = (3()12) 2 = صامة ا کار 
(طور اضت) =صامة الغر فة ال بعه ٠.‏ 


نعوض اة السطيل 


مزر الط ر فیں 
6 = × د 2× = 36 ج 2 = 36 2× =سامة الغر فة ال بعه 


.. طول ضلع الغ فة 61 


© ھەن سة: E RE E‏ مساو رة س واي اها طولضلع ٠‏ 


کل ر بع 2٥7۸‏ وگزت لون صر وقاً روت زیباء عاس سكل متوا زي متاو ع ایل مه 3273 . 
اكب معادلة تل الأرة تم مر طول ضاع وعءة الا ر تون ادر صاية ؟ 


ل ) )سا = آم ترازي رع 
4()x ¬ 4(‏ ¬ )2 = 32 
2+ [°(4 ¬ )2 = 32] 


X CML 


32 __ E 2 
2 


ay ES 
د 4 + 24 = × < 884 = 4 - × اما‎ ۴= 1867١ طول صلع اکا ر تون‎ 
او‎ x -4 = > x = +45 =0 ممل‎ 


(x — 42‏ سى 


٣ ees سے‎ ۰ 

۵ هوض سسااوحة : ر عرض سبامة ر بع الثكل طول ضلعة 37 في رسف ريقة مر هة ال < 
a‏ 
= 


[ 

e 
__' قات الساهة التبقية س الر ية واو عر با حوض 402 اكب معادلة متل الألة م ر طول ضلع الدريمة؟‎ » 
Sas mm a ت کک س ا ا ت ت‎ 


ساحة اللررمَة ار بعة = 2× 


17 


۹ 


| 


السامة التبمية -- سامة الحوض-= سامة الحر ية ال بعة 


799009 


EEE 


.. طول صلع افر يمَةّ= "7۳ 


‘NM K 
سرک ات‎ 


= + | | 
E 


قال صاع ان ك - ,ل تمل ”مو عة لحل لامعارلة 4 = #بر5 


ایا 


4ھ 
سم ki ٠‏ و 
ر . الشف زولا صدا ع و كه 


Lo & 6 
aL __f§ 


SD‏ عر کک م وچب من رقم وامر لو ام س ریه واصد لكان الاج عرد من رنهاعفات العثرة . را العرد؟_ 


العرر هو 9 ران 80 = 1 - 81 = 1 - 9(2) 


ساف 


هھ ج س wiii‏ 


my‏ رة ال اة 0 1 - روو 
3y) -1 = 0‏ - 8( 


foe -3y( -1())8 - 3y( + 1( =0 


— )(-3y/+7()-3y( + 9( =0 
اا‎ -3y( + 7 =0 


7 


الدرس [3-2] حل المعادلات التربيعية بمتغير واحد 
Solving Quadratic Equations with one variable‏ 


اختر الإجابة الصحيحة لكل مما يأتي: 
حل المعادلات التالية باستعمال العامل المشترك الأكبر والفرق بين مربعين: 


KD 3#-12x=0 as={4,-4} b)s={3,-3} i30. ds={0,3} 
.ا‎ 
Bl7z2-21=0 as={7,7} b)s={[3,-3} o©0s=3 ,-3} ا 4ة‎ 


E 4<:-1)-s=0 f=}, vws-=}.-b os=}, 3 os, 


El G+7-81=0 as={2,-2} b)s={16,-16} 


BJ 3-6-0 a) s={N3,- 3} 5= 2-2; c()s=)6 6 d= 2-2; 


s={2,-16$ d)s={-2,16} 


حل المعادلات التالية باستعمال قاعدة الجذر التربيعي: 
O *!*=144 a)s={7,-7} b)s={14,-14} s={12,-12 ds=)12, 12}‏ 

i.29-0 3-6,6 f-40 LALE -d A-a. 
E s7=9 a=, (= بے ےک‎ 0, 
Bl 4-0=4s fs-=F-P vs. 0-4-3 0s=- 
۹= 2 ر 2 ےک‎ (=), (=), 


1 1= او کے کیو o-2‏ >--< 


اعات ار بھی 


ى2 صفاء الڪابي 


¬ 


4 مل دوت الم بيعية با‎ e 


هذا النوع من المعادلات بكون فيه معامل 7> اوي واحد فط (داجع فصل2 الدرس الرابع ) 


احل المعادلات التالية باستخدام التجربة ويحقق من صحة المحل 
| قي : نعوض قيمة 3= و 4 = × في المعادلة 

x = 7x +12 =0‏ 
يساوي الطرف الثاني 0 = 21-21 = 12+ 9-21 = 12+ 7)3 = 3)2( 


(4)۶ 


® x - 7× + 12 = 0 


Sol = 4)( = 3) = 0 

x -— 4 = 0 > EEE 

3[ د 0 = 3 - x‏ او 
EILET‏ 


يساوي الطرف الثاني0 = 28 - 28 = 12 + 16-28 = 12+ 7)4“ 


y + 8y + 15 = 0 2‏ © 
قي : نعوض قيمة 3= ارزو 5- = بر في المعادلة کے 
Sol" (y + 3)(y + 5) = 0 y2 +8y +15 =0‏ 


يساوي الطرف الثاني 0 = 24 - 24 = 15+ 9-24 = 15+ (8-3+ 3 | 23 y=‏ د 0= 3+yا‏ 


5 < 0= 5+ ر او 


ا E‏ و کے ر 2 
يساوي الطرف الثاني0 = 40 = 40 = 40+15 = 25 = 15+ )8-5 + )5=( }5-,3-{ = “S8‏ 


ای وین کد و کی اماد 0= +Zz—30‏ ا 


Z2 
Sol z+ 6()z2- 5( = 0 Zz. tZ¬—~- 30 =0 


5E‏ 0= 2-5 او 
[5ا,6-) = ک .“ 
x -2Xx ¬- 63 = 0‏ @ 


So 


يساوي الطرف الثاني 0 = 30 - 30 = 30 = 36-6 = 30 = (6=) + 6(2( 


E OH E 


Sol (x -9()x + 7( = 0 $2 = 27¥ = 63 = 0 

يساوي الطرف الثاني 0 = 81 = 81 = 81-18-63 = 63 = (9(2=2)9) 9 <¬ 0= x-9‏ ١ا‏ 
F27‏ د 0 = 7 +× او 

يسناو ي الطرف الثاني0 = 63 = 63 = 63 - 14+ 49 = 2-77-63 = )7=( }7,9{ = SS‏ 


© y2 + 48y - 49 = 0 


OU (y + 49)(y — 1) = 0 
ر ا‎ + 49 = 0 < 7 9 

1 د 0 = 1- ر او 
“SS = {-49, 1}‏ 


حي : نعوض قيمة 1 = رر و 49- = رفي المعادلة 
y2 + 48y = 49 =0‏ 


يساوي الطرف الثاني 0= 49--49 = 49 = 48 +1 = 49 = )481 + 1)2( 


يساوي الطرف الثاني 0 = 2401 = 2401 = 2352-49 - 2401 =-49 -—-.)48(=49 + 49)2=( 


س 
S = {3,6} S = {-16,1 S = {-3,11} S = {1,2}‏ 
!'@x2-15x+ 56 =0 ¦! 06 7 +16) + 63 =0 ¦! @ X2 -4X-32 =0 10y -y-42 =0‏ 
S = {7,8} '____S=9-73 1__S = 48 ____1___S=>677‏ ۱ 
ا 1 99-360+ ر100 0= 10x2 -4x+3=0 ©7 -6y-55‏ 
أ S={L3} l_S CSI‏ ا 


ا حل المعادلات الالية باستخدام التجرية . 


-7y+3)=0‏ ر022 


Z(2ر2-7y+3)‎ _ 0 
2 


Og + 18x 21 = O DE AES. 
ترج 3 مدای اوا خاو و‎ 
E 3)2 + 6% - 7( = 0 -_- 


(x +6x-7) 0 


ag 
® 


e 
-—- 


بالتجرية 
)x + 7) - 1( = 0‏ ج 0 = 7 - ×6 + 2× 
E7‏ د 0 = 7 +× اما 

#1 د 0 = 1 -× او 


بالتجربة 
)2y - 1()y - 3( = 0‏ ج= 0 = 3 + 2y - 7y‏ 


2ھ 
< 1= 2 13-= ر2 2-1-05 اما 


< + 13z + 27Z = 0 5 
Sol (4 + 2)(5 + 22) = 0 بالتجرب 0 = (2 + 7)3 - ×5) لھ‎ 
(i N 


ا 
© 
ى“ 
U1‏ 
ډح 

N 

| 
ص“ 
ص“ 
چ 

| 
ى“ 
د 
ا 
= 


E‏ اما 


3+ 
>2 =4 3 2- = +53 0= 34+2 او 


21 د 0 = 4+7 اما 
- 2 


Z727‏ > 5- = 27ج 0 = 5+22 او 


2+ 
دگ = 3 = ر2 د 0 = 2y‏ +3 او 


+64y+2472 =0‏ چ2 69-240 چ9 
o mmm,‏ 1 / 
oJ 2)21 + 32y + 12y = 0( ۹‏ 0 = (8 ¬ 23% ¬ 3)3 ن 
نمسم الطرفين على2 : (3x2 -23x-8) _ 0 ١‏ 
gg ۰ /(21+32y+12y) _ 0‏ 
١ 72‏ بالتجربة 
التجربة ر 0= 83+1 3x2 -23x-8 =0 )x-‏ 
32y + 2 CL 6G +27)‏ +21 | 8= د 0 = 8 x-‏ اما 
As‏ و . 5 3+ 
ا و ا ۰ = 15 = 53 0= 34+1 او 
I‏ 
I‏ 
I‏ 
1 
I‏ 
I‏ 


ا 1 
سیر 
ANE‏ 


¬ 


ك - Sol} 327 - 3X‏ 
3)27-3x-4x( 4x”) _‏ ت 
3 3 
بالتجر ية 
ر س 
3- = £ جد 0= +X‏ 3 لاما 


ب2 £ 9= 4 + 0= 4 - 9 او 


حل المعادلات الالية استخدام التجربة ثم تحن من صحة الحل . 


اكتي :موش قينة 10 = لوو لك رفي عة 
38y + 372 =0‏ -=80 
0 80-380 = )310+ ()38(10=- 80 
يساوي الطرف الثاني 0 = 300 + 300 = 


80 -38 )0( + 3 )&( = 80 - + 3) 


80 
يساوي الطرف الثاني 0 = 80 - 80 ے کے د مع ے کہ کے 0ع ے 


0= 0 
لقي امرض فة اور ج في اسمن 


5022 + 107-4 =0 
E 4= 0 


4 1+ )50 
يساوي الطرف الثاني س 


50 (2) + 10 4= 50 4-4 =0 


يساوي الطرف الثانى0 = 8 ر ا 


1.۷ |حل العادلات التالية بتحليل التجرة ومن من صحة المحل . 
0 و 


© 36 + 75x + 6× = 0 


= 12| 
U 


کا کک a‏ @ 


0 - 33y - 4y = 0 
So! )7 - 4y()10 + y( = 0 


4+ 
= 2 7= رھ د 0= 7-y‏ اما 


0 < 0= ر +10 او 


- (1 


@ 80 - 38y + 3y = 0 
Şol’ (10 - y)(8 = 3y) = 0 


10-y=0 <7 =0‏ اما 
= د8 = 37y‏ ج 0 = 3y‏ - 8 او 


= ],10[ 


© 50z + 10Z - 4 = 0 


Soll 22522 + 5Z - 2( = 0 


0 _ (52-2+ 252( ث 
کک ر 


2 


5 . بالتجربة‎ 
25Z“ + 5Z E 1) =0 (=2 2-4 = 


Î 


2 = 57 5 0= 52+2 اما 


5 


5 1= 52 ج 52-1=0 او 


1 
1 | 


zî i Aa 4 
3 2 e 4 : 0ر‎ 
من ارج ااي‎ 


سر سو ا 


۰ 
© ما العدد الذي مرمة بزيد عليه بمقّدار 12 ؟  ¥--‏ 


ww? اس‎ € 4 6 û = ê ف‎ 4 a ذ‎ 
3 ۳ : 1 ۳ E - 3 


نمر ص ‌العدد × فيڪون مرمع العدد × عنما ڪون 2 السؤال ريد 
فتڪون 7× يك طرف والظ رف 


== 
= 
me 
== 
== 


~~ 
س 
=-=~ 


الثانی فيه مقدامالربادة ٣‏ قدمنالربادة 


3= د 0 = 3 + x‏ او 


اذا تزع صب 16 عه زد عن العدد الا ب12 
ر و ر 


ذا تربع تصیح 9 عن دزید على العدد الاصلى ب 12 


© ما العدد الذي م عة ند عل ضعفَة عدار 35 ؟ 
ي مر 2 على ٠‏ ر نمر ص العدد × و ضعقه 2 ومرع العدد Sol 2 : x2‏ 
XxX“ = 2X + 3‏ 4 


بالتجربة 
)x- 7()x + 5( = 0‏ جت 0 = 35 - ×2 - 2× 


Ro ig. 
د 0 = 5 + × او‎ F5 


© ما المدد الذي مربعة نقص عن اربع امثالةُ مقدار 3 ؟ | تقرض العدد > امرعة أمثاله ×4 ومرع‌المدد ”× ~n‏ 
Sol’ x7 = 4x -3 5‏ 


8 ۱ 75 
F : گ‎ ™ em 


فتكڪون ”× 2 طرف والطرف الثاني 
فيه مقدام | تھ اسصة- دسا لنعيصة ) 


لاحظ 


اما العدد 


بالتجربة 
)x- 3) - 1( = 0‏ ج 0 = 3 + ×4 - x2‏ 
8 د 0 = 3 - × اما 
. العدد = 3 و1 1 د 0 = 1 x-‏ او 


@ ما العدد الذي لو اضیف + امثاله الى مربعه کان الناتح 45 ؟ 


و س 2 ١‏ 
ترص العدد × امربعةامثاله 4 ومع العدد 45 = 4x‏ + 9 


بالتجربة 
)x + 9()x - 5( = 0‏ ج= 0 = 45 - x2 + 4X‏ 
9 £2 5د 0= x+9‏ مما 


ر 


فتڪون2× 2 طرف + مقدامالاضافة 
وسيك الطرف الثاني الاتح 


` 
8 


ر فس“ یر صا ءالكابي . 


المعدنية اذا كانت مساحلا "247 ؟ 


x2 -2x = 24 ¥ 
×2 - 2% - 24 = 0 
(x - 6()x + 4( = 0 
کے 6= د 0 = 6 - × اما‎ 


— 


2 


نمض طول المطعة xX‏ فيڪون عر ص المَطعة س 


(. LAA 
و‎ x +4 =0 د‎ £ = 21 N TTT ! مساحة القطعة= (اط) (امرض)‎ 
مساحة القطعة= (»)(2 - ي أ ا‎ 
٠ةعطقلالط=‎ 67 عرضالقطعة في‎ = × - 2 = 6 - 2 = 1 ` e 2-2 = 24 
e ee ee pp py ا‎ 


© سجادة طوطما يزيد على عرضها بمقدار 2771 ومساحتها 48770 . ما اماد السجادة ؟ 


So} +2 + 2x = 48 o. 
2 × + 2 نمر ض عرض السجادة × فيڪون‌ طوا‎ 


ا .7 0 = (6 - )x + 8()x‏ ج= 0 = 48 - ×2 + x2‏ 
مساحة السحادة= (طون) (امرض) ۰ بهمل F28‏ ¬ 0 = 8 +× اما 
(x + 2)(x) = 48‏ 6= £ د 0 = 6- x‏ او 

x 42 = 6 +2 = 8m ;¦ ± +2 =8‏ طول السجادة فیکرن 6۳0 طلالتطمة“ 

Limi iSi Bibit: س‎ 


@ عددان حاصل ضربهما 54 واحداهما بزيد عن الاخر ممّدار 3 . فما المددان ؟ 


تقض العدد الول × فيڪون العد الثاني 3 + × e e‏ ا 


x2 + 3× - 54 = 0 ج=‎ )x + 9()x - 6( = 0 


529 د 0 = 9+ x‏ اما 
٠‏ العددان 6- و 9- اوالعددان 6 و 9 6= د 0 = 6 - × او 


© عددان حاصل ضربھما 48 احدھا سل عن الاخر دار 8 . فما العددان ؟ 


بالتجربة 
)x - 12()x + 4( = 0‏ جد 0 = 48 - ×8 - 2× 


12 د 0 = 12 - × اما 
العددان 12-و 4- او العددان 12 و 4 2 د 0 = 4 + x‏ او 


ا ع صا الکلاہی ٠‏ 


© صالة طعام نقص طوطما عن مثلى عرضها بمقدار 3771 ومساحتها 5477۶ . فما ابعاد الصالة ؟ ٨‏ 


Sol 2x — 3x = 54‏ 
تقض المرض × فيڪون الطول 3 - ×2 ت 
6()2x + 9( = 0‏ - )0 ج== 54 - ×3 - 2×2 


وا 


مساحة الصالة= ( الطول المرض) | بهمل د کہ = ےد 9- = ×2 د 0 = 9+ 2 او 6 د 0 = 6 - × اما 


9m ٍ, )%()2x -3( = 4‏ = 3 - 12 = 3 - (2)6 = 3 - ×2 طول ‌الصالة. فيڪون 671 = عرض الصالة.٠‏ 
-3x =4‏ 2% ¦ 


© حوض سباحة بزيد طولةٌ على مثلي عرضة بمقدار 4771 ومساحتة 487 . ما ايعاد المسبح ؟ 


Gol 2x2 + 4x = 48‏ 
نمر ض العم ض × فيڪونا| رض امرض 1 نیون الول 4+ 25 | بالتجربة 
نمر ص الع رص فيڪون الطول 0 = (4 - )(12 + 2x‏ ج 0 = 48 - ×4 + 22 


مساحة المسبع= الطول ) ( المرض ) | 4= ج 0 =4 ×x-‏ او 6< = کے = کے ج 12- = ×2 د 0 = 2+12 اما 
)x()2x + 4( = 48‏ | | 
2x2 +> 4x = 48‏ | 120 = 4 + 8 = 4 + (2)4 = 4 + ×2 =طول المسبح.٠‏ فيڪون 471 = عرض المسبح“ 


نمر ض العرض × فيڪون الطول 2 + ×2 


Z(x2+x-240) 0 | 60 مساحة المللع= (سد) (امرض)‎ 
ک3‎ 2400 (2X + 2)(X) = 40 
(x + 16) - 15( = 0 | 2x2 + 2× = 0 

و کک و کو کک و کت همل د 0 = 16 +× اما 

5 د 0 = 15 - × او 


2)x2 + × - 240( = 0 


1 = 2 + 30 = 2 + (2)15 = 2 + ×2 =الطول .۰ 1 = الم ض. 


اوی 


نمر ض العم ض× فيڪون الطول 1 - ×3 
رورس( 


(3x - 1()x>( = 0 
3×2 - x = 0 


gol nS 

3x2 - x - 140 = ج‎ 7))3x + 20( = 0 

همل = × ¬ 20- = ×3 د 0 = 20 + ×3 او 7ا < 0 = 7- × اما 
أ "20 = 21-1 = 1- (3)7 = 1 - 3 دالطول ٠‏ 77 = المرض“ 


نر ض العم ض × فيڪون الطول 4 + ×2 0 = 160 ¬ 4x‏ + - 
2)x2 + 2× - 80( = 0‏ 


2(7 +2x-80) _0 مساحة الصورة= | الطول ) | المرض‎ 
۶2 e . )()2x + 4( = 60 
×2 + 2× - 80 = 0 ج=‎ )x + 10()» - 8( = 0 1 2x2 + 4X = 160 


8= د 0= x-8‏ او ممل 10 = د 0 = 10 +× اما 
"20 = 4 + 16 = 4 + (2)8 = 4 + ×2 الطول 8"١ ٠.‏ = العرصض. 


1 2x2 + 4X - 160 = 0 


نقرض العرض ± فيڪنن‌الطول 4 - ×2 


سار س( 7 7 RWS‏ 


Sol) 2x — 4x —- 96 = 0 
2)x7 - 2× - 48) = 0 )x))2x — 4) = 6 


2x2 - 4x = 6‏ و ے ام 
2 

= 96 - 2 بالتجربة 
2x > 4x — 96 =0‏ 0 = (6 + )(8 -+) ج 0 = 48 - 2 - 2× 
همل 6= د 0 = 6 +× او 8g‏ د x-8-=-0‏ اما 


71 = 4 - 16 = 4 - (2)8 = 4 - ×2 الطول .. "87 = العرض“ 


= (2)20 = (12 + 2)8 - ( اطول + المرض) e‏ 
السياج الذي طول 447۸ يكفي لتحويط الحقل الذي تحتاج الى 407۸ فقط 


سوس ست س ست ت س ت ست ت ت س و ت ت س ت ت ت ت E N DS TENT TY OFT a‏ 


ر ¥> کے > M/s‏ 

شنری سامر اطار لصورة طوله ضعف عرضه. عاج سامر الى تصغير الاطار / ر ا ج 

a 8 ¢ 1 
Ni e 

⁄ 

ا6 


| مقدار 2٤1‏ من طوله وعرضه لیصیح ا ا ة فما أعاد الاطار الذي اشتراه سامر 
1 


اذا كانت مساحة الصورة 40٥7٩‏ . 


اعاد طام : تقر ض العم ض X‏ والطول 2X‏ کے SNL‏ < 29 
ابعأد الصومة : امرض 2 - × والطول 2 -—¬ Sel +2 - 6x - 36 - 0 2X‏ 


N 
2)x - 3× - 18( = 0 
2)2 -3×-18( _0 مساحة الصورة= (سد) (امرض)‎ 
(x ¬- 6) + 3) = 0 | 2x7 -2x- 4x +4 = 40 
د 0 = 6 × اما‎ EEE : 2x2 - 6× + 4 = 40 
او‎ x+ 3 = 0 مەل 83 د‎ : 2x2 - 6× + 4 - 40 = 0 


o4 
27/ د ے‎ 


و" ™ 
, 3 


IE E7 
= 
ے‎ mm ڪڪ‎ 


DENZ OTS IW 


2x2 - 6× - 36 = 0 


ر 


اول : مل العارررت التالة “ليل | 


© )x - 3()x + 2( = 14 © 3y - 11y + 10 = 80 


4= pel 00 
x2 = x= 20 = 0 )(y - 7()3y + 10( = 0 
(x -5))x + 4) = 0 د 0 = 7 - ر اما‎ 7 
او 5 د 0 = 5- × ما‎ 3y + 10 = 0 جد‎ 37y = 0 


د 0 = 4 + x‏ او 


>= {4,5} 


© ملعد صا الڪلاي 


انار وح بل ان ١‏ بكر عة الإا تل بمو عة هل لامعارلة ام در ؟ 


® 4x2 + 2x = 0 , 3 ©42-33y+62 =0 ڪ,‎ 2, 
(oj 442 + 2x — 30 = 0 (o) 314 - 11y + 2y) = o 


/&(14-11y+272( _0 


2)2x2 + × - 15( = 0 


بالتجربة 0 2x +x-5‏ 
y( = 0‏ - 27()2 -7) ج 0 = 272 + 11y‏ - 14 ا 
2+ بالتجربة 
2y =7 2 =2 ¬‏ د 0 = -2y‏ 7 اما 0 = (5 - %×3()2 + ») جت 0 = 15 - × + 2×2 
2 د 0 = ر - 2 او #3 د 0= 3 +× اما 
2x 5 5 7‏ 2+ 
الجموعة المعطاة مَل مجموعة الحل للمعادلة / ,2 = 8 کے ب25 ج 5 = ×2 د 0 = 5- ×2 او 


5 
٠"‏ الجموعة المعطاة لا ثل مجبوعة امل السمادلة © 3-] = 8 


wu iis imma هھ‎ 


قالت را ان مو عة الحل لامعادلة 0 = 60 + 34x‏ - 2×2 3,15 أصرد زيا ناوا گي 


So) 2x2 - 34× + 60 = 0 
2)x - 17x + 30( = 0 


2(x2-17x+30) _ 0 
2 


بالتجربة 
)x-15()x - 2( = 0 S = {3,15 0‏ ج 0 = 30 + 17% - × 


2 د 0 = 2 - × او 15 د 0 = 15 - × اما 
2,5 = 8 .“ 
S = {2,15} 7⁄4‏ 


¢ _ ن 


ےھ 
AIEEE FP‏ © 


€ 


Soz = ×2 - 5 


/ 
2-2-35 = 0 


(x —-7)()x + 5( = 0 


F7‏ د 0 = 7 - × اما 


ي عد صا الڪلابي 


2 


الدرس [3-3] حل المعادلات التربيعية بطريقة التجربة 
Using Probe and Error to solve the Quadratic Equations‏ 


اختر الإجابة الصحيحة لكل مما يأتي: 
حل المعادلات التالية بالتحليل بالتجربة: 
y+ 10y+21=0  as={3,}  b)s={3,7} as ={-3,-7} ds={3,7}‏ 
BÎ] x -5x -36=0 a) s={7, -8; =4) c)s={4,-9}  d)s={-4,-9}‏ 
E] x-8x -48-0 a)s={4,12} b)s={4,-12} o. d) s ={-4,-12}‏ 
,ي 4y +18y+18=0 a)s={-3,3} b=, (s=33‏ 
+36z-42=0 a)s={1,7}  b)s={-1,7} c)s={-1,-7} fs=01,7)‏ 62 
E) 22-20y-292=0  as={11,1} =1} c(s={11,-1} ds={-1,-11}‏ 
5 کي ب Bztix-oe=0 sf, BDEY Ys‏ 
ما العدد الذي مربعه يزيد عليه بمقدار 42 ؟ 
a) s={7, 6} -=0,-6 c(s={-7,6}  d)s={-7,-6}‏ 
عددان حاصل ضربهما 54 › أحدهما يزيد عن الآخر بمقدار 3 . فما العددان؟ 


as={6,9} =6.) c(s={-@, 9} ds=06,- 9 


0 عددان حاصل ضربهما 48 » أحدهما يقل عن الآخر بمقدار 8 . فما العددان؟ 


a)s={8 , 6} w=02,-4 c)s={10, 4} ds ={-12 ,- 4} 


أاصبات اثالث مود 


Kk‏ کا ای الم بيعية با بع امل وإلال ار 


Z71 Of ت‎ 


اول حل المعادلات بالمربة الاهل) تيع الخطوات الالية 


a 


0 ا (عني ارامت والمتغيرات طرف والصقر بالطرف الثاني ) وجب ان تكون اشارة المد اثالث و 

NEE 2‏ | (جذر الحد الثالث)(جذر الحد الاول)2 =الحد الوط ا ا الحد الوسط للمعادلة حى بع هذه دان 
© تتح قوس مرفوع الى تربيع ونضع فيه كما موضح اماملك ٠‏ (كذر الحد آلثالت كر جذر لحد الارن) 
@ نجذر الطرفين ونجد مجموعة الحل ز {= 3S‏ . | 


اشارة الحد الو سط 


@- حل المعادلات التالية بالمرع الكامل . 
4x + 20x + 25 = 0‏ © 


mS mS mS E mS mS E 


١‏ (جذر3)(جذر2)1 - -الحد الوسلط 
20x = 5 2)2X))5)‏ 


> بجذر الطرفين‎ 
Ço) ex + 5)2 = 0 


I‏ نجذر الد الاول ونجذر 
الحد الثالث ونضرب 


| المقدار في 2 اذا کان 
الناتج هو مساوي الحد 


آ 
سے 


الوسط اذا المعادلة تمثل ارہ الہ کی تیر ع ارر س الہ کی 0 = 5(2 + )2x×‏ ۷ 
۰ ربعا كاملا وتجل بالمرچ | 0 = 5+ ZX‏ 
الكامل واذا لم يساوي ١‏ 
| الوسط اذاً المعادلة لا تمثل و 


مربعاً كاملا ونستخدم 
E |‏ ك 


E 
£ gn a5 û 
» ٤ ™ س‎ ‌ 
9 LD 


ج س س س ت ت ت س ت ت ت ت ت ت ت ت س 1 
1 و الحد الوسط | د 5 
| () 2> ر a ws‏ 


وسون امل الل بنفس ار رمه 


٠ لڪلاب‎ : 1 


© y” - 10y +25 = 0 
cC (جذر3)(جذر2)1 -الحد الوسط‎ 
Sol (y _ 5)2 - 0 10y = 2)y()5( 


بالجذر التربيعي" 
د ۰ - 5 - ر د ۷/6 = 57-ےا د سے 


1ج 


0 = - 03 (جذر3)(جذر2)1 المد الو |0 = 8 + ر4۷2 + ”ر © 
2208| وھ - Sol) (y + V8)‏ 


HE‏ = ا 


5 = )-۷8[ 


03 3y + 36 - a 0 

3y - 12/37 + 36 = 0‏ 
2 بالجذر التربيعي 2 

)N3y -6( =0 mme |)N/3y(-6( =0 

د ک ۔ س کدی = 3y - 6 = 0 < 3y‏ 


5 


. مل العاررات التالية بال بع الكامل‎ HW 


۰ a © 4x2 - 4x + 1 = 0 


3 © x + 12x + 36 = 0 © x + 16× = -64 
S = {-6} 5 = )]-8[ 


0 ]|©7- ك‎ =0 )|@y7+2/7y+7 =0 © y7 - 20y + 100 = 0 
S = 12 dS sS = )-۷7[ Ss = {10} 


م الخطوات الثالية 


© نضع المعادلة بالصورة ° ي حیث 0 +8 أي نضع الحد الطاق (الابت) بعد المساواة 
اذا کان 1 + ه نقسم المعادلة على ( عن اذا کان معامل 7 اکر من واحد نمسم طرف المعادلة على معامل ۸7 ) ے 


2 
ي ڪڪ 
8© ناخذ الجذر التربيعي للطرفين ونجد قيم > التي ثل مجموعة الحل ا ) = کوڪي 


سون كل ال ر تله التالية مسب ارات اعراه 
SS‏ 


(x — 1)2 = 1‏ ر 1 ےرل 2 


1 
| 

1 

ا×x-1=‎ +1 اج‎ x -1 =1 ¬ × 32 

1 

د 1 + کہ 2 د 1- = 1 - + ار د : 
1 

4 


E 


¬ 2 + 4- = × د 4- = 2 - بار 
S = {-2,6} “.S = {0,2}‏ 
نقسم المعادلة على 3 للتخلص من معامل 2ر ESN‏ 
1 2+( 
3 3 
1 
= چا ر 


y 2-8 


بالجذر التربيعي 4 1)2 
ا ف 


س 


3 


_ (33-3 


و 


1 

1 
a 
| 

1 


إ3 - 6 /۷- ,3 - N6‏ = 8“ | = و 


رتچ ی 
ر ® یل عد صا ۔الڪلابي ٠‏ 


کک 


© 4x” - 3X - 16 = 0 
-“/265+3 “265+3 
8 J 


@ ر‎ - 8y = 24 
$ = {2/10 + 4,210 + 4| = {1 s = 


2 J 


حل المعادلات التالية باكمال المرع وجد الناتج بالتقرب لاقرب عدد صحيح . 


2 1 اک بذ 9الى 5 = x2 - 6X‏ 
)) سامل الد اتاني) 1 طرفي المعادلة | 15۴9 = 19ر6 - (o).‏ 
Z2‏ 


9=( - ( ف 
4+ = 3 - × د 24 = 3(2 - /)x‏ 


د x3‏ × < #3 241 = × ج ۷24 = 3 - + ایا د 
د 3 + 5 = × جوا 24 = × د 24 = 3 - وارد 


@ سک _ 


S={-2,8} 


@ y(2y + 28) = 28 


2 
2y2 + 28y = 28 1. 
24 xk 4 "4 2 معامل المد اني)‎ )) 


2 
”ر‎ + 14y = 14 (5) = (7(2 - و4‎ 
y” + 14y + 49 = 14 + 49 
(y + 7(2 = 63 


63 = 7(2 + 7 
2y = 63-7 5y = 8-7 5y >1‏ 63 = 7+ اا 63 = 7+ y‏ 
(15,1-) = ک8 .. د 7 - 8- = ر د 7 - 63/- = و د 63 = 7( ارد 


ت 


اداد ال بیو 


20x + 100 = 0١‏ - 2× ای ی 
في صررمة احيوانات 


(جذر3)(جذر2)1 دالحد الوسط أ 0 — 100 ++ x2 20x‏ 
)x¬-10( =0 1‏ -—- 
(2)×()10 = >20 1 ) 


/ )x - 10(2 = 0 E E SEE 
× - 10 = 0 شو طول ضلع اة الر بعة الزرية ر 11077 =1 ج‎ 


mı E Ea _ mm‏ ت _ E] Hl Ree‏ _ ڪڪ mı‏ ق _ س 


© مدیشة بابل : ي مرينة عراقة تع عاس ررر الفرات » وكات عا صمة البابليين ايام عام حوراي | 
)1750 -1792) قبل الررد . جر فة ر س العارلة 0 = 196 + ×28 - 2 التي 
١‏ تل مامة طول ضلع اصرى الاعات الر عة الثكل. 

ر۶ 


|× - 28x + 196 = 0 (جذر3)(جذر2)1 الد الوسط أ‎ FT 
(x = 14) =0 28× = 2)+()14( ٠! نحل المعادلة بالمربع الكامل‎ 
)x - 14(2 = 0 TT 


طول ضلع المَاعة x-14 =0 ` e‏ 


_ EEE E ی‎ _ EET] 3 اک‎ mM EERE ma ag _ mm 


3 هیمتان : غ بعض عات س التان لی الئا ی وہر یو مر تفسیر عاي لزه اوااشرة ٠‏ 


اواو صراة ابیت ار اعرا الى اکر . عل العارلة 525 = ×20 + 2× رط يقة كال الر بع 
رعا تةب اي ت مر اليا الي مت ال دعر شرا صتا 


(o) + 20x = 5 ا‎ 
x” + 20x + 100 = 525 + 100 90 

)x + 10(2 = 625 د‎ / )x + 10(2 = NTE 
x +10 = +25 > lx +10 = 25 5 × = 25 - 10 > = 15 عرو الان التي جن إلى الوا طم‎ 


مل 35- = + = 10 - 25- = × < 25- = 10 + × ار د 
ر سا الڪلائي ‏ 


اداد ال بیو 


ہےطفی حم 


6 
سیر‎ 
ANE 


کک 


0 ډب 6 لبا ند6 : السامة اة لرب البانراقي صر 


. ا وک سے‎ a 
N 


mm mm mı mmm mmm mmm mı mmm mı mm mı mm mn mı mm mm mm mm mn mı mı mı mı mı mı mı mn mı mun چ د چ کے‎ 


: : .> 
سامة رة = ( اط( امض) ۲ n‏ 
±)x-8( =6‏ | نضبف 16 الى طرف المع | 16+ 126= 16+ ×8 - ± _ 

| 2 = 4(2 = ب( 


x - 4 = +142 > اا‎ x - ا د 4 + 12 = × د 12 = ي‎ ٤ 


) معامل المد اني) 
(tm) = >‏ 


ا ل ي 


| ضملا=x-8=16-8‎ =m 8 = 16 - 8 = 8m 16m = OTS 


ُ6 شڪل هښد سي : سیل يزير طوله عاس عر ضه .مقار 2-1 مر طول السطيل وعرضه ‏ 


ا بالتقریب رقرب عرر ا ازا کانت ساصته 36-7٩۶‏ . 8 
4 [ ار کے ا ا اد ا ا ا اد اد اھ ا ا اد اک کے 6 3 . xً ۳ 2x‏ 
ز ض ال ض X‏ فور ل الطوا ل 2 X+‏ . نت يف | الى طركى E TEN‏ 4 


x2 + 2x EEE — 16 E 
(x + 1(2 = 7 


(x +1) SYI7 ¥37 =|‏ 
¬> 6-1 = × د 6 = 1+ × ایا ح37 1 × 


مل ا - 6- = × د 6- ع 1 + × ار ج 


اة اليل (اضول) ( الرض). 
xx+2)= 6‏ ' 


)) معامل الحد اني) 2 


| = 


مل الماردرت التالةفي R‏ گال اربع . وهر التاع بالتقریب رقب عرر ا 1 


0 4x(X - 6) = 27 


طرف المعاالة 77 1۴16 = ۴16 ر8 - 2ر 
(yy - 4) = 7 -‏ 
EER:‏ 7= 7= 
د 4 + 4 = ر د 17 = 4 - راا د ۷17+ 42 - ر 
د 4 + 4- = ر د 17/- = 4 - رار د 


. a 
0 


رار عہں صتا۔ کي 


2 ANE 


۳ kL f 6 
ا‎ 


اننا اصد< الطاً ملت سوس العارلة 0 = 3 + ×43 - 4×2 رطررمة كال الربع وكتبت مو عة الحل لاسعاداة بالكل ارري 
,ا = 5 اتف زیا سوسس و که . 
2 ا o‏ = 3 + +403 - 0)42( 
E 9)‏ 


4 ' 4 
3 


x2 - / 3x += 1 OA I 
POZA YS 
ee (5 3) (E) 
×2 - 3x + 
2 
ع(‎ ( =0 s = ê, 
x--0 ¬2 | 


حں عدي قل ان ”وع مل لامعارلة 0 = 4 + 4y‏ - 2ر کتوي یں ”تین مسا ویتیں ہال رار اھ رشا سالبة واررغرى مو جبة ؟ و ى ذلك 


(o) - 4y +4 =0 A » | 


(جذر3)(جذر2)1 =الحد الوسط 0 - 22 _ (y‏ 
4y = 2)7()2(‏ 


 )/ - 2(2 = 0 ا‎ 


م العارلة گي مو جبة فع 2ال < 0 = 2 - ر 


—- 2 +z = 0 س‎ RE 
Ç&) 


سون كل العادلة بال بع الال رما حقو تر وطة وغير ر زكور في السؤال نوع طر رة الحل 


REC AA ND INA 
5 ٩ ۰ 5 N ك‎ ûj 
ف‎ , 


الدرس [3-4] حل المعادلات التربيعية بإكمال المربع 
Using Completing the Square to solve the Quadratic Equations‏ 


اختر الإجابة الصحيحة لكل مما يأتي: 
حل المعادلات التالية بالمربع الكامل: 


«+ “+9=0 a) x = 6 x= e) x = 4 d) x =3 
E) 42 -20z+25=0 (ط =2 (ھ‎ z= ےہ‎ 5 (2= 
1 [ 

رر لرن لاګدررم ادلي 0= بال 
E) ¥-2.3y+3=0 ay = -3 Dy =3 y3 = 3‏ 


حل المعادلات التالية بإكمال المربع: 
BJ x#-12x=13  as=(13,1} s=03,-1 c(s={-13,1} d)s={-13,-1}‏ 
B 4-32y =7 as) vs. os) -g,‏ 


11 1 1 f 7 اخ‎ -11 1 
E 16z -40z-11=0 as-( bs= CE, e-1, FY 


,يط , اي2 
1 .5 آ8 2 
اجه , لكاي 
a) s =3 +5 ,3- 5; 6(8 = N5 3,3 5‏ 
d)s= {N5 +3, 5 -3;‏ ;5 3-, 5 = 
حل المعادلات التالية بإكمال المربع»ء وجد الناتج بالتقريب لأقرب عدد صحيح: 


= 8 as <{9,1} f x<{9, -1¢ c)s Z{-9 ,1} Qs Z2{-9,-1} 


حل المعادلان باستكام القانون العام( الرسنود) 


مٽڪونه من ثلاث حد ود طر تق عدة (ا ربع الڪامل و النجربه و اڪمال المربم) . وڪن هناك معادلا ت ڪن حلها ذه الطرف وخاصة 


تعلمنا 2 الدمروس السام ةكيفية حل معاد كت من الدمجه الانية 


المقأدسالنابحة من( حليل الفرفاو جموع مڪعبين | الو س الكبر) سوف ححلها دطربقّة الد ستو ¥ يجاد ا جذ وم ال حمَيفية هذ هال معادكت الريعية . 


. - سوف سبع امخطوات التالية . 


۳ 


@ نضمالمعادلة SL‏ ای صف الطرف الثاني تحوبل جميع امحد ود الطرف اول * 
@ نتب قم المعاملاتحيث ك معامل × » طا معامل × ١ ٠‏ الحد المطلق (امحد الثالث) . ڪل معامل مع اشام تة. 

=(b)+ |(b)2- 4(a)(e) 
= نعوض قيم المعاملات القانون التالي( قانون الدستور) حيث0 + ي ا‎ © 


2(a) 
ثم نضع قيم امحل ي2 مجموعةا محل [ )= ؟.‎ 


1 
اال )جد محموعة امحل للمعادت التالية ماستخدام طربقة المانون العام (الدستوم) . 


0 x7 -3x-5 = 0 


0 سمتخرجالمعاملات اس ی ر بالمانون pag‏ ا (6o1) a‏ 


ڪتب انون J-O‏ 3 _ 


sae 
2 د2‎ / (-3)2- 4(1)C-5) _ +3 9+0 
( 2)1( 5 2 
3+ 29 
کے جز العلامات‎ 
ع = و 2 32 = ب‎ 
2 3- 29 2 2 
2 


زر عر طا الڪلابي 


=) =—(b) + /(b)* —- 4(«a)(c) 


~~ 2a) 
_ -)5(± /)5(2- 4)1()-1( _ -5± 25+4 -  -5± 9 
ا کک (2)1 کک‎ 2 
-5 + ۷/29 نجزءالعلامات‎ -5 + /29 -5 - 9 
کے ت‎ 8 a. ! ڪن اخر | ال29 من حت الجحذ‎ ۷ 
— د ت ت ت ت ت ت ج ج ی ت ج س س س کس کس کس کس کس کس کے کس س کے کس کس کس کس س کس کس کس کس کس کس کس کس کس کس کس کس کس کس کس کے کے کس کے کس کس کس کس س س س‎ > @ 


نصق المعادلة ثم نستخر حالمعاملات ونعوضهاً بالقانون | القحويل تقلت اک شامة 


_ (±+ (b)Z —- 4(a)(c) 


2(a) 
_ =)-9( +± ل‎ )-9(2 - 4)3()2) +9 + /81- 24 9± 7 
0 23) GG 0 
. „_ 9+ 57 9- 7 
ا‎ 
س س س سے س س س س س کی کس کے کی کے کی کی کی کی کی کی کی کی کی کی کی کی کی کی کے کی کی کی کی کے کی کے کے کس کس کس کس کس س س کی کس کے کے کس کے کس کے کے کے کس س س س‎ @ 
(4y* + 8y — 6 = 0) + 2 => [ZEAE ا‎ 
7 2 7E 2 هتا درکن خياد‎ 
ا و و‎ 
—(b) + /(b)* —- 4(a)(c) 1 
SS ۷/40 = 0 
_ - (4+ 2-4 2(3) _ -4+ 16+24 _ -4+/40_ -4+2/10 2)24 /10( _ -2 0 
کک (2)2 کک‎ 4 A 4 ا 24 کک‎ 2 
١ 
_ -2± 0 ا2 ےم و اس‎ 
ت 2 کڪ‎ ——— = E و‎ = 2 2 


a a 


I 


1 


¢ 
5 - all مڪ‎ . 


0 


ر5 = 3 - ر2 0 
نصفم ا معادلة ثم رتب الحدود ونستخرحالعوامل 


Soll 2y2 - 3 + 5y = 0 جن‎ 

— | aS EES ES 
1 
1 


ّ 

© 
1 
٣ل‎ 


_ =(b) + ¥(Db)* — 4(a)(c) کح ا‎ 

2(a) 

_ -)5(± (5(2 - 4)2()-3( _ 5± 25+ 24 -5 +± 49 5+7 

4 ° 4 (2)2 
[3- ,ئ = 5 | ا = ر 

® س ت ت O‏ 

© 2y - 2 = -0 

4 yn EELS 
Sol 2y2 - 2 + 10y = 0 ج‎ 2y + 10y - 2 = 0 ک‎ 


(2y? + 10y - 2 = 0) + 2 > ESYETED 


9 0 


EDETOETOG 


ك المعادلةعلى 2 نه عامل مشترك ے2 جمیع الحد ود 


))2 
29 + 5- 4 +25 +5- 4)1 - 5(2( ±(5)= _ 
2 )7779 ل20 ا 
9 - 5- 29/ + 5- نجزءالعلامات ‏ ۷/29 ±+5- 
1 2 2 = و ج 2 کے 
® س س ت ت =0 


@ 4x2 -12x +9 = 0 


EDETOETOG 


2(a) 
_ (12+ (12 O) _ +12 = 1 _ 
2(4) 8 


N “o-8 


- r 


ANE 


> - a ا‎ 1 


© 3x2 - 6)2x + 1( = 0 


ندخل خامجالقوس على داخله. اتب لالإشامرة السالبة 


Sol 3x - 6)2x + 1( = 0 => 3× - 12× - 6 = 0 
(342 - 12x ¬ 6 = 0( + 3 >R =O 


„ _ (± *(ط)/‎ - 4)) 
2)) 
- 4+ / 2-427 +168 4+ 4 4 
x = CDE O 4C2) _ +4 16+8 _ 42# _ 482۷6 _ 22+6 2 6 
2(1) 2 2 2 4 
× = 2 + ے حت مل‎ 2۳۷6 = )2+ ۷6,2 - ۷8[ 


© 2x2 - 8)3 + 2( = 0 


> ISS ر‎ 
Sol) 2x2 - 83x + 2) = 0¬ 22 - 24-16 = 052 12-80 


„ (± ۷) - 4)) ( 


2a) 
-(-12) + (12) - 4(1)(-8) _ +12 + (144 + 32 12+ ¥176 _ 1241 
E E E E 
× 262۷12 _ 6 + 1 
x 2 ê ڪڪ‎ 5 = {6 +2 ۷11,6 - 2/11} 


© x - 7× ¬- 14 = 0 0y + 3y - 9 = 0 
7+ 1/105 7-105 ا5 3= 3 ف‎ 
2 J 2 2 4 2 
0× - 3× - 7 = 0 05 z + 6z =9 


6 3-3- ۷/6 3+3- 7 3 1037 
5 5 7 د 7 


i 


ج - 


تعلمنا سر2 اممحرء اول من هذه الدم رس كيفية حل المعادلة القانون العام 


(الدستوم) لإجاد امجذوم الحميقية للمعادلة . ولان سوف طرق الى مين المعادلة التريعية الذى تون الصومة0 = »> + ×ط ±+ × والذىعطى 
التانونالتالى ()(4)4 - (ا) =8الىیر وان نوع جذمري المعادلة تعن حسب نوات ا معي وڪم بلي . ( معنى جذوم المعادلة): هي قب 2 


اج اقرا اميد ()()4 - (ط) =۸ توغ جذري العادلة 
@ عرد ڪون موجب وع (عدد تربیعی) ® للمعادلة جذ ران حقیقیان ۸ وسبیان Q‏ (عدد ڪسري) 


© عدد ڪون موجب ولیس مرم (عدد ليس تريعيا) | @ للمعادلة جذ ران حقیقیان ۸ غ نسبیان (جذوم) 


© اتج المعدام ال مين ساوي صضس © للمعادلة جذ مان حعیمیان متساوبان (جذم حميمی واحد وساو 
1 @ ناتج المقدام ا مین عدد سالب @ جذ مان غم حقیقیان (لیس للمعادلة حل ے2 ۸)(مموعة ا محل ے ۴ = 0) 


_ 


/ 


9 جدجذوم المعادلة او ؟ ثم جد مموعة امحل اذا ڪان مڪ ا . 


0 2x7 +3x-2 =0 EEE 
< رع م العامررت‎ © 


© نعوض العاہ رات فی انون Sol)‏ 
المي لعر فة نوع مزري العارلة A= (b)* — 4(a)((c)‏ 
© ازا کات العارلة را حل ا 


A= )3(” - 4)2()-2( = 9 + 16 = 75 ى‎ 


a: / (b) — 4(a)(c) 


2(a) 
_ =)3( ± (3(2 - 4)2()-2() -3+ 9+ 16 -3+ 25) 
2D A AÛ 


2 ,-— کڪ س 
a.‏ 
TT‏ 


ريلد عہں صا الڪلابي 


A= (b) — 4(a)(c) 
A= )3(” - 4)2()-5( = 9 + 40 = 49 ڪڪ‎ 


E DERIOEEOIG 


2()a) 


„ _ ± 8 - 42057 _ 3 


2)2( 


ع 


2 |52 | 

y2 - 4y - 9 = 0 | ٤ 26 ۰ ۱‏ 3 
هنا ا جذ ڪن يله 13 | 13 | 
ا |9- [c=‏ | 4- = ض(|So1)(a=1‏ 
2/13 = 52 


A= (b)” - 4(a)() e 
A= (-4)* - 4)1()-9( = 16 + 36 = 52 


°0 0 maa 


 - ©‏ 7( ±( _ ر 


2(a) 


__ -)-4(± /)-42- 4)1()-9( _ +4+ 16+36 _ 452 4+213 _ 2)2+±/13( 
y 2)1) 2 ۰ 2 2 E 


جز الفلامات 


ووی $ .يعد صاءاڪلابي ‏ 


۴ 
£ 
۵ 


1 1 
0 
9 
ا 
1 
گے ا 
س 


0 z2 + 8z = -6 
Sol z2 + 8z +16 = 0 


A= (b)“ — 4(a)(c) 
A= (8) - 41)16) = = 64 - 64 = 8 


_ —(b) + /(b) —- 4(a)(c) 


2(a) 


_ =(8( ± (8)2 - 4(1((16( 
2)1( 


7Z = 4 E {1-4} ت ڪچ‎ 


او رة ية“ عدم ڪون المقدام ا مميز ساويصفر قط .فز المعادله جحذم حقیقی واحد وساوي ص z=‏ 
2 (2)1 ))2 
نلاحظ ان الناتج متساوي ا تستخدم فمط اذاڪان المقدا مال مین ساوی صصس 


6 2ر‎ - 14y + 49 0 


(a= 6=‏ )60 
A= (b)” — 4(a)()‏ 
A= )-14(* - 4)1()49( = 196 - 196 =‏ 
م وسوف غحلها بالدستو . نفس المعاملات اعلا 


_ =) ± (bP) - 4(a)(c) _-(b) + N0 
2)) ` 2)@( 
-(b) -(-14 +14 _ 
2)) 2(1) 2 7 


۳ انه ناتج المعدام المميز 


@ SSSR gS aaa 


y= 


0 3x - 7x + 6 = 0 


A= (b)“ — 4(a)(c) 
A= )-7( - 4)3()6( = 49 - 72 = 23 


EET 


اداد ال بو 


a 


ا 


@ 2x -5x<+7 =0 


I= (b)* —- 4(a)(c) 
A= )-5(2 - 4)2()7( = 25 - 56 = -1 


ص 
با انه ناتم المقدا ب ا آذن . لیس للمعادلةحل بے ۴ | ۷ا وجد حل 0 = ۶ Es‏ 


© 2x + 8x + 8 = 0 
5 = )-2[ 


ا 
6x2 - 2x + 10 = 0 © 4z -32+7 =0‏ 

S =0 S =0 

سوال تى تون الماررة ليس لا علقي ”مو عة الرعرار اة ۸ ؟ جواب ‏ بعر تین قانوں لمر ويون النا ج عد ساب 


تال )جاده م = 28 + 62 - 22 لیس ماحل R2‏ ؟ 
OES EI E)‏ 


A= (b)” - 4(a)(c) VV 3 
A= )-6(” - 4)1()28( و‎ 
A= 36-112 

ما انه ناتج المعدا ابد ا . اذن .ليس للمعادلة حل 2 A— EEE R‏ 


"0 Rدالري‎ 7 9 Ao تال نن لا‎ 
Sol) =1٥( 
= (b)* - 4(a)(c) SK. 


A= )=-3( - 4)2()10( 
A= 9 —- 80 


A= 71 ۸ 2 اذن .ليس للمعادلة حل‎ . REET 


E TT TT ۸۹ N -e 


w۷ |‏ بان الاك 0= Zz -6z+18‏ لس ماحل R2‏ ؟ 


` SEDE Is 


ا 


سوال تی یکون لاصعادلة جز ریں متا ویس ؟ واب )يلون لصعادلة جد ہیں متا وییںن عر ہا یگوت بای امير يراوي صفر 


ر قيمةالثانت )ا الق نجعل جذمري المعادلة 40 K0‏ 2 منساوین 5 ثم قق منااجاة؟ 
نات المي ساوي صف Sol)‏ 
4(a))c) = 0 O‏ - 
شالمامات تان نينر إشا مساقتي عد نرو رع علا - 

و ل الحد المطلق الى الطرف الثاني مع قران 2 


ڪون للمعادلة جذ مر بين مٽساوين عند ما ر کک 


(k + 1) 16 = 


(+ 1) = 16 س‎ EF DF = «NC 
k +1 = +4 > k = ERI _ 


اوی تاره ف ادد ای ردت رس یا 3 


4 


عند اجذر و 


ر %3 E f‏ 8 مع راضل القوس 5 
د0 = 2- ۽ =m‏ 0 = ۔(2 e‏ = ر7 2 جکmmımek‏ 0 = 4 + ×1 + 3) - 2× 
- 


= = 
e 


LL mm mS mS mG mS E mS E mM E mı E mı n r77 
و‎ 4 3 a۶ 


مزر الط ر فیں 
د 0 = 2+ ج 
سون تر با حل صب هزه الغوات 


ww r. 


.س 


6 1 


IR نرتب الحدود‎ ess EE, 


A= د0‎ 0 - 4)۾a))c(‎ = 0 


(k ¬ 5)2 = 4 
E ans 


کول ال الل مزر الطر نین 

(k - 5(2 = 400 =m جد 400/ =*(5 - )ل‎ ) - 5 = +20 am k= 
f Leememn ee 

-20+ 5= -5 


EZET EGET MLA k= 1S, k= 25 یی موقب‎ 
مع راضل القوس‎ 
4y — (25 -5(y + 25 = 0) 2و4 جک‎ — 20y + 25 = کر‎ 2y - 5(2 = د50 ن‎ 


20+ = (20-)- = (5 - 15-)- ما5 = 


راضل القر 
د ۰ - :+ رد خ0 = 5(2 + رم کک 0 = 25 + 4y — (- ISS EI — 0 + 20y‏ 


ا ب % 


E ما قيمة ثبت للج‎ a 


ت 


ڪون للمعادلة جذ مين مٽساوين عند ما ڪون اتج ا مين ساوي ص 
)b( - 4)a()c( = 0‏ د 0 A=‏ 


(k + 4)2 - 4(1()9( = 0 


4ê 


TW NT 


كول ال الطلس 
)k+ 4(2 = 6‏ کک 0 = 2922(6 م( 


کول ال الطاس 
(kK + 4)*= (36 > k + 4 = +6 >‏ کے مو ر م 
k= { +6 - 4 =2‏ 
0- = 4 -6- 


ما٠‏ میں غر مطالوں فی السؤال 


5 


اتان الق نحعل جذمري المعادلة 2 † )k‏ = 81 + 2۶ متساوین ؟ ثم حقق من أكاجاة ؟ 


E 


4 رنب امحدود 


Sol) z2 + 81 - (+ 9)2 = 0 = EEDA 2‏ 
ڪون للمعادلة جذ مين متساودین عندما ڪون ناتج ا مين سماوي صف 
A= 0 < )b( - 4)a()c( = 0‏ 

ED 


1 کول ال الل‎ 
(k + 9)” - 4(1)(81) = 0 )k + 9)” - 324 = 0 = (k + 9)” = 4 


كول ال الطلس 
-. جmmı==‏ 18+ = 9 + )د 324/ =2 )9 + (Kk‏ 324 = 9(2 + ج 


ESEN ا‎ 
8 eme اا‎ ۳ 


ay AED AETEO ieYilslall dt Kk =2, k= عض تبر ك‎ ۷ 


راضل القوہ 
مع را س 


z2 - )9 + 9(z + 81 = 0 


z-9 = 0¬ 729‏ کک م ے رو ی کے 0 = 81 +182 - z2‏ 


== 27 +9( = -)-18( = +8 


راخل القرہ 
9- = 7د+0 18z + 81 = 0o C0 arg‏ + 2 ي = 81 + z2 —- (-27 + 9(z‏ 


cw 


© را تة الات ٣»‏ الي بعل دري المارلة 71١3610 ٠‏ 2 21)0۴[ تا وییں ؟ م كق س ار ہاب ؟ ١‏ 10,14 = ۸ 
© را تة التابت »۲ التي بعل دري العادلة 6(7 )1721۴36 متا ویس ؟ م قو سن ار ماب ؟ 30,2181 = ۸ 

© را رة اعابت »۴ الي تبجعل مز ري العادلة 4(2 )221۴1162 متا ویس ؟ م قق س ار ماب ؟ 4,121 = ) 

© را عة التاب »۲ التي بجعل دري العادلة ٠‏ 0[ 671۳191 21)1۴[ مت ایس ؟ م قو س ار ماب ؟ 8,220 = ) 
6 ا تة الات »۲ التي بعل ري العادلة ‏ 6719110 21)10[ مت ایی ؟ م قو س ار ماب ؟ 0,121 = ) 


عن رما ر يزكر في السؤال طر ةة حل العاردات س الرر جة الثائية زات الات هرود بالعيفة التالية. 0 = > + ×ط + 2× 
رازا تفعل ؟ نطبو وإنون المي فازا كات الوا تج كهاررتي. 

© ناج ايز عرد موم وبع فالعارلة حل . ر ية 0 

© اج ايز عرد موب وليس مر بع فالعادلة كل . رط ية القانوت العام ( الرستور ). وگن ان کل بال رسٹور 
© ناتج اميد يساوي صف فالعادلة حل . رة ال بع الهامل . 

ناج اميد يساوي عرد سالب فالعادلة . رر N‏ وجل في م ملة الارس اعراري بالأعراد العقرية. 


رر ووی 61 Cot‏ ! @ س ر ير طااءالڪابي 


كول ال لالس 2 
0= 121-28 + غ بس28 = )12 + 2 پس 5 +| 140 = (Sol) [5t2 + 60ft‏ 


C= -28 | ٠ 
— سون کل العارلۃ ہاارستو ر رزہ الوض وع یں اا رست ور‎ 
= -(b)+ / (b)2¬- 4(a)(c) ت‎ 5 
2(a) 
_ =)12( ± /)12(2 - 4)1()-28( 
2)1( 
_ -12 +± /144 + 112 -12+ /256 -12 ± 16 
2 23 2 
-12+16 _ 4 _ و‎ 
_ 12+16 م‎ ESE 
CEME FE hr = 2 ازن الز ص هو اة‎ 
2 8 


سون حل العادلة با جربة . رون نائج المي يساوي عرد موجب ومر بع )صب الل رظة السابقة 
ابه 
)t + 14) - 2( = 0‏ جن )0 = 28 - )12 + t2‏ 
ل 14- = ]د0 = 14+ ار 2 =٤د‏ 0= 1-2 ای 


_ (b+ (BY = A 


2(a) 
_ =)-30( ± /)-30(2 - 4)1()225() +30 ± /900 - 00 
eT 2 
_30+ ¥0 _30_ 
105 = .انك 105 = 15 - 120 کون من كلفة البرلة‎ Dmg 


ر 


ووی عد ا 


0 ممر ون وية: اير ر صف ك عاى ماي مر رة منرل الراك . طول الحريمَة 71 وع ضرا 57۸ سامة الر صف 5n‏ 
| جر عرض ار الطلوب ر صفة بالسيرامياك ؟ 


1 
. 
1 
m ml 


نض ان عرض ار هو بد فيكون سامة الرء اررن س ار ب7 وساهة الجرء اتراي بر5 
وسصاحة زار رة ار x2‏ و حع هتي الرصف 5 ..... فتكون العارلة 
x2 + 7x + 5% = 45‏ 


ر × ص المعادلة ءكارا رطب َة الر سور 
0C‏ 
a = 4))‏ ± )(= _ 


2(a) 
_ -)12( +± (12 - 41-45) -12 + 144+ 180 -12 + 4 E 
TAD Ta FT 


ازن عرض الم یون 37 = × 


:اور ؟ مم جر ”وة الل ازا كان ما ؟ 
TEI‏ ت 
Sol 3 7 2 = | 3‏ 
4-=) [2-=ط) 1= 
)b( - 4©)‏ =4 ! 

A= )-2( - 4)1()-14( = 4 + 56 


ما ونائ اقرا ا 


A= (b)* —- 4(a)(c) 


) = 40 + 64 = (10-)(4)1 - ”(8) =4 ¦ 
ما اناج القدار امير از 


لامعادلة مذ ران مبان غير نسان. أي را BLL‏ ¡ لامعادلة مز ران صقان غر نان أي را عل فی ۴ وسوفن کارا ہالرستور 
—(b) + ((b)* — 4(a)(c)‏ 
2(a) 2(a)‏ 
J (-2)*- 41)60) _ +24 6 56‏ +)2-- 0 +64( ±+8- _ )10-()4(1 -8)2( / +)8(- 
I AD 2 2(1)‏ 
)1+18( _ 25 ¥60 +2_ (26/ ±+ 2-4 8+2/26- 104 +8- 


2 2 5'2 


DD 
E= =- .. S5 = {1 + 15,1 - ۷/15} 


—(b) + /(b) —- 4(a)(c) 


1 
1 
1 
1 
1 
1 
1 
1 
1 
1 
1 
1 
1 
ل 
1 
1 
1 
1 
1 
1 
1 
1 
1 
1 
1 
1 


E CL { E 
ت‎ Nl a4 0 


: ANE 


2×2 - 3× - 9 = 0 
A= (b)* — 4(a)(c) 
A= N e 814 


مااع قارا و 
0 
2x2 -3%-9 =0 0 - 0‏ 


زوا سعر هو في حرير نوع زور العادلة میت قال انرا در کل في ۸ 3 = × د 0 = x 3٩3‏ ای 

کے کے ر ا لر پا عانم رکرعة الدب اج 3 
amr sS msm is1:‏ 

ا 


فض مكيف ا لاعت و ةكتابة مذ ري العارلة ؟ 


کے = ×05 = 2+3 او 


Zz - 8z + 16 = 0 


A= )bط(‎ - ج (ء)()4‎ A= )-8(” - 4)1()16( = 64 - 64 = 0 


. اذن للمعادلة جذ حميمي واحد وساوي( ا 5 . سون یرم وره القانون رساد البرر برون كليل العارلة 


س ا ی ر ا کا ت یک ن سک د س د س ا س ا س د ا س د س ر س اک 


CASA =‏ -_ 
| ازك و ہنا جذر العارلة روت كلا ) 2 )2(1 2a)‏ ` 


(ابعا لكق ٠‏ نوع مذري العادلة >20 = 100 + 2× با ستعوال القرار امير بوت ما ؟ 
0= 100 † 20% - £2 د0 = 20x‏ - 100 + × ج ×20 = 100 + x2‏ 


A= (b)* — 4(a)(c) 
A= )-20(7 - 4)1()10( = 400 - 400 = 0 


-(b) 
(2) a) 


ما نهناچ القدامر لمر صقم "ا3ر 
اداد ال بیو 


الدرس [3-5] حل المعادلات بالقانون العام 
Using General Law to solve the equations‏ 


اختر الإجابة الصحيحة لكل مما يأتي: 
مجموعة الحل للمعادلات التالية باستعمال القانون العام: 

E x -3<-4-0 a)s={4, 1} s={4,-1}  c)s={-4,1}  d)s={-4-1} 
ر5لاك3, لفق ورم ل3 ,اننم 0ر5‎ 
لود فلق ى كلد قوري‎ 

E) 2x -8sx=-3 hh - 8 , 4-10, 10خ = )م‎ , 4+10, 


رکید ,نق رکا ,کین ون 
KÎ] 3#-62x+1)=0 as=2+.N3 ,2-.N3} ê¬= +08 3-0‏ 
d)s= {6+6 ,6-.N6}‏ )2-6, 02+16=- 
حذد جذور المعادلة باستعمال المميز؛ 
Bb] *-6<-7=0‏ 
جذران حقيقیان نسبيان ط) جدران حقیقیان غير نسبیین 
) جذران حقيقيان متساويان () 1) جذران غير حقيقيين (مجموعة الحل في ۸ = ه) 
E 2 -3y-8=0‏ 
) جذران حقيقيان نسبيان جذران حقيقیان غير نسبيين 
) جذران حقیقیان متساویان Gg)‏ ل) جذران غير حقيقيين (مجموعة الحل في ۸ = 2) 
E] s«*-8x+2=0‏ 
کي جذران حقیقیان متساویان gg)‏ جذران حقیقیان غير نسبیین 
جذر حقيقي واحد )کج 4) جذران غير حقيقيين (مجمو عة الحل في ۸ = 2) 
ما قيمة الثابت k‏ التي تجعل جذري المعادلة 0 = 16 + ر(10 + )) - ر متساويين؟ 
a k=2 ,-18 k =-2 ,-18 d)k=6 , 18 dj k=-6 ,-18‏ 


1 : 
اوو ر عمد صفاء أ 


الررس 


(6- مل العارررت المرة س ال هة التانية 


رفت سا يه الفصل الثاني الد رس 6 على كيفية تبسيط اقادم امبر السسية( اة وذلك ضر ب البسط والمعام 


L. (. M-‏ (المضاعف المشتركااصغر) للمقام واليوم سوف نستخدم هذه الطرمّة ب حل معا دات كسم بة( اقرف ين المعادلة 
والمقادس ا حبرب هو وجود علامة المساوات 2 المعادلة) الق ڪون ك مقامها متغس وذلك التخلص من المقام . ثم خحلها باحدى الطرن الذي 
AE‏ اا (النحر بة؛الدستوم لرن اتان 


اا ر ئ دما ہیں سنا السو او و تبقی ES‏ ال المائية زا ت ترات مد ور بالعيغة التالنة. 0 = ‌ + ×ط + ax2‏ 
ازا تمل ؟ نطبو انون الميز فازا كانت النواتج كاروتي. 

© باج اليد عرد رجب ومر بع فالعارلة حل . س َة Mn. a‏ 

© اتج اليد عرد موب وليس مر بع فالعارلة حل . رر يقة القائوت العام (الرستور). | ص ان حل پالرستور 

| 6 امیر يساوي صف فالعادلة حل . رر يقة ال بع الكامل . 


َ 
رتا ) جد جمرعة امل ادلات التالية ثم شقن صحة اتل ؟ 


6o (35 + 45 SS? (= 8) 


15+2 +X —-2 = 2X 

15x ME - 2= 

15x -×X-2 =0 

کلل العادلة ا 7 ران ناج امار ا م1 2 وكڭوعرر رجب ور 


15%2 - × - 2 = 0 < )5 - 2)3 + 1( = 0 


5+ 
= ج2 = ×5 05 = 5-2 اما 


1-— ج 
e.‏ < 1- = ×3 د 0 چ 1+ ×3 او 


وارون سون قو مس النواج 


| a 8 


ا 


ا 
١‏ ت ET‏ 
09 اعوص فيم ء xX 2, x‏ س2 العادلة ا صاية| wê‏ 2 
I e‏ ی ewat‏ 
X > [‏ = 7 کر ر X e‏ 
ıl " 1‏ یرہ رے 
"I. -1 1 - -7‏ 8- 2-10 
1 5 5- 37-2 )1- 2-9 2 
3ر 3 a‏ و ا 915 5 ئ 
j 6 26 i 5)3 31) 3 -1 7-1‏ +) ° 
: 5 5 
ر -- 2 5 41 7 ll‏ ع 4_624 رو8 رر 
E a E = E7 AE ar) 3 3 4 3 `‏ و = 
I. ¥ |‏ 
عد النحقيق من اليم اذا انت نواتج الطرف اول متسأوبة مع نواتح طرف الانی قور كتا نة حموعة امحل | : S = ٤‏ 
ھ—ے س :. س ن ا ا OI i‏ : 1 1 
E e E E‏ 12 = -- @ 


Xx Z2 5 2x2‏ و 
ضري طريفالماد +2 = M‏ .€ .1 ( 2 = ى + 2x)‏ 
SS RR e O‏ 


0 = 3 - 2£ + 2 جن 3 = 2× + ×2 
محلل المعادلة بالتجرب ةن ناتج المقدام الممين ساوي 6 وهو عدد موجب ومع 


با رة 
ھر — x+3 =0 5 CBP EX‏ ا 0>5 = 1 - )3+ x‏ جد 0ص = 3 - x2 + 2x‏ 


6 11 1 ¦ 
1 1 
_- 1 
سے — ڪڪ 
J Fa‏ 
: ص 
EX‏ 1 
E 7‏ “ےر 
ا ٌٍ 
صي صر 
ا 
کڪ mH‏ ر ر ر a> mE mm Em‏ 
ص صر 
ی 
ار ی 
ا 
ا ا 
ےر 
2 
عر کے 
و 


: a 
127 4-32 49) 36 ج‎ 


بعد التحقيق من القيم اذا كانت نوات الطرف اول متساوبة مع نواتج الطرف الثاني تقوم كتاة مجموعة امحل [1 ,3-) = ؟ک 


اداد ال بو 


Gol 4) + 1) = 30( 


کول ارف اررول الى ارف انی »_ f‏ 
تحال المعادلة بالنجرب ةن ناتم المقدا س الممین سماوي 64 ووعد وچپ ومر 
2= 7¬ 0 = 2 - راو 3y + 2 = Mm‏ اماد 0 = (2- _(2 + 3y‏ 0 = 4 - ر4 - 2ر3 


9 3y F2)*_ 9)27 
2 7بد ا .ے.‎ 307% 
2 2 e 


رر قر 4:۴ 
0= 2-3 + رگ 3 = ر2 + 2ر کک 3 = (2 + ر ج (2 + )9 = 2(2 + )ر3 6o)‏ 
تحال ال معادلة بالتجرب ةن ناتج المعدا س الممین سماوي 16 وھهوعرد مو حب و رح 
د“ 1 <y‏ 0= 1- راو y2 + 2y - 3 < 0 Ny 3 ho.‏ 


9 
و ك المعادلة صلی و r22 7 a‏ 


> ر)yر‎ + 2( = 3 


9 9 26 
1 س(‎ eg 


ل 
7s - ١‏ 
Ê /  _ 33( ° ⁄/‏ اد , 
1Z 1+2 1Z 3+2‏ 


عد التحقيق من اليم اذا كانت نوات الطرف | ول متسأوبة مع نوات الطرف الثاني مور كتاىة مجحموعة امحل [3- ,1 = © 


۱ 
5: 5 
3 


اداد ال بیو 


9X—1 


X- XxX—-5 
Sol X2 )x - 5( = )x - 5()9× - 14( ج‎ ×2 = 9× - 14  mumıevج‎ 


محلل المعادلة بالتجربة ن ناتج المقدام الممين ساوي 5 وهوعدد موجب و مرم 


×2 -9x +14 =0 )-7()x-2( =0 5 اا‎ x-7 =0 >7 8 د 0 = 2- ار‎ 2 ( 


9x—-14 x E 
= E وض کہ 2= xوX=7 سي المعاداة لاص‎ a 


_ 22 8 4 _ 1 


° 


ڪڪ کک در ن د 3Y 6 1 O‏ 


4 1Zy 4 


| 
© 


م- 1 3_2 
: ا ےه 
۽ نقر یرد الماد 1 (E) - 4 (f) + 4») ($ = o‏ )4 


لإئ الرور 
0= 7-2 37ض 0= 3y -2+y‏ 
محلل المعادلة التجرب ةن ناتج المقدام المميز سىاوی 5 وهو عدد موجب و سرع 
$ 
3y -2= 0 ¬+‏ ر & 21 > 0 = 1 y+‏ اا د 0 = (2 - 1()3y‏ + ر ج 0 = 3y2 + y-2‏ 


N‏ = ر و1 = ر ا المعادلةالاصلية 0 = ج 


12y 4 | 
y = 1 عدار .ا عا‎ 
3)-1( 6 1 -3 6 1 1 2 
` _ a 1 S3 6 2 2 1 
11 4 CD 4 4 124 8 _ N. 
ı1 4 4ıy(2) 4 4 8 4 
_ 9+6+3 -9+9 0 E ۴ 7۶. AE) | 
ا‎ 27 7 127 127 2 j)1 4-6+2 6-6 0 / : 
Sis ds SS o E oS SS > کے - کک 2چ ج‎ Sa E aS E = طر‎ ١ 
E E E EE 


1, >| ج الطرف الول متساوية عع نونج طرف الاني تقوم ڪتابة مجحموعة امحل‎ E E NETE 


رر روو © يي مانا ڪلاي د 


S01 )6 y2 22ر6 + چ‎ = )67 (2 


کول ارف الانی 
نت ر - درد 
تحال ال معادلة بالدستوم ان ناتج المقدام الممين سساوي 24 وهوعدد موجب لیس رع 
و تخ رح المعاملات ثم نعوضها لفاون ا 
=(b) + (Db) - 4(a)(c©) -(-6) + (=6) - 4(3)(1) _ 6+ 36-12 6+ 24_66 + 26‏ _ 
6T‏ ا ڪڪ ج تڪ ڪڪ 


2a) 2)3( کک‎ 6 ` 6 


r‏ ا 
E O EY‏ ر سيا معادلةااصلية ر = ر ٣‏ 7رچ 


[ 1 ک&_ _ 1 1 7ار 1 1ر _ 1 1ر 1 
N6) 2 «(9+ 66+6) 2 415+ 66) 2 30+126 2 310+46) 2‏ +3( ` 
| عه 2 ا ۶ 9ک ٠‏ کپ 
: ا _ 46+2 - 10 1 46 1_100 46 -10_ 1„ 46 - 10 _ 1 10-46« 1 
[ 4 2 4 2 100-96 2 )4۷6( - )10( 2 6 -10 46 +10 ` 
_ )6 43 _ 
7 
کک (¥6 33 _ (¥6 3)3 _ 16 3„ 3 __ 1ر 
9-6 )6 -(3) 3-6 3+6 3+6 ” 
3 
= « 
٠ 3 1‏ 1 1 1 1 1 2 1 
NO # O 126 2 10 6) 2‏ -15 ر 2 (NEV Z7 (9- 6N6+6\‏ ` 
E EE E E |‏ 
1 6 +12 _ 46+2 +10 _ 1 46 + 1_100 46 +10_ 1 4۷/6 + 10 1 | 46 +10„ 1 
4 4 9 4 2 100-96 2 46( - )40( 2 46 +10“ 46 10 ` 
_ )6 +43 _ 
= = 
VI‏ )6 + 3(3 )6 +3(3 )6 +3(3 3+6 3 1 
| و د XxX‏ = طر 
: 3 6 - 9 (6/) - 3(2) 3+16 3-۷6 3-6 
3 


بعد التحقيق من القيم اذا كانت نوات الطرف اول متساوبة. ا ان الي ور ڪتابة جوعة اي ( 6 
اراد ۰ 
وروی 


kL f 
aC a 


a 


hss Keak 


6 


e8) +3) 5 + (e (چ) (63 3 = )° د‎ 


Xx (x + 3) + 4× -3( = 18 2ک‎ + 3 + 42 - 12 = 


رة 
= د0 = 6+ 5ار & 3 = <05 = 3- xX‏ اما ¬0 = (6 + 3)5 -) 0 = 9-18 - 5×2 


6 12 
Sn E‏ 
بت ت ووا ت ا و ت 2-6 ر 


ښسط عض احد ود ئم تخلص م ن المعامات صر ت ‌المعادلة 


فرق بن مسین ! 6 2 ® 
EN gon y4 2 TTT (y - 4(y + 4) = L.C. Mo‏ 
)4)2 + 0 - 0 = (ک) 4044 > =O (gner) * O‏ 
گول ارف ارول رط شار 
ب 2و - 2ر2 = 12 - رم ک (16 - 2)2 = 24 - ر6 + 12 کل (4 + ر4 - 2 = (4 - 6 + 12 


]2y2 - 6y - 20 = 0[ + 2 > EO‏ کے 0 = 12 + 6y‏ - 32 - 2ر2 
محلل المعادلة انرب ةن ناتج المقدام الممين ساوی 49 وهوعدد a‏ 


y +2 = 0+7 = =2‏ ر & 5= E TT TT Ll y—-5=0>5y‏ 
ر توج رة سن اشم عل اقام عفر . . لون مو عة الل [2-- ,5 SS‏ 


س د س د س ا س ا س ا س ا 4 

24 
ښسط عض احد ود ثم تلض م ن المقامات ضر ب المعادلة ا 
(y=5)(y +5) = L.C.Mi‏ ا 


- )گے (5+ و ےن = (& (5 + رھم - ویر‎ 
)y - 5()y - 5( - )y + 5()y + 5( = 4y” - 24 < )y - 5(* - )y + 5(* = 4y” - 24 


E - 10y + 25( ¬ )y2 + 10y + 25( = 4¥ 24 و‎ 10y + 25 ر‎ 10y 25 = 472 — 24 
 _2مر‎ = ر4 د 24 - ر4‎ + 20y - 24 = 0 را‎ + 5y 6-0 


اة 
1= 57د1=0-رار 6= = 027 = 9+6 انا >0 = (1- 6(7 + ر) جد 0 = 6 - 5y‏ + 2ر 


. رر توم رة س الم بعل الام صف ... تون مو عة امل [1 6{ = ؟ 


2X 3X - 8+7+3 q-.-.-.-.-.-. 


بسط عض الحدود ثم تخلص من المقامات ضر ب المعادلة | یحلل وتعرفنا | E TN‏ 
. ا : 8+7+3 حدم ت So) 2x‏ 


x+1 -1  )x*-1()+1( ES | (x= 1( +1) = L.C. Mo 


(r DED) (E) + GD + E) aer (e ) 
ارو‎ 


2x (x¬-1) + 3x(x +1) = 8 + 7× + 32 ا‎ - 2x + 342 + 3× = 8+ 7x + 342 ك‎ 
کول ارف الان‎ 
5x2 + × = 8 + 7× + 3×2 mmm 


5x2 +X - 8 - 7x - 3×7 =0 ¬< ]2× - 6× = 8 = 0| 


ج2 + 
محلل المعادلة بالتجربه ن ناتج المقدام الممين سوي 5 وهو عدد موجب و سرع 


xX + 1= 02× = 1‏ ر & 4 = Xx -4 = 05 X‏ )ا ج0 = (1 + )x- 4 )x‏ ج= 0ص = 4- Xx - 3x‏ 
٤ , 2 -2‏ 
= يساوي صفر لرل شمارا ٠.‏ تون ”مو عة الحل }4{ = S‏ 


م شد = چچ = ده 
X+1‏ 1+1- 0 
س د س د س د س ا س 1ا س ا 0n‏ 

6—-x 2 


جدود ثم نتخاص من المقامات ضر x2+x-12  x+4‏ 


> 6—x 2 
u) E 1 (x + 4)(x - 3) 
+403) (e) ¬ 5 -— 3) (f) = (+ 0-3 D 


5 شتی اررقواس 
< 12 - × + × = 6 + ×2 - × - 6 جکmK‏ (3 - )4 + )x‏ = (3 - >)2 - × -6 


کول ارط ړن ادرول 
mı 2+ × - 12 - 12 + 3× = 0 ¬2 1-210‏ 12 - × + 2× = ×3 - 12 
كلل المعادلة الد ستو 4 ناتج المقدام ا مين سماوي 2 وهو عدد موجب لیس مع 


نتر چمالعاملات شم وض ها قاوز 
(b+ (b)* = 4(a)(© _ = + ((* = 4 DC24)‏ _ 


7 + 4- _ 112 + 4- 16+96 +4- _ 
کک (2)1 ))2 


2 ”* 2 2 
mm ws.‏ 
. رر توم يرةس القبم تجعل الام صفر ٠.‏ لون حو عة امل [ 2/7 - 2-, 2/7 +2-{ = S‏ 


9 3 
.2 تخلص من المعامات ضر ب ال معاد | Cm‏ 6 


(x — 4)( — 3) 
5 - 3) )( - 2 - 4 ~37 )( = )- 4) - 3 


126 + 2-7 = 8+ 3-9-2 کل (3 - 4 - ب = و 2 (3- 3 


2 کول ا ړف ارول 2 
0= 13 + >8 - 2× + 0 = 1 + × - 12 + >7 - 7× جmmıv‏ 12 + ×7 - × = 1 - x‏ 


كلل المعادلة الد ستو 3 ن ناتج المقدام ا ين ساوي 2 وهو عدد موجب لیس مع 


azT E7 FEZE FIFE EE نستخر حالمعاملات ثم نعوضها الانون‎ 
_ =(b( + ل‎ (b)* —- 4(a)(©) _ -(-8) + (8)2 - 4(10(13) _ 8+ 64-52 8+ 12 _ 8+ 23 
5 2(a) 5 2)1( 2 SA 7g 2 


- WERE. x = ERG, ERG o. 
©۶ = )4 + ۷3 ,4 - /3[ ر توم رة س لقم جعل الام صف .. لون حوعة امل‎ .. 


Z2 7 ۱‏ 
1 ررر ص تو صر ر موز الفرور 2 2 


y+2 2-y y-4 نالمعامات صر اا‎ ET 


Sol TEA س‎ . 
۱ y+2 2-y  (y-2)(y+2) | E 2)) + 2) = = 1.€.Mo 


2y y 7 
ص‎ = = 
y+2 O3 ODO پو‎ 


0= 7ر وع 5 
S4 7‏ ر - 4y‏ - ۶ر2 کک 7 = (2 + )ر - )2 = 2y (y‏ 


با 
1 د 0 = 1 + رار & آل7 اڑج 0 = 7 - ر اا <0 = (1 + )(7- ر ک0 = 7- ر6 - 2ر 
. رر توم رة س الم بعل الام صف .لون مو عة امل [1-, 7 = © 


اداد ال بو 


e a: 


en iO E : ١ بر ر ر عور‎ | 0 ASE e u 
X+2 2-<% X2—-4 INES سط عض احدود تم تخلص من المقامات صرب المعادلة لاہر سن لو می‎ 


60(  - ے‎ $“ +4 LSI Ss 1 2 HE 
9 x2 2x 2-242) (x= 2))x +2) = L.€.Mب‎ 


î TTD FD FE ED EDED 
(e - 227 )و(‎ + (>25 + 20 (u) = = DF (E) 


رط و کول 


کی 4g‏ + 2× = ×2 + 2 + 4 - د کے و ر × = (2 + ×)× + (2 - )x‏ 2 


کول ۱ فا 
..435 + |8 2 0 = 8 - 4 دک 0 = 4 کی 4 - ی ا × = 4x - 4+ x2‏ 
لکن عبرا م = = بعل القام يراوي صفر و قزه رر من . : تون موعة امل 0 = 8 موعه خالة 


ر 


y-4 Z2 
y+2 y-2 


S = {4 - (29,4 + ۷/29 S8 = {5,1} 


e e oo e a 


تەنیات: ازا كان تمن راء افيه الواصمة 3 + ×2 الف دينار ومن ستراء ست جات 1 - ×3 + 2× الف 
ینار فاد اكات نببة ن افيه الواعمة الى ن الت تفيات ۾ را تمن شرا اله الواهرة ؟ 


Z2xX+3 1‏ 
ا 
x2 + 3% 2 1= 32x + 3(2 + 3-1 = 6+9‏ 
نبسط نحول الطرف الثاني 
م - و - ×6 - 1 - ہ3 ی د ب نے 


محلل المعادلة اقح بة كان ناتج المقدام ال مميز اوي 49 وهو عدد موجب و سرع 


ر 
مل ¬ 0 = 2 + × ار & 5= 5£ 0= 5- x‏ ا <0 = (2 + )(5 - ) 0 = 2-3-10 
. من که وامره شو 3 + ×2 = 3+ )2(5 = ا = 13 الف دنار 


7 ميل عند صاءالڪلابي ‏ 


اداد ال بیو 


© 


جے 


7 
aad 
3 AY 


—Öû¡û¡—Éٹک-‰k١٭١١١١١١°١‏ و 


© رياضة: : ارار راب دراجة ع ساف ۸ 60 ہیں ہر بین ۸,8 سر عة معیزۃ ولو زارت ص مہ ۔مقرار ۸ /۸) 10 


۱ 


لکن من وع هزه الافة بر من يقل ساعة واهرة عن الز من الرول . جر سر عته اررولى ؟ 


. 60 0 
نفرض الس عة ارول = ب فيلون الزعن الرول == و الرعة الانبة = 10 + × فیلوں ال زس العاف = 


X+10 
60 60 
3 x×+10 =1 X(X + 10(( NNE 1 تخلص من المقامات ضر ب المعادلةب‎ 


60 60 
x(x + 10) (5 - x(x +410) e) - x(x + 10)() 
60)x + 10( - 60× = × e XxX + 600 60x = x + 10% 


تحال المعادلة ماجرب ةن ناتج المعدا مرا مين سماوي 0 وهو عدد موجب و مرمع 


x2 + 10x - 600 = E m2 = 0 
د0 = 30+ × ار‎ × = -30 

0 = × 2 0 = 20 - × ار 

.. الر عة اررولى ي ۸/۸" )20 = x‏ 


ا و ر کک 


a ls o oo o sS a a a a a a aa n e. 


ټل مساذرین: تقطإع اة الوط المورة العرار ية السافة [1١‏ 350 بين ية بغرار وار بيل بسر عة معينة ولو رارن سر۴ 
اة 100km/h sz‏ لتت من وع هده الافة بر س يقل 12 رة عن ال زس ارول . جر سرعترا ارزولى قري ؟ 


350 
x+100 


نفرض الس عة اررولى = > فلون الزمن اررول = 30 و السرعة التاية = 100 + × کون الرصن العا = 


رقةَة12 = الرس الاي - الزمن اررول 


ىال رظة: فی صل ال ائل سی تو مير ل الزن س القاس الى الاعات MM ١‏ 


1 500(0 وض 1 
a E O e‏ ج - = الرص العا - الرص اررول 
تحلص من المقامات ص TT - 5x(x + 100) = L. €. M milel‏ ۴ 5 


5x(x + 100) )- 5xGeFT00) ( 


350 


2 2-( = 5x) + 100( 5) 

5)350()x + 100) - 5×)350( = x(x + 100( a + 175000 - 1750 = ×2 + 100% 4‏ 
تلل المعادلة بالدستو مان ناتج المقدام الممين اوي 0 وهو عدد موجب لیس مرم 0 = 175000 ¬ x + 100x‏ 
ترح المامات شم نوضها باون a1‏ 


_ =(b) + 1 (b) —- 4(a)(c) _ =(100( + , (100(2 - 4)1()-175000()( -100 ± /10000 + 70000 
E E 75 A TEEN ۸ E ML N IE oo 


2)) 2)1( 


_ =-100 ± 710000 _ -100 ± 171 = -50 + 5071 
: = 
ایا‎ × = -50 + 50۷71 = -50 + 50)8( ~r -50 + 400 ~ 71x 8 


7 1 - 50- = × او 


x x~ 350 k"/ الرعة الاو م‎ .. 


ہیل عہں صا الڪلابي 


و ي ي ي وي وي ي و و ي ي ي 


سباق : عارك نو فل فی اہ ہررتي. وک السہادہ السبامة و روب nese‏ ساعتین لر ناء e‏ 


6 Ked E Gerana Lee EERE 


ا 2 
زرل الا یر رس کل رائ م نعوز ر َ 
وص رال الارن کر رياضة م لعو ضه بالعادلة . ا چ 
ي س 
م 2 
٠ ۶‏ ۴ 


Aَ +26 
ر1‎ 0 4 E ak 11 2 4 1و‎ 4 
= س = > کک ور خڅ‎ — rE 
° × aT 5x xXx+4 5x x+4 
1 1 4 1 4 مع کسر ب ا‎ e X(x + 4) = = MC r ES 
X 4 A 
ا اروقواسے‎ 


کک (4 + 2x)‏ = ×4 + (4 + 5 ک (4)2 + × = (ہے) 9× + (2) (4 + e‏ 


کول ارط ړن اررول ع 
جmmmı‏ ×8 + 2×7 = 20 + ×9 > ×8 + 2×2 = ×4 + 20 + 5x‏ 


__ _(b)+ ¥ (b)*- 4(a)(c) 


2(a) 
_ -(-1 ± (1 - 42)20) _ 1± 1+ 160 EE 


:مرل سر عت بالہاھة قرا قو ۸/۸ )2 ہ 


اداد ال بیو 


5 x+5 (%-5) 5 (x DG EEE ER ب ا‎ 
e-589 و(‎ - e5 + 5( i) = =e ا‎ 


اا 
ج 14 + 15% -— 2 = 20 - ×4 - 15 - 3 ج 14 + ×15 - × = (5 + )x- 5( - 4)x‏ 3 
نحول الطرف الاول 


0= 49 + 115 - 2× د 0= 35 + mme 7-15) + 14 + x‏ 14 + 154 - 2× = 35 - × 
حلل العادلة بال بع الكامل رون ناتج القرار اميد يساوي 0 

×2 - 14× + 49 =0 جک‎ e 2 Eg (RZ 7)2 = N0 5x —- 7 = 0 > EEE 
S؟‎ = ]7[ رر تور فم بعل الام يراوي صف . . تون حو عة الل‎ .: 


an m ڪڪ _ س‎ _ e _ ا‎ E age) mM ی _ چ‎ 


اکل نمیر القرار مید لبیان مذو العارلة 1 = ت × سے فقال مير ان لامعارلة 


مز ریں نسییں و صقیقیں . اتف طا غير و که ؟ 


1 2 زرب ارين 1 2 N‏ 
DGD‏ 1 = × چ دی 


8x + 7-2 -‏ - 2 ا 2 = 7 2ہ کے = (1 - )7 - ب 
گب قانوں اميد ()(4)۵ - (ظ) =۸ 


A= )-8( - 4)1()5( = 64 - 0 
A= 44 


4 اج لقا ر امير عر موم وليس مر بع یگون لامعا رل مر رییں صقییں غر نہیں 
xX‏ أ عير هو ف يیكابة نوع مزري العادلة ص ت کب ان لاصعادلة ہز رییں صقییں نسبییں 


¢ — سض د س ا س ر س ا س ا س ر س4 
n E)‏ ۽ 2ے 
W‏ 


BEs-crm1-m 


اداد ال بو 


الدرس |3-6] حل المعادلات الكسرية 


Solving the Rational Equations 


اختر الإجابة الصحيحة لكل مما يأتي: 
جد مجموعة الحل لكل معادلة من المعادلات التالية؛ 


2s=2,1} dfs =(2,1} 0-2,1; =2, 

sD} bs} 0s Ds 

s=, Û bs-=.,} gf- f, as-= ,چ‎ 
EE 8*5 8*8 9 


s={1,1} bs=t1,1} o-2, g21 


a) x= -8 =8 Cc) x = -6 d) x = 6‏ 
جد مجموعة الحل لكل معادلة من المعادلات التالية؛ 
3 2 
a) 5= +7, 2-7 s= (1+3, 1-13}‏ 1[ ف 


0s =1 +7 ,1-N7; ds= {2+ 3,2-3; 


y-6 ¥Jy+6 24y +6 1 1 1 1 
2 +6 Vs 2-6 ا ال د‎ =1 EFT چ‎ 
8 کے کے‎ 1 Zia Bed BO 
3y Hy F8 

FOES 


a) s ={4,-2} = 42 c()s={-4,2} ds={4,2} 


4 


الم 


و عة عل الساألة (كتابة العادلة) 
لیڈ هذه الدمرسنستخدم امم خعلوات الحل وهی أا ری » هل قو 


سال حل المساتل النالية استراتيجية (كتابةالمعادلة)؟ 


0 هد نه فد ق tne e er‏ ور صر ةة رده ص بعة رة الكل ات 


| 
ار عة التمية س الح ية الو عة برا 841 . ماطول صلع افر ةة ؟ 


TT‏ = فون سامة صر رة الفرف- × لرا ر ریه 
السامة اة -- صامة صر رة الورور = صبامة الحررمَة ار بعة 
N ۱‏ 
x2 = (4) + 84‏ 


صمذرہ الطر فیں 


3 2 - 16 + 8452 = 100 جد‎ ×2 = + 100 ٍ x» = +0 


:طول ضلع الريقة قو 1001 = ج ٠‏ س 10 x=‏ ار 410 ار 


Ah Û 


اقيق ساحة الحر رة الكلة شي 1001۳1 زرعت سا 1671 مر رة وور 
84 = 16 - 100 


ا امل ی رون الامة اة 84 ⁄ 


اداد ال بیو 


ك رل س یل عرں صطاءالڪلابي . 


îî aE 


mG mme e 


© اس بای : ومر رال عم عة فی مین بابل ار ر رة في العراوہ فی سے 1776 وهو معن وع من بر البازلت ار سو ر 


ال وموضوع عای رة رسف رعاقة رسي الل طور,ا یزیر عا عر ضرا .مقار 27 . و اها 152 .ا ابعادھا؟ 
J‏ 


e A‏ ی ن و فق وتو توتو كدض 
حل ي نفرض العرض = بج فیلون اطول = 2 + × 
سامة اة السطيلة = ( اطول ( ( العرض ( 
X(x +2) = 5‏ 
ل العادلة باج ية دون تاج الميد عرد ربع وموم 2 x2 + 2x = 15 > BEERS‏ 


u 
×2 + 2× - 15 = 0= )x + 5) - 3( = 0 
ر‎ x+5 =0 >r x×-3 -0 
3 + 2 = 5771 العرض فر 3771 = اچ کون الول‎ .. 


.. العرض هر 37 و اطول 577 


2722 = 3 × 5 = السامة 
دا حل ع رون الادةفي ازال في 1502 


3 ل عد صا اڪلاي ‏ 


مقدار الساهة شو >30 - 2 و تة السامة هو 175 يلو تر ر بع فون لرينا العادلة ادناه 


ITE £‏ 2 2 کول 
س کل العادلة با جر بة دان ناج المي عرد ربع و موب 2 0 - 175 - 30x‏ - 2× | ج 175 = ×30 - 2× 


باب 
)x - 35()x + 5( = 0‏ جد 0 = 175 - 30x‏ - 2× 
ج0 = 35 ×x-‏ ار 


x +5 = 0<‏ ار 


نعوض 35 د × ف العارلة 175 = ×30 - 2× 
5 = (30)35 - 35(2)( 


1225 ~1050 = 175 


/ 175 = 175 
زرا امل ا 


9 يلر عمد صاءالڪلابي . 


۵ 


11 


gs __‏ 
ANNEAL‏ 
e‏ اعاب فارية: ف امرى الاسات a‏ الالعاب النارية وريا الواء وصات الى ار تفاع 


0-۰ 20. اص الز س الزي وصات به الى هزه الر رتفا ع ؟ ازا كانت العارلة | = )30 + 22 تمتل العا َة بين الر رتفا ع 
ابا متا (۸) الذي قصل الية الرلعاب التارية بعد اعابة. 


OS. imi ii ® 


= 30 + 22 تل المرر وة بین الر رتفا ع با متار واد رتفا ع 1 هو 2007 فلون لرينا العارلة ارتا 


کول 
2t + 30t = 200 => ]2t7 + 30 - 200 = 0| + 2 ¬+‏ 


NWT 


اجب 
)t + 20(){ - 5( = 0‏ ج0 = 100 - t2 + 15t‏ 
ج 0= 1-5) ار مل ج 0= 20+ ااا 


حل المادلة با ج بة ددن ناج امير عرد ربع وسر مب 


ن 


نعوض 5 = في المارلة 200 = )30 + 2)2 


2)5(2 + 30)5( = 0 
50 + 150 = 200 


اپ ¥ 200=200 
دا کے 


راو مو ) 


6 پا یخرة: تقلع ہار کن سافة 240۸ بیں الیناء ۸ والیناء 8 بسر عة معیة ولو رارت سر عتا ا /) 10 مت 


کو س الرول , مر الم عة ارروى للراطرة ؟ 


م برستل اس ر الز عن اررول. 


را اللو س الرألة؟ جر الس عة اررولى للراضرة ؟ 


E OE (oc A 


۰ 240 
5S‏ تفرش السرعة ارول ۷( = ر فیکوں الرس اررول ‏ 0= و السرعة التائية= 10 + > فيو الرس العإئي س 
XF‏ 


#(x + 10) 2) - x(x10) )ا‎ = x(x + 10()2( 

گول ارف + 2 40 24 +240 240)x + 10( - 240x = 2X) + 10( a‏ 
[2x2 + 20x - 2400 = 0] + 2 > 10 1200 0‏ 
نحل المعادلة التجرب ةن ناتج المقدام الممين ساوي 4900 وهو عدد موجب ومع 


2 = الزص الاي - الز من اررول 


٣ اة‎ 
x2 + 10x - 1200 = ج0‎ )x + 40()x - 30( = 0 


:ار عة ارروى ي 30/1 در ل 40- = +05 = 40 + ب ار 


0 = × +0 = 30 - × ار 


:الم عة الرولی ی ۸/۸ ) 30 = × نعو ضرا فی الرس اررول والاني 


عتين 


240 240 
الزص الرول 8h‏ = —— = — 
X 30‏ 
240 240 240 
الرس اللاي 6۸ = —- > 


x+10 30+10 40‏ 
نلا رظ ان الفردہ ہیں ال زس اررول والائی شو اع |2 = 6 - 8 دا 7 


ووی ل ےن طاءالڪلابي ٠‏ 


HST EIN 


